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* SERENISSIME 

REX, • 

* • . •»/ Vj < /;{i 

Ummam naturae vSrieta- 
tem ac folertiam confidc- 
ranti mihi illud femper ad- 
mirabile vifum eft , quod, 
quaecunqueipfius legesac 
rationesinnotuerunt,nonunoquodain 
feliciore feculo,fed variis, inventae fint; 
admirabilius autem, quod paucae adeo 
gentes inveniendis illis, interdum ratio- 
cinando , fsepius cafu , ingeniorum fuo- 
rum felicitatem orbi commendaverint. 
Quod utrumque abfque di vina quadam 
providentia e venifle nequit,. Primuin 
enim Deus voluifle videtur, ut mundi 
conditi certum hominibus argumen- 
tum praeberet rerum paulatim inventa- 
rum feries : alterum, ut manifeftis gra- 
tiae fuae fignis omnes gentes, tam quae in- 




Ventis aut olim floruere, aut nunc felici- 
ter fruuntur, quam qua; nullam huma- 
nae vitae infignem utilitatem attulere, ad 
omnium rerum contemplationem , a- 
jdeoque ad cultum ipfius ac veneratio- 
nem^excitarentur. Quamvis enimDEUs 
omnes homines clementiae fuae radiis,re- 
<flis alios ,alios obliquis, illuftrarit ; eof 
dem tamen difficultatum quibufdam 
quali nebulis, majoribus aut minoribus, 
urgeri voluit,ut& fui defiderium in illo- 
rum animis accendere t, in propulfan- 
dis naturae fuae adverfis acueret indu- 
ftriam. Itaque cum naturam Deus, pri- 
mus motor, ita fabricaflet , ut motu o- 
mnia gauderent , illiufque aequabilitate 
diviniora quaeque cenferentur ; homi- 
nem binis diverfis rebus,anima &: corpo- 
re, conflantem , binis quoque exercitiis 
occupari v6luit,ratiocinando& agendo. 
Hoc quippe divinam mentem infpexifle 
putandum, ut, cum majeftatem fuam ac 


potentiam in conftituenda totius mun- 
di harmonia demonftrafTet,praeftantius 
aliqvod animal,hominem, fingeret, qui 
agendi libertatem nadfus, ratiocinando 
ineffabilem artificis lapiendam ftupere 
cogeretur,. Uti enim infignisftatuarius, 
qui corporis proportiones omnes ob- 
fervando, vivam ftatuam formafle vide- 
ri pofsit, majori libi gloria: ducit, fi ab 
uno fapiente, quam li ab innumerabili 
Scindo&o vblgo, artificium iplius cele- 
bretur, ; lic immenfus ille naturae arti- 
fex, qui ftupendam univerfi harmoniam 
seterna lege fabricavit, fummurn gloriae 
fua: apicem in humanis confecutus vide- 
tur, fi a docfis, & cum ratione ipfius ope- 
ra ffupefcentibus adoretur.. Hinc au- 
tem futurum erat, ut poftquam omnia 
fapienter a Deo conftituta homo crede- 
ret, felicitatem fuam, quae in animae ac 
corporis beata focietate conliftit,, la- 
pientia in primis ac prudentia, quas ex 


cognita univerfi harmonia ac propor- 
tione oriuntur,comparandam cenferct. 
In hoc igitur utroque fummo nobis ftu- 
dio elaborandum, ut cogitatione multa 
ac rerum ufu animam exercendo, natu- 
rae rationes ac proportiones adlequa- 
mur; vitam autem noftram,quam fieri 
poteft maxime, ea ratione ac harmonia, 
quam' natura monftravik, prudenter 
conftituamus. Nihil autem divinius in 
natura obferVatur,nihilpulchrius,quam 
ratio rerum omnium ac proportio; cu- 
j us principi uni, & mediu m , ac finis Deus 
ipfe eft, qui in nihili ratione confidera- 
tur. quippe virtutis augmentum aeque 
ignorans ac defe&um in fumma bono- 
rum omnium aequalitate, immutabilis, 
aequabili motu cun&a impellit,. Caete- 
ra verd omnia, divina atque humana^, 
quaein utramque partem varietatem in- 
duerunt,ed praeftantiora cenfentur,qud 
a fimplicifsima illa ratione propius ab- 


filiit,. Qil£c quidem qu&m concinni de 
tota rerum natura pronuncientur, ne- 
mo, nifl qui perceptis proportionum 
elementis, Deuiii fempcr menlurantem 
confideraverit, judicare poteft. In tra- 
dendis autem illis elementis; quamquam 
divini viri,Pythagoras,Eudoxus, Eucli- 
des , & quotquot unquam Pythagori- 
ci floruere, hic defudarunt, ; primus o- 
mnem eruditam vfctuftatem, quantum 
ex fcriptis illius fcitur, ingenti molimine, 
quod prsefifcini dixerim, fupera vi. At- 
que hoc erudito orbi examinandum 
propoflturus,trbi,SERENissiMEREx,Do- 
mine Clementissime, hunc librum hu- 
millime offerre debui : qui non tantum 
benignitate tua, (ed etiam curiofa inqui- 
fltione, &: (apiente diffidentia, ; ut qui 
Mathematicarum difciplinarum, atque 
in primis Geometria; certitudinem per- 
fpe&am habes ; ad edendum illum mc 
animkfti. Sed 6c tuo exemplo omnes ad 


cognofcendam hanc de proportioni- 
bus dodrinam incitabis ; qui artes ac 
fcientias fovendo, virtutem omnem se- 
ftimando,non tantum fubditos tuos, 
fed univerfum orbem,ad praeclara quae- 
que^ eruenda natura: myfteria, horta- 
ris: qui pius,juftus,fortis,vitatuaconfo- 
nantifsim& ad eundem concentum fub- 
ditorum animos impellis. Itaque, cum 
omnes Rege optimo glorientur. Deum- 
que fupplices orent, ut eodem vita: te- 
nore, felicitate autem maxima, conftan- 
ter Regna tua animes ; futurum fpero, 
ut non tantum Ardous orbis,fed quot- 
quot ubique terrarum homines cum ra- 
tione vivunt, mecum judicent, virtutis 
tuse rationem effe ineffabilem. 

SACRAE MAJESTATI 
TUE 

devotipnuu ac 

fidtlifimtu 

M. Meibomius. 



Praefatio ad Leporem. 

/■y Uod orbis lit er at tu gaudeat , pofleritas grata 
I memoria recordetur, primi novas Geometricarum 

• rationum leges m natus- a deteximus, &fal[as pro- 
t pofittones in eo libro invenimus, quem ultima anti- 
j quitatis dtvtnivirt, Pythagoras, Eudoxns,Euchdes, 

* ex a£gyptiorumff? Patriarcharum inventus condi- 

derunt ; omnium autem fecularum pracipui pbilofophi ac lapientes le- 
gendo exammarunt • ‘Votuit mundi conditor, ut Chn/tophorus Co- 
lumbus, cum faptus ante de terra rotunditate dubitatum effet, ex 
flantium Jiato tempore ventorumexpernnentis ratiocinando , novas 
terras quarendas fujciperet : fed gf idem omnis natura, certa ratio- 
ne compaginat a architeflus, homini admirandis harmonicarum ratio- 
num legibus ad umverjarwn rerum rationes contemplandas abdu - 
flo, non novas terras, omni divitiarum genere abundantes, non bar- 
barbs homines ; fed novas rationum Geometricarum leges, quibus in 
omnium rerum harmonia concinnanda 'Deus ufus cH, gf omnis fapi- 
ens , Dei adfec/a, in humanarum rorum harmonia componenda , ut e • 
tur, primo monftravit, patefecit- Quod fi vel tanto minus inven- 
tum tufirum c en fer e tur, quanto majus eftfalfum iitvemjfe, quod o- 
mnes Japicnt es verum credebant; quam novi aliquid in eo rcpertjje, 
de quo multi ante dubitaraht ; tamen gf Deo, Optimo , Maximo, 
humillimas gratias agere deberem, qui ad aliquam m natura funda- 
tam veritatem, ratiocinando inveniendam, ingenium [affecit ; gf 
difciplims Mathematicis gratulari , quod certiora mpefierum trade- 
re pojlint. \Ad hac autem examinanda antequam eruditus te flor 
accedat, de quibujdam e fi monendus, qua tam inventionem ipfam , 
quam alia quadam concernunt. Inventionis igitur occafionem pra- 
buit Euclidis liber de Canonis Seflione, quem anno ch h C XL 1 X , 
menfe Novembri, typographo excudendum dederam-j In primo 

illius theoremate, quodnoftra Mufieorum editio habet pagina 24; 
’E dv hctrrifjM 7ro7ka7rAd.uicv,3k owjTeS-ev,7roiri t 1 Mciorifia, ncoj 
eivro iroTfaurXcLom eoa;. Si intervallum multiplum, bis eom- 
pofuum,fcceritaliquodintcrvallum,eriamilluclerirmulriplums 
verbum Grxcum omilefrh , compolirum Latinis, inde mihi fertt- 
pulwn injiciebat, quod, cum m adolefcentia Geometria operam navaf 
fem, recordarer , Clavium adpcndice ad Euclidis Elementum nanum, 


multis probare, cortipofitiatiem hanc cffc multiplicationem ideoquc 
hoc verba, Jit: otw/ed-ev, bis multiplicarum cenfebam 

Hoc cum folhcite me cum expenderem, qui rehgifi interpretis munere 
incultijiima veterum [cientia defungi femper optaram, altius hoc in- 
quirenda fujcepi ; etiam ea decaufa, quod ad Claviijubtilitates illas, 
quas ad r libri definitionem, ad 1^1“ quintam, gf illa adpen- 

dice,expofuit, nulla ingenu vt in adolefcentia penetrare potutjjem-»- 
1 lio autem tempore tbt locorum m dejf eratis ausioribus refhtutione , 
quaft perpetuis vtfloriis, animatus, nihil tam arduum, nihil ita intri- 
catum in fcientiis, qua quidem ratione aliqua coifiituto ejfent, inve- 
niri arbitrabar, ut, fi ingenti nervos contendere vellem, explicatum 
illud dare diffiderem—)- Cum itaque circa veff eram profundior ibus 
cogitationibus me totum dedtffem, ut a natura principiis rationum—» 
contemplationem ar cejfer em, duarum horarum ffatio illius doflrina 
fundamenta excogitavi: in quibus deinde examinandis integro quin- 
quennio fui occupatus- Euclidi tamen, quem primum editum, ulti- 
mum notis illuflravt, ed loco dijjertationem de hac doctrina attexere 
decreveram, quo erat inventa : quamvis majorem oeexfionem pr$- 
beret Ntcomachus m Harmonicis pag- 24 ■ v-$o- qui ex 0 flava pro- 
pofittone y“ Elementorum Euclidis, duplam rationem ratione fubdu- 
pfa,quamdimidiamvocat, longemajoreinflatuit- Ita enim loquitur: 
uauMC yde oiovloq , oi vopugovleg diaQopdv XfO^io-iv rb dulc eivaq. 
ids ydg to. duo icpog to ev,dla([>opdv puv exfrijv duJvjv, rjv ev irpog 
dito' o-%eoiv de u Ti)v aunjv. t d fiev ydp duo, dncXdmct' to Ji 
y/puov. Male enim opinantur quicunque putant idem efTc 


ev 


differentiam & relationem... Eccc enim duo ad unum, diffe- 
rentiam quidem habent eandem, quam unum ad duo 5 at non 
eandem rationem^. Namque duo unius dupla funt ; unum 
vero, dimidium ell duorumu.. Ultima verba liquet intelhgenda 
ejfe ac fi ita legerentur : rd fxev ydp duo irpog ro ev JnrXdaiov 
Xoyov e%<l to Je ev irpog ra duo , qpuow. Binarius enim ad uni- 
tatem duplam rationem habet ; unitas autem ad binarium, 
dimidiam, quomodo ^Theonem Smymoum locutum notavipag- i6y- 
Illud autem confihum propter ea mutavi, quod d paucis hac ibi leflum 
iri providere poffem. In notis tamen ad Gaudentium pag- qy. eam 
loquendi formulamex novahac doflrtna ufurpavi, quam ex veterum 
fententia acutus Geometra falfitatis damnafjet- Cumpojiea majus 
otium mSuedtanaflus effem, anm eh b C LUI hieme, dialogj forma 


t v ; . 


tonfcripfi quacunque huc perimerent. Quam feribendi rationem ‘fi 

quh m Mathematici* non ferendam putet , illum his perlectu aliter 
judicaturum conjido ■ Injimtis ennn altercationibus anjdm prandi , 
dum pracipuis argumentis, qua contra adferrt poterant , rcfbondi t 
multa etiam, qua tn teftoris animo Jubnatd fuijjent,dthgcntt explica- 
tione extirpavi. Pr atcreaprincipia quadam Geometria convellere 
Jujcepi j quod abfque longiore dtjputatione Jieri non poterat. tSreyii- 
ter autcmf^J prcfje omnia conceperam, Heracliti monitum mullis lo- 
cis Jecu tus, utfeto/um vulgus et tam inteliigeudi difficultate ab his ar- 
cerem-». Sedhanc fententiam deinde mutavi, multis interpolatis, gf 
late explicatis, qua ad intelligetidam do f Irinam tpfam pertinere vi- 
derent ur. Ut tamen fctolos torquerem, multa, m prtmis qua demijlis 
concinne admodum gj 5 jucunde excogitaram, omtjt. Qatera, qua ex 
ancioribus, antiquis gf junioribus, etiam facris, tllufirandi gratia, 
adduci poterant, quod nihil ad fcopwn facerent, praterii. Guodfi 

vera hac leflor candidus gf eruditus judicaverit, i/Jaund cumquin- 
to Elementorum libro ex nojlra editione, Grace gf Latine, prodere- 
mus tjtnfalfaj quod quidem judicium contra quinquennale examen 
magno molimine intercedet j nimia jam opera gf me, 0° /c florem, 
fatigavt. Hoc autem maxime optarem, tam mea, quam le floris gra- 
tia, qui ad hac tegenda 0° examinandaaccedet, ut, antequam cenforia 
virgula quidquam damnare Jujctpiat, exempta hujus nova do firma , 
qua tn Harmonicis natura monjtravit , probe perpendat. Illorum 
enim ignorationerecentiorum errores fucer ev erunt- lnfirumentum 
autem, quod monoebordum vocatur ; quamvis pluribus chordis con- 
tendi po/sit ; facili negotio ab arttjice paratur, nec magno admodum 
tnpractpuarumr at tonum partes dividitur : ntji canonem,feu regu- 
lam, quod veteribus in ufu erat, ita dividere libeat; qui, ejufdem 
tenfioms chordas omnes longitudine aquans,[tngulis Jupponi pojiit. De 
dividendo autem illo canone brevis ille 0° nervo fus Euclidis libellus , 
quem Canonis Seflionem tnfcripfit, mtcrcat eros Mufieos no/hos accu- 
rate editus extat. In notis quoque ad Arifttd em Quintilianum pag. 
3 i 2 - Geometrice 0” Arithmetice divifum canonem tanta dtUpcntia 
exhibui, ut nihil amplius ad mtelligcnda ea requiri pofiit. Hocigitur 
infbrumcnto ; etiam Pythagora fententia,qut auditores fuos mono- 
chordo utt juflit ; acutus le flor adjutus ; expenjis quoque locis illis, 
quos exaitiquis aufloribus produxi , verius gf felicius de his judi- * 
cabit- Laterum illud adjimare qufim, apud veteres tnbil repcrtri f 


quod quidem editum fit , aut ex MSS. ncftrts haberi potuerit j quod 
non legerim , 0 * fcvera cura examinarim. Jn Afclepio autem mol- 
iendo ; cujus commentarium ad II *•* librum Arithmetica htrodu- 
(honis Nicomachi , ubi de rationum compo/ittone agitur , perlegere a- 
•verem • lacuna magna fum delujus, quam nullo figno meus codex no* 
tatam habet. nAjclepit Tralliani liber II ita incipit : 'E vlauS-a. 
(jts?h<{ oti r\ iooTtjc sotxeiov eV< r» -irpog n irotru' ijrot rijg 
civio-orr;]©*. Duobus poH hoc principium foliis, largius exaratis fhac 
funtverba : Sei 5v irot^aSivacf tjfiiv (/I&oSov x, Te%injv riva, Si dv 
ev^ta-Koifiev S 1 tj/juoAiu(, rj e iird^rntf diflcuruc, Xj pirj iSiaihxaf 
Hjtoi oLfie^oSaif x, ccTe%voog. STi^espaiaev tuto ttoi&v ixtloict avet- 
Aoytac sS-eupijcrav oi veojTspoi. Time Se ev /xxcrooj. privae iv agi* 
S-fJtyiTtxjj. fxell.4 uv evTctu&ct SiocKikhv eri Uyav ire<>\ tS irpof 
Tt 7 rooH. Qua per mutilum verbum (icloict nulla ratione coharere 
ex antecedentibus & confequentibiis planum efl. Defunt autem qua 
ad Nitomachum editum a pagina 40 - v. 20 ufque ad paginam 44 . 
v. i- erat di f herus. Si quis exemplar magis integrum nalhts haejup - 
pleret , rem gratam faceret- Extat autem hic Afclcptus cum in altis 
bibliothecis, tum in celeberrima Medice a, ubi pluteo IV IU, codice 
XXIX, in quarto, ut vocant, inter alia feripta repentur. Jambltchus; ■ 
cujus operum infignes codices eadem bibliotheca habet, U 1 & XXIX, 
pluteo LXXXV1 ; numde rationum compofitione ad hunc Nicomachi • 
locum quadam commentatus fit, videri vellem _j. Egregiam operam 
difeiphnis Mathematicis navaret, Ji quis Nicomachi Arithmeticam 
IntrodiiFlionem , jtia 0* Boethii, & [i extare t, Apuleji Madaurenjts , 
verfionibus adornatam, i) Jambhcho autem & Afclepio explicatam, 
Grace 0f Latine ederet. Quanti hunc Pythagoricum antiqui fece - 
rint, ex tot verfionibus 0* commentariis, qua m Arithmetica ipfius 0T 
Mufca confcripta funt, conflare poteB- Porro legi quoque Porphyrh 
commentarium in Harmonica Ptolcmai, ubi de rationibus non pauca 
habentur. Nicephorum, quem in eadem Harmonica fer ipfijfe ferunt, . 
videre non contigit. Liter alios quoque legere optarem Adraftt Peri- 
patetici Harmonicorum libros tres, quos ni Nova MSS. Bibliotheca 
vir clanfiimus, Philippus Labbeus , extare dicit in bibliotheca Card i- 
nalis db“ Angelo, qua nunc eHf ordinalis Famcfii fratris. Auto- 
rem ex qmbufdam locis notum auro redimere vellem . ->• Recentio- 

rwn commentarios non admodum folicite conquifivi, quod C/avio le- 
flo plcrofquc omnes m legtjfe fdrenut- Fuffiimcemm ad Eucltdem 


de proportionibus commentando non tantum Hieronymum Carda- 
num ; qui in Arithmetica fua, 0° Opere de Proportionibus hac tra fla- 
vit; 0" 'Volumnium Rodu/phumSpo/etanum,ad fua confirmanda ad- 
duxit ; fed etiam altorum opiniones refutavit. Volumnii vero tr re- 
flatus de proportione proportionum, ni/i meliora habeat quam qua. ex 
ipJbC/avius protulit, Volufii annalibus infertus potius perujjet, qudm 
ut Mathematicos tn erroribus fuit confirmaret- Necpofte a quidquam 
novi de his prodiijfe, ultimus Jcriptor, Gregor ius d S u Vincentio , qui 
hoc alias monutffet, confimtare pofiit. Hujus autem errores, quod 
plane infignes fmt, totumque orbem irretitum teneant, clarius demon- 
firandos duxi, ut omnes viderent in circuli quadratura perficienda 
non plus novi quamfaJfi ab tpfo effe repertum- Snimvero ab inven- 
ta Mathefios tempore nullum fuiffe puto , qut plus centum 0 * triginta 
faljas propofittones ex uno erroneo principio deduxifjet . Gratiam igi- 
tur d Mathematicis me initurum credi di,Ji quadraturam itlam ab 
ipfo fundamento everterems. Caterum ciroris illius de rationum 
compofittone , 0f* multiplicatione, primam auflorem flatui Ihconem 
Alexandrinum, quod ipfius verba illum Jvabtlire viderentur. Eucli- 
dem quoque auflorem feci definitionis quinta libri fexti, quamvis ex 
eo tempore, quo tot incommodis laborare mihi vifa eft, Euclide indi- 
ctam judicarim-». Sed hac opinione mea le florem turbare nolui. 
»Ad[tipulatur mihi Euclides Arabicus ; ex quo etiam Campani ver- 
fio prod iit ; qui hanc definitionem non habet j quod Arabs interpres 
in hujufmodivetuflum ex genuina Euclidis editione exemplar incide- 
rit, cut nondum ijla adfuta effet. Nec Eutocii me movet aufl ontas, 
qut Euclidi illam tribuit : longe enim ante ipfius tempora Elementis 
infer fla efjepotuit. Juniores itaque ex HI* hbripropofttione XXIII 
illam effinxerunt : quomodo , quod profeflo notabile efl, Scholiafles 
libri definitionem XH, quam fequente folio edendam curavi, 4 
Junioribus additam dicit • Ujitatum autem fuit antiquis , ut auflo- 

rem corruptum, & multadefiriptione tandem vit tofum ; quod in 
Mathematicis prxcipue evenire potuit , qua tum ob additas figuras, 
tum ob literarum notas erroribus funt obnoxia ; ejufdemproffIior.it 
alius accurate recenferet, 0" tum exyetuflis exemplaribus, tum ex 
ingenio refhtueret. Nec raro accidit, ut auflori vel ipfe quadam ad- 
deret, vel etiam ex altis obfcurtora ejus loca illuftraret. Unde au- 
floris gloria ftpc ad emendatorem tranfiit. quod in Euclidis Harmo- 
ntctsfaflum ejfe, quaQeontda, aut Pappi nomen tandem protulerunt, 


alibi monftravt. Porro de Proportionibus hunc dialogum infcnpfit 
nempe Geometricis ; quod extera potius Medietates adpellentur- 
De Rationibus Geometricis tnfcrip/i]Jem,nfi a toto gf prxf tantior e 
nomen imponendum fmffct- guttorum autem loca Grxce gf Latme 
edenda cenfui,utveterum dogmata nonmjicx tpfis fontibus hauriren- 
tur- Quantum m 'vertendis illis ££? emaculandis prxfttter ttnjilltde- 
mumcognojient , qui aliorum verftones intexerint. Nam& doBtJSi- 
mi quique viri m his interdum halluanatt funt, vulgaribus erroribus 
abrepti. Quam enim turpe eB, quod fofScahgcr , vir in Grxcts g/ 
Latinis literis fiomnus, bftoyalmov viro A B, B T, interpretatus Jit » 
Clavium , ahofque, etiam doBos viros , fequendo, reftangulum (ub 
AB, B C ; cum vertendum r/<rf 5 rectangulum ab AB, BC, nempe 
conrentum , irepie^ofjLevov. quod verbi brevitatis , cauja Mathe- 
matici omittunt sut gf plerumque vocabulum, b^S-cyamov,retUngji- 
l um _,- Sed ad hujujmodt notanda nunc non defeendemus. (fuodjt 
illa,quaex antiquisperperamverfa funt,ettama JolerttJsimo Mathe- 
matico, Fe der tco Commandtno, Grxcx lingux medi ocriter perito, exa* 
minare ve liem, rebus Mathematicis non parvam lucem me allaturum 
fhcrarpm-j- Htquehxc prxctpua funt,qux de hoc traBatu monenda 
duxi : fed aha non pauca habeo, qua cum ingenuis gf er ud itis viris 
communicare vellem, quorum unum atque alterum hic adponam-j. 
Et quidem primo Ignattt locum variis celeberrimorum virorum ex- 
plicationibus infeliciter tentatum, obiter adducemus. IseBvnpiJtolx 
ad Romanos mferiptione, ubt hac funt verba : i 'jtic Tr^oxd^Tcqtu 
TOTTO) X aspiu poifjutiuv. Hanc feB tonem tam Grxct codices , quain 
veteres duo Latini interpretes confirmant , ut revera adpareat ejje 
vetuft fiimam- Neque enim nr^v K imperiti homines, cor- 
rumpendis auBorum veris feripturis nati funt, fed jam ante mille 
amplius annos doBi viri conquerebantur, oti rm iraXamv SfcAAui» 
£7n' to X B?ov xivHTaq rj y^i Subtiliffrma eB eorwujententia, 
qm de regionibus fuburbicanis hunc locum accipiunt ; fed durior at- 
que inconcinna, ut certe ineptior mihi videatur Vedeltus , qui hoc 
commode expltcanpoffe contendit,quam Cafaubonus, qut locutionem 
dixit barbaram-j- Simpliciter erum fcripturusfmffet, ev X ai ? up peo- 
aouuiv rrpoKdfy M g f regionis locus fuijfet demonftrandus. Nec 
ex Luca adduBus locus quidquam probat. Vir exnmus, Jfaacus 
Vofiius, pro X copis putat legendum X ofis. maxime quod alter ve- 
terum interpretum eo mlmare videatur ■ venam dubio procul idc 


fcripferat chorii, quod e fiat» Qlarfff. VJferto obfcrvatum* Inconcin- 
na quoque inde colligeretur fententux .. Pojfum veram ledtonem 

proferre quam minima fcripturx, immutatione , /t pro %uelis fcnba- 
tur nupta* Quarti enim n figura Jrmtles inter fe fintlitera,tlUs 

prxcipue notum, qui non fotum vulgarem typographorum formam con- 
fidet ant, fed etiam vetufta fcriptura Gracos codices tnjfexerc. De 
literis u& u non (pus cFl ut moneam-»* Romanum itaque epifco- 
pum ev tottco xufia pco/jutiuv tr^onctSSjcB-eii dicit, Dei loco Ro- 
manis prajfidercj). Hanc noftram ledionem fimili ejujdem Ignatii 
locutione confirmare poffumus* Ita enim loquitur tn epifiola ad Ma- 
gnefios : vra^cuvai , ev ofxovoict &en a-iru^cttftTe trana, trpdcoesv, 
7rpoua^yi(L£v>s t 9 ktriarnotns «V tottov B-en, Kcpj tuv tr^coSuTepeov 
eis touov omie^piurm diroooAaiv. moneo, in concordia Dei Ru- 
dere omnia operari pratfidente epifcopo in loco Dei , & pre- 
sbyteris in loco confelfionis Apoftolorum- Spifcopus hic eis to- 
trov SsH vrpond.S-tjlat, ut ibi hocXrjota , hoc e FI, epifccpus Romanus, 
ejus caput, ev tqttm nuptu. Quid fimthus dici potuit ? f&terum ev 
tottoi, 0“ eis tottov indifferenter ujurpari , vel leviter in Novi Foe- 
deris phrafi exercitatus novit* quod ex Hebr&orum a originem ha- 
bet* Sed 0* altum ejufdem locum hic rc/ittuemus. Fptjiold ad Tral- 
lianos vetufia Ignattt epifiola legunt, oi xatpoi trapeinrKeuucriv IroSv 
Xfirov. qux & inquinatis implicat JeIuih Chriftunt- Uoftius ex 
recentioribus epfiolts, tn quibus e FI, ufi tov iov tr^ostrAeuovles, emen- 
dat, oi yfi iois TrapefJLTrXenoiles. Ne feto an inepte ; certe verbo non 
adeo Graco* Lege vel fyllabas tantum colligendo , oi xfi puirapoig 
ifnrXsKiso^iv. <*sLlterwn, quod hic addullunts fum , e FI de l^eterum 
navibus , de quibus nuper dthgenttfiime tradavit Joa* Schefferus* In 
omni autem de navibus tllis dtj qutfttionc duo tn prtmis dtfi ictlia funt; 
unum, quomodo intelhgendt fint tlli triremium, majorwnque navium 
I ordines ; alterum , quodnam genus navium fuerit , 0* hemtolta , Fff 

trieremioha ,• Utramque hanc difficultatem, quafummos viros ha* 

(lenus torferat ; LaiarumBayfium, Jof Scahgcrtnn, C l* Salma f tum, 
Hernicum Saviltum, Thomam Rtvium ; Notis ad “Vitruvium , qui 
Hmftelodami anno ch Ix XL1X editus cFl,nova, fed brevi admo- 
dum explicatione, quod alio loco prolixe hac de re adurus ejfem, pri- 
mus fifiulu Illarum alteram fententiam meam , qua de ordinibus 
efl, utcunque etiam tradidit Scbefferus, dfe, ut faribit, excogitatam : 
quamvis abfurdam altorum fententiam idem amplexus ejfet m differ- 


tatione quadam, quam antea hac de re ediderat ; ut&ipfe ingenua 
fatetur pag ■ 92- Sabnaftus, qui notas illas, antequam ederentur, lege - 
r at, quamvis iis multa ex fuis placitis /abef altari videret, majori ta- 
men veritati, qua fine uda contumelia proponeretur, locum dedit- 
Hunc Scbejferum de illis folum, in quibus a veritate in his duobus ex- 
plicandis aberravit, paucis monebo - Primum igitur non vidit , quo 
differant verfus 0 * ordo ■ quamvis , quod mtrandum,nec Scaliger , 
aut Sdmafius idem objervarmt ■ 'Verfus autem eH, feries remtgum 
in uno latere aque alte fedenttum—> ; ut,m triremi, fummorumfeu 
thranitarumverjiisplerumqueeratremigum L; item xygitarumfeu 
mediorum, verfus L remtgum, gf totidem infimorum, feu t ha! amita- 
rum—>- Ordo autem e H feries remtgum d fummo ad imum tendens. 
Unde primo ordine thranit a confidunt, altero xygita, tertio thalami- 
ta- 'Verfus igitur, Oracis <71%®-, fecundum navis longitudinem fu - 
mitur ; ordo, Ta£i(, fecundum dtitudinent-j- Adulta, Jt hic locus 
cffct, huic fent entia confirmanda ad ferre poffem. Sufficit illud, quod 
ternum ordinem confurgere 'Vtrgihus dicat ■ Errat igitur Schcffe- 
ruspag.91.v-21 ■ 0 ° aliis locis. Deinde in eo errat, quod pag- 94-111 
y/riflophanis verfuexplicando ordines itacollocet, ut thramtesvideat 
dorfum xygita, 0 “ hic, dorfism t hala» ut. e ; cum contra ego Hlos ita di~ 
ffonam,ut thranit a dorfum videat xygitcs, 0 ° hujus dorfum t ha/ami- 
tes, omnes pupptmverjus collocati- Ideoque optimo /drtjtophanis Scho- 
hafi-t, quem Scaltgcr, Salmafius, 0 ° cumbis Schefferus, abfque ratione 
improbant, thranites eH, 0 irpop riju srpv/cmv, puppim verfus,«ow, 
in puppi, fed puppi proximus- Similiter thalamites eH,o 7tpoc rrjv 
irpupctv, proram verfus, magis proram verfus ii puppi remotus, quam 
7j)gites,pff hic magis quam thranites- Porro undchcmtoha dtfta Jit, 
primus quoque ex Etymologico Magno docui; cujus locum,reJiituto 
vocabulo (Jut%i(j.ov,tta legi :& to /cd^ifcov ifjubPuovfjJgocipiAaivege- 
tcov ku cujus pars armata fcfquialrera eft nudorum remigum_j. 
boceHft L vtr os haberet tota hemiolta, horum XX ; ab unoquoque 
latere X; erant folism remiges, remis feniper incumbentes in ordine 
inferiori; XXX,cumhq/iis adejfet, armatu Adde Salmafius in Ob- 
fervatiombus adfus-dtttcum,pag-yi6- 0 f cum illo Schefferus pag-p 4. 
legendum putavit. tpiAov epeltuv. Pr at er ea non mtelfcxercvocabu- 
lum ripuoAi® 1 . iAtque hac baflenus- 'Vde IcElar candident, 
0 * inventis , ad D 61 gloriam, tuamque falutem , feliciter utcre mf - 
Hafma . , chhC LIX. XIP' Qdendas Martii- 


NoTiE QUADAM. UT ET ERRATA CORRIGENDA. 


P Agina particula tan- 
twn non excludit nume- 
rum, fi magnitudines illa: 
fint ratioriales. 

v.i 7. Tuiv cL}7\m eidcov tx 7ro<rx.J 
Hoc falfumefleinipfo tracftatu 
monftravi. quippe magmtudu 
«wwEuclides dixit, utetiam ir- 
rationales quantitates com- 
prehenderet, qua: numeris ex- 
primi nequeunt. Nec ideo id 
vocabuli adhibere potuit, ut 
magnitudines folum, non aute 
numeros quoque rationem in- 
ter fc habere figmficaret.Quod 
fi no (Iro fenfuEuclidemeo vo- 
cabulo ufumSchoIiaftesdeno- 
tare volui(Tet,fcribendum fuifi 
(et, tx afax iiftxg tx 7to<tx> ut 
ab altera quoti JJecie fepararet- 
Neleio certe quo tfpecies quo- 
ti hic Scholialtes (omniarir. 
FortafTe foni, pondera, tempo- 
ra, & aliae res numerata:, ipfi 
fpecies quoti cenlentur. Duas 
Iblum antiqui nominarunt. Ari- 
ftides Quintilianus Mufica: li- 
bro III, pag. 120. dirlx de ovt(& 
tx 7 rocrx- cum duplex Jit quanti- 
tas, (eu potius , quotitas . Sic 
quoque ATclepius ,& alii. 

Pag.ij. v.*2. pro numeris feribe 
rationibus . & dele verfum 10. 

Pag.t4-v.10. feri b e, eorundem. 
v. 2^. pro *’ feribe,',’. 

Pag.n s. v.i;. Plane feribendu, 
Ttjv hvoiav d7ro7rAyjpdjiTco{, cx 


pra:cedentis vocabuli ultimi 
fyllabaat' male repetita hic er- 
ror natus efi. nec Graecum ver- 
bum e([oLva7rC7r^^cbcrcLi, 
Pag,i7.v.f. feri be,'H^W^He- 
ronas. v.7. delerem particula 
v.j4. omnino legendum, 
xoTijg,x(ra fj.ovdg. 

Pag.ip.v.^. plane feribem 
dum ydftiijTp. 

Pag. 20. v. 24. legendum , rct 
Jvo TeTaglov. quod etiam inter- 
pretando obfervavi. 

Pag. 21. v.2. addidi opot. v.24. 
addidi e% 4 . 

Pag.2f. Cum ha:c ederentur, 
ad manum non erat Theonis 
commentarius inMagna com- 
pofitionemPtolemari 3 ex quo 
hic locus defuiiitus eft, & Eu- 
clidis Elementorum libro VT 
in Grarco exemplari Bafileenfi 
pra:fixus. Quoniam igitur ex 
Euclide ha:c edidi, variantes, & 
plerunque meliores inT heonis 
commentario, pag. 62. lecffcio- 
neshicadpona. v.t. no^anA. 
v.4.hxc verba j otov,dnrAd<nov, 
fj rginAdcnov, Vj Tiva aMor. tan- 
quam ab alio adfcripta,abfunt. 
v.7. pro his verbis,^) avio dedo* 
fievov, habet, Aofov. v.8.ut&to. 
1 i. if. abefl: particula 70. v.to,re- 
&e addita particula tx, legen- 
do, tx tx cl£. v. n. Txlertv pro 
y t roi.\.i6. male tx Aofx. ibidem 
abefl: verbu notii, fed fequente 
‘ e 


verfu legitur , xpo( eg iroofW. 
y.io. roae pro^ to.' v .27. stupro 
hi v.tS.ejreixjprosreiirj.y-li’ 
verba , xgj heo Taura , dcfunt. 
Pag. 2 6 . v.2. pro er) r(>iir\d<nov, 
auctius ita redtc legitur : t fi- 
TrAcitnov iri id ra aula dvj >L 
to v/StS eghlTpiir\d<riov. xgj 
2 A ov. tripla- propter eadem &GB 
ipftusEF tripla ell- ld coque tot a. 
v.j.hiv. v.f. (ruywilaf pro <tvuj- 
omiflo v. 6 . verbo ovy- 
xeifiev®*. nec tamen mala ea 
leiftioeft, quam& ipfeTheo 
deinde habet v. 28. v-7- retfle, 
r i riaS rph t oyi Aolx, £, tS 
ri yiic^h Ofioluf ii xg ) 

iar 'iXa-Hov tj ixals^x t$v aS, 

ri yi, to aulo. v.24. r 5 
tjfjuav, redte omiffo iri. deinde* 
tumv dga hi fed male, i<rov. & 
T.if. male y pro yi. v.2<s. r\puo- 
A iov haf. v.28. & pag. 27. v.8. 
gwjrjTfjon refcripfi pro mwrjK- 
T(Xf, quod uterque perperam 
habet, v. 30. legendu, tS tS aS. 
quamvis pofterius uterque o- 
mirtar. deinde, ir^opyi Ac/ir, 

X&f Ttt Ttt yi TTpOC st'. 

Pag. 27. v. 3. abeft eri v.13. 0- 
fioltof ii xgj eri rdv A onrdv t 7. 
intermediis omilTis. v.iy.male, 
df otl v. 17. perperam, ilai- 

££$rtj. Ut & dnfXDV prO aT?\ui. 

Deinde, 6 A onrbf. &,xa7aA«- 
(P&tjtrelaf. 

Pag.x8.v.£. vocula iQejyjf eft 
inepea. ideoque delcndals. 


Pag. 29. v. 7. jroXb&irtutvi- 
a&rfrtoTav. 

Pag.30.v-1S. rAd^/cotf feri- 
bendum pro iha%kfi. paucifii- 
mu pro jnmtma. v.2j. pr o t A« ev 
lego 7T A«a>, vel irAtiova. 

Pag.31. v.8. lego, ilxXd<ru»t 
ov irpof tov i\ rttrhi- du- 
plam, quam habet ad 11 y , hoc cfi, 
ad fecundum (fci. terminum-,.) 
v.24. pro hi feriberem tj- v.27. 
addidi voculam ri. 

Pag.j^v.ult. fcribe,y«/orfm 

Pag.3j.Y.4. pro ;rA«»C lego 
irA eiu, fcilicet (uyi 3 -fi,vc 1 gi~ 
(t/. non autem^7rA«or,fcil. [ie~ 
yt$-(&. v.jf. feribe, autenu.. 

Pag.38-v.28. ante «ro* inEdi- 
to exemplari vocabulum itd~ 
Arjfjbfia infertum legitur, quod 
ex margine,in quo forte adferi- 
ptum hiera t, in textum male ir- 
rcpfit. Similiter verfu ultimo, 
perperam in Edito legitur, rd 
C ierov. pro quo forfan itreop feri- 
p tum fuerat, quod vocabulum 
tiriTarfia cxcidilTet.)* irtraTfJM. 

Pag.39-v.il. vocabulo itoTAa- 
ncA/toriov Eutocius excludit ra* 
tionem duplam; quod hoc ea- 
fu feribendum fuifTet v. if . to 
A onrbv to TA 'ierov hcu\ t£> A. 

Pag.40. v.iiS. feribe puncflo 
tranfpofiro. Procter componenti 
ergo etiam, v.27. pro xgj> verten* 
do legi ha/. 

Pag-42.v.iS.pro«<ff editus ma- 
le, t^V «£/>.20. feribe , iteflu 


Pag-4J- v. n. qu ardam, ut lu- Pag. 4 iv.jo. editu* perperam, 

perflua, omifi. Ita enim codex cog S‘s rx. 
editus- t(g^ itrei efh , cog fiiv Pag. 4 j.v-u. addidi uu&t. ex- 
<twjo(iQ 6 t£%(& rj iijPtrpos plicatius quoque legeretur ad- 
ircog rj 6 £ tr^og ££ cog ire nuuaptr dito vocabulo, «Air/aVi©'* uev 
<Porre%(& tj tr^og &£, 'ircos tj egtv Aoy(& 6 . 
ti£ trgdg $. 'kga\ K& *>(■ Pag - 66 - v- 9- legendum vidc- 

Pag.44.v-to. pro editus tur, o rauJdv. 
male tct^. Hunc locum exEuto- Pag-7o - v-ij- (cribe, fuperofto- 

cio reflatui. gefirrut. 

Pag 47- v.14- editus male, Sry. Pag 74. v.i«- magnitudines- 

SitrAcicridv isiv 6 t 5 . Pag- 77. v- ij. feribe, J J. 

Pag- 48- v- u. poft 0 editus • Pag.78-v.17- nefeio quo erro- 
perperam additam habet par- re inEuclidis definitione omifi 
nculam di. v.21. pro t/Tsmale fafint verba, e 0 ’ ea{jJdg,inJe, 
habet atro. qua: in utraqueGratca editione 

Pag- 49. v. u- editus utro. leguntur, hoc modo : trij/jxd- 

Pag.jiv.n. vocabulo expun- rtjleg £ 0 ’ iaulag sro?AatrAa- 
dfco feribendu: (jJla yap ridtro criacQ-cio-ajf , quantitates tnter [e 
rtjc ucla^ii riv rofi/ov, icrov ytve- multiplicata Quare non tan- 
Taj « 3 . quod vertendo indicavi- tum Eutocius, quod verfu pe-. 

Pag- f j-v.tf. pro 6 A apa,e di- nultimo fcripfi, fed & ipfeEu- 
tus male, a' A E elides 5 fi ipfius harc definitio 

Pag.ff.v-14 quae uncis inclu- fuerit; hzc verba addidit- Hoc 
la funt,mGra:co exemplari de- quoque deinde fignificavi pag. 
erant. s>f- v- 17- 

Pag- f(S. v-i- &i- editus rijv ?ag-So.v-i.Jpe£IataproJftcfta- 
male pro rov. v-7-addo encliti- tarum— j- 
camT£,ut fit eu Tf. Pag.84-v-i.fcribec«wjprorj»w. 

Pag. f7. v- 28- jo.jj. editus rov Pag- 87- v- ij- feribe quam pro 

perperam pro ro. quem-j. 

Pag- f?. v j . editus male kcovi- Pag- 94. v. 2f - excefirvam dixi 

xa>». v- 28- enclitica revidetur pro dtfferentia/cm- quodnon- 
d cienda. v-j2- feribe, trapcufaf- dum ia vocabuli eo ufu adhi- 
A 6 rpa.fj.fjut , parollclogramma- buiflem, quo dcfedtiv* rationi 
Pag- «so.v-ult. reponendum, opponitur, 
aut faltem fubaudiendum , dei Pag. 98. Hacdemonftratio- 

neEuclideamrationescompo- 




nendi methodum explicui , prxeipue hic de 
e tufa, quodeompofitx rationes eadem ope- 
ratione induis xquiles dividantur. Hoc au- 
tem m igno uliii in fequentibus efle potui Det, 
ii ei qux mihi propolueram , hoc traditu ex- 
pliciirem. Cxternm explicite monltrare po- 
tuifiem, rationem ipfiusOE ad E M compo- 
iitam elfc ex rationibus AB, CD- Quoniam 
cnimducti magnitudine A in D; aut Cin Bj 
quadrata ab A B, C B lunt in ratione A ad C, 
item quadrataCB,CD in ratione B ad D.&c. 

Pag.yy. v. 3 . mon/lrare dixi, etiam cum Eu- 


clide. quamvis uiitatiusproblema concludat 
verbo fxtert. Pag.i 17.V.23. Icribc.Mxviiad 
Nonium. V. 2j . feribe,’. *|* Pag. 1 ip.v.f, 
ptopiores.Pag. 121 .V.21 .lubquadroplx.Pag* 
1 3<S.v 2. illia.v.3 omnis. Pag. i+tf.y.celcritas, 
procelcritatis. Pag if2.v S.‘* pro*Pa.itfo. 
v.2 j. con (timendo pro componendo.Pa.itf 1. 
v.ip. nulla. v.24.me.v. 27. Itaque, v.ap.genus, 
Pag.itS+.v.7.(ub(e(quiiltera. Pag.1d7.vj3. 
<cjP ro ts; Pag. 171. v.7. feribe, f ad 3.V. II. 
fignificare. Pag. 1 9 1 .v.i 3 . feribe, rationem. 


Sequenria duo in V. Elementum Scholia, ut omnia Gratce 
& Latine haberentur, hic adponenda duxi. 


7 D t 5 ofiottiSs lAai?ct' # 7 or 0 y' tu p 
t jaufiirfii», m f irrfSv to ftiip» 'im- 
xtc , t uri vo , orar 75 xa^aA UTopSpov iozv H 
xoJuiTfutn' Stat j ni y.a.'a.}.u.i-ujcfG* fio 
mt J W jurrf um, -m otrx «51 ftrj©-, 

a»a (iifU. olor.o >>»' nf«r t xrt&Aiu- 

mi{ 3 voiarn( animmiJy'. iion T(m 
ydx t «', ptfn. Tfia 78 

trauma. 

Swifrinf Aoyx] o! nungfi t imv(ooi- 
frxariigft. M & trwjfra* fuytfrLt mv- 


pArs] Ex multomm fenttntia pars elt, quod, 
4 cum cjufdcmfpccici fit atq; aliud, eo minus 
c(t ;ut ternarius quinarii ; ac fecundu Geome- 
tram, quod metitur majus xqualiter, huc elt, 
cu id quod relinquimr xquale fuerit metienti. 
Sed cu id quod relinquitur non fuerit xquale 
metienti, meti ens non elt pars, (cd partes: nr, 
temariusmcniutansquioariu, relinquit bina- 
riu, qui xqualis non elt ternario. Quare III no 
elt parsiplius V, fed partes ; nempe 3 quintx. 

Compofitiorationis] Juniores hanc defini- 
tionem addidere. Neq ; enim magnitudinum 


5r<ftTiTiA«*<ruo5sW. “mpofit.o cade cft qux compofitio ra^pms. 

imita ewZfrffyer.fiiy*- H, . c <\ antecedens addita consuenti, m«- 
r 1, SA», ur-ufiSV. g° ltudo ft>agnuud 1 n.,totiraagniiudine facit 


peyijii to oAc» fit y*d& rmit avfxti- 
fj%ovix firyi c fir,ico.t m( mxufihorf. if j 
f Aajua tnu/JttncdAKo» *vi« Ao>ei,«f ati/^ 
c» tale e£ic «f«. pl 01 

vvfn H£^, ax i Jis- «c d' aju c* raic m* • 
AitisTrjytc » (3iCAaorc, t mwfrrn mtl-nir 
awifrth Aojea Ai^. w 78 «» (legerem 
) t ca rate froifi flanto $zrxnomi(*nw- 

, frrli Occor. cfioif Sruf XMfiim. mAir 
cx r x ciwfrth a-uufroK rouTcq. aluai J 
XfHT?a» H»0) , At’7«c% ruilfrm ifur, ly) (ij 
Aoyx. JfXC 3 ‘'•J 4 ’ “ U7 “ ra “‘«Vtije* /«- 
3 »frl’ 19 >>CC‘ W» «CSC «»JI- 

Aa. cu«oi{ x. ii ifctlfimc , x' »o«to( Aeyx 
ZJ&ifim (■ Qtft «THr, IfxXamn t-i( j- 

lu&Mcii&t crthrfijf J TJirrAatnx, tiduii- 
Atsa nji disrAatne». «’®ut 2J^t>ieic t fi<7<- 
frer. li 78 urrictx* r * iyHW* ts 
iniuS/iO JatufuTOj srjjc du]o to hifjfyior. 

Timw/uSjer] oie i n «Ot t i', oV t 

y'.' «f Ja^wotTjMmia.ax^xeyfTv’. 
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gnitudo magnitudini, totaroagnitudine facit 
conltare ex magnitudioibns.qu; xquales (nnt 
iis qux adduntur. At radooScompofitio aliam 

facitrationem,utiplepo(teadicec.£aoacnim 

ait,»x raiiomtiu conjUrt, 8 c extera, ut autem 
ego in vernilioribus exemplaribus inveni, c5- 
pofitionem hanc oimponenti ratione vocat, 
quippe de iis qux in theorematis bic elemen- 
tarius docti: r monfitat , componenti inquic. 
tamen cfi vel ita harc pofiu eft.turfus ex com- 
ponenti compofitio intelligitur.Mclius autem 
cfle puto, ut dicatur compofitio t crm inoram, 
non antem rationis.Terminos autcdico ipfas 
expolitas magnitudines, non autem, qua inter 
fein vicem habent, relatione, Similiterqnoqi 
diYi(io>nuimelligitur rationisdivifio ; exem- 
pli gratia, duplx rationis in feTquialceta & fu- 
pertettiiaut triple in fefquialteram & dupli; 
fed divifio magnitudinum. Excefius e. antece- 
dentisfup.conlequent^ fpedatur ad ipfam co. 

Perturbata 1 ut VIII ad IV, ita VI ad III 

Sed ut IV ad I,Sc XXIV ad VI. 

I s. 
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Colloquuntur Euclides , Archimedes , Apollonius Perg&us > 
Pappus, Eutocius, Tbco, Hermotimus . 

^ * * * . * • ' ^ ' * 4 * 4 > « . » 

EUCLIDES. 

Antane ver6 temeritate ac 

infolentia mortales ferri poliunt, ut 
noftram quoque quietem nugis fuis 
molellare fufcipiant / nifi novum 
hunc veri indagandi modum, qui ab 

uno exemplo latius ferpere pofsit, 

ftatim in ipfo ortu opprimamus, omnes mortalium in 
literarum {ludiis rixae, ac vanifsima faepe fomnia,& de- 
liria, quae non tam beatas mentes, quam mortalium a- 
nimos turbare natafunt,ad nos devolventur. A r ch im. 
Qyid novae follicitudinis,o Euclide, te hic adfixum te- 
net, qui divinis contemplationibus plenus, hunc amoe- 
num campum intrare, aliisq; lociatus, naturae invariatas 
leges, quas in linearum , fuperficierum ao corporum di- 
menfiombus , mortalibus pariter atque immortalibus 
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difcendas propofuit, expendere foles i Age vero, & ad 
illud mecum nemus amoenifsimum contende, ex quo 
huc adventantes vides Apollonium noftrum, & Pap- 
pum , & Eutocium atque Theonem , aliasquc mathe- 
maticis contemplationibus deditas animas, ut divinio- 
re quodam ftudiorym noftrorum argumento oblede- 
mur> E u c l. Vix hoc a me impetrabis , 6 divine 
Archimedes, quod aliud jam volvere, ac defueras curas 
refumere, ifte me follicitet Hermotimus. Quem fi fe- 
mel admiferimus, jam de ftudiis noftris a£tum_» Nec 
minores olim nobis turbas mathematici ifti daturi funt, 
quam Plutoni, regi noftro,& inferis dederunt Thefcus, 
Hercules, & extera audaciae exempla,qui vivi ad nos pe- 
netrarunt. Nam non tantum de circuli quadratura, in 
qua invenienda & eximii quidam mathematici labora- 
runt, novas & diftortas demonftrationes quotidie nobis 
examinandas deferent j aliisq; difficilioribus problema- 
tis molefti erunt; fed incredibilem fciolorum audaciam, 
in fcientiarum noitrarum contemtum natam, quotidie 
exeerabimur. Qui mechanici folertes haberi volunt,- 
cum proportionum do&rinam non deguftarint : qui fi- 
ne Geometria, fine Arithmetica, quibus & divinam men- 
tem in rerum omnium conformatione ulam lapientesad- 
ferunt, folo proportionis circino, ut vocant, armati, in- 
audita ubique facinora patrant : qui inftrumenta nova 
quotidie fabricant : qui Neptuno horrorem incutiunt, 
ac gentibus exitium minantur , dum naves volare do-, 
cent. Sic Mathematicas difciplinas , quas haAenus 
a,nlou?iSi adamantinis fundamentis fuper- 
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ftru&as, nec motum, nec cafum vereri, omnium fecu- 
lorum confenfus judicaverat, vix inter probabiles cen- 
fcri videbis. Qjaae enim difciplina, quae vel veritatis 
umbram fibi adrogare audeat, tamfoedos lapfus experta 
eft, quam binis ultimis feculis noftra mathcfis. Adeo 
ut, cum quotidie de hujusmodi rebus ad nos perferatur, 
argumentis certifsimis confirmemur , audaciores fieri 
homines, non fapientiores. Qiais Pythagoran nunc in- 
ter mortales aeftimat , quis Platona i Quis ad veram 
fapientiam fcvera nortrorum temporum lege contendit, 
cum absque mathematicarum fcientiarum accuratiore 
notitia ad naturae arcana penetrare velle, piaculum cen- 
feretur. Nunc pueris fapientiam induunt, ut primis fta- 
tim annisinitiati,de omnibus naturae myfteriis,tanquam 
myrtae illius, & fummi arcanorum facerdotes, pronun- 
cient. Prifcis temporibus j cum nondum quotidianis 
difputationum febribus adolefcentes laborarent > mul- 
ta i n difciplinis n oftr is exercitatione robur ingenia adqui- 
rebant, ut ad fublimium rerum indagationem fuffice- 
rent. Cum ingentis gloria: ftimulis incitati , tam reges 
quam fubditi,fi inventis quibusdam pofteritati aeternam 
fui memoriam commendare portent, inquirebant; quod 
ingenium auro tanto praeftantius judicarent, quanto ter-, 
renis coeleftia excellentiora cenfentur. Itaque multi cla- 
ri viri, & in noftris ftudiis exercitati ad nos commea- 
bant ; nunc, poftquam mechanicorum audacia mathe- 
feos compendiariam invenit, vix vicenis annis finguli 
Geometrae ad iios veniunt. Ex iis enim qui fe mathe- 
maticos dicunt, nec miUefimum quemque cpufoftio 


4 DULOOUS . 

noflro dignum judicamus. Sed & nos ifti fugiunt, 9c 
in abdita loca fc conferunt, ut propugnacula extruant, & 
rurfus deftruant. qui tametfiSifyphi faxo majus volvant» 
adeo tamen nugis fuis animantur, ut nihil praeclarius ab 
ullis ali is agi pofle exiftiment. Et quidem nofti, quan ta 
experimentorum vanitate tempus confumant,cum non 
ratione & legibus Geometricis , fed cafu veritatem de- 
prehendere conentur. Archim. Nimia vehementia 
in corruptam ftudiorum regulam declamas, & fimul 
mea quoque vulnera refricas. Q^isvero ille,quinovus 
huc noftris fuccelsit fedibus hofpes 1 num Orphea imi- 
taturus, animas ad (uperas auras educere conatur, teque, 
ut omnis mathefeos callentifsimum, ifa Mufices arcana 
dodtum, de modis, quos citharae adtemperare debeat, 
confultum venit i Eucl. Nihil minus, noftra vero 
quaedam Elementa Geometrica , quae tot feculis homi- 
nes, tanquam immota veritate nixa, pro certifsimis ora- 
culis habuere, convulfum venit, meque follicitat, ut ad 
fubverfionem illorum primus fententiam feram. No- 
va quaedam de Proportionibus inventa , qux ex Eu- 
thymio fe didicifleait, nobis exponet : illa autem, fola 
veritatis indagandae cupiditate induftum, nobis, ut acer- 
rimis cenforibus examinanda prius proponere fe voluit 
fe , quam iis adfentiret. Archim. Audax vero il- 
lius Euthymii facinus, & inauditum, novo exemplo ca- 
ftigandum. Nec tamen propterea tot curis involvi te 
oportuerat. Ferendae illae funt, 6 Euclide, mortalium 
injuriae,& linguae libertatem ac cenfurae omnibus conce- 
dere, etiam indo&is, debemus. Qujd mihi nuper acci- 
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derit, probe, puto,adhuc meminifti. Impotenti animo 
nomini meo infultarat Jof.Scaliger, & famam divini Ma- 
thematici, quam cum effedis ipfis& operationibus, tum 
feriptis, feculorum omnium confenfu, fueram confecu- 
tus, convellere non dubitirat. Illa inventa mea, quae 
doftis omnibus, tanquam alter Prometheus, c coelo fufi 
furatus cfle credebar, qux omnibus adorabantur, vir ille, 
exteraquidem fummus,fed in noftris literis pene infans, 
qui eruditum illum pulverem vix digito contigerat ^tra- 
ducere coepit, ac ineptis fuis inventis pofthabere. No- 
fti qvanta confternatione recentes tum Mathematica- 
rum animarum , qux ad nos pervenerant, nuncios audi- 
verim. Sed vix facinoris audaciam narraverant, cum 
alii advenirent, qui prxftantiores Mathematicos famam 
noftram contra vanos ipfius infultus ac conatus adferuifle 
dicerent. Quanto deindegaudio illis defenforibus meis* 
cum ad nos defeenderent, occurrerim, quanta cum coa- 
gratulationc illo* exceperim, omnes vos, 6 prxftantifsi- 
mx animx,noftis, cum etiam in hoc ufquc tempus, cum 
omnium veftrum, tum in primis mea confuetudine de- 
legentur. Nec tamen mea indignatio tantafuit,ut non 
dodilsimo alias homini ignofcerepotuerim,cum in con- 
fpedlum noftrum veniret, & verecunde veniam delidti 
peteret. Cum enim certum fit,& notum dodtis omni- 
bus,periculofam xque ac laboriofam eflc arenam, in qua 
fe mathematici exercent ; res autem, q,ux ab illisinvefti- 
gantur, ob certitudinem fuam diviniores quasepani mas;, 
& quas ex meliore luto finxit Titan, in fui admiratio- 
nem, etiam invitas fermc,abripcrc ■, inde fit,ut mortales» 
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omnium noftrum nimis fervido zelo xmuli , immorta- 
litatem ex novis fuis in hoc pulvere inventis confequi an- 
helent. Et vero, quisunquam conatum honeftae reicon- 
fcquendae, & qua non minus omnem fibi pofteritatem 
demereri mortales po(sint,quam fummum illud numen 
venerari, vituperandum ftatuit i Ut vires egregii in- 
cepti perficiendi defuerint. Voluntas tamen femper lau- 
dem apud aequos ccnfores meruit. Atque hoc quidem 
magis audiendum ccnfeo hunc HeVmotimum, quo ab 
omni con vitio ipfius inftitutum alienius efle videtur. 
Si nova quaedam ex Euthymio fuo de proportionum 
dodlrina,.quam totiu6 Geometriae, imo rerum naturae, 
nobilifsimam nos cum omni antiquitate (latuimus, au- 
difle dicit, & quae praecipua quaedam Geometriae elemen- 
ta, adeoque noftra inventa, quae illis fuperftcudta funt, 
convellere polsint *, non ignoras, omnium noftrum fa- 
mam , & dodlrinae foliditatem , cum tua vel (laturam ; 
quemadmodum quidem nosopinamur, in omneaevum, 
& quamdiu hifce iegibus fummus rerum opifex machi- 
nas illas circumvolvi voluerit j vel ineludtabili quodam 
fato hoc tempore ruituram. Tantum vero abeft, ut 
huic homini fuccenfcndum putem, qui prifea exempla, 
fed diverfo confilio,fecutus,adnos defeendit, ad dogma- 
tis veritatem a nobis primis hauriendam, ut contra ma- 
gna ipfum laude, & meliore laboris praemio, quam ullus 
alius retulit, dignum ccnfeam. Primi nunc in cau(a no- 
ftra erimus judices, & oracula vel dabimus, vel accipie- 
mus. T u modo aequo animo adefle velis, & tuam non 
minus, quam Eudoxi,qui illa de proportionibus elementa 
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in primis concinnavit, do&rinam defendere. Me vides 
ad hoc promtifsimuin. & vobis quoque, praellantifsimae 
animae,&non minus inter mortales, quam hic inter bea- 
tas animas xternum triumfaturae, non fore ingratum il- 
lud fpero. Apollo. Mihi vero erit gratifsimum , 6 
divine Archimedes, quidquid tibi & Euclidi hac in re 
faciendum videbitur. <5c,ut videtis, impatientia quadam 
feruntur cognofcendx hujus novae doftrinae & Pappus, 
<Sc Eutocius acTheo,dum fe illi mortali Hermotimo, 
quamvis triftiores primum, & confortium illud abhor- 
rentes.adplicareftuduerunt. Eucl. Cum vobisomni- 
bus idem plaeere videam, agite admittamus novum il- 
lum hofpitem , & nova dogmata ferentem, ut illius Eu- 
thymii ineptias ex uno omnes difeamus. Vos vero, 
cum communis caufa agatur, ad lingula quae expofitu- 
rUscft, diligenter attenturos, nullus dubitare polium. 

Hermot. Qu_amquam quod vos,beatifsimx ani- 
mx,atque omnis certx eruditionis lumina,amoenifsimo 
hoc loco compellare pofsim,in fumma felicitatis mex 

{ >arte pono j nullam tamen majorem erga me benevo- 
entiam a vobis proficifci polle credite, quam fi de iis, 
quae fine ullo obtreftandi animo,ac divina feripta veftra 
lacerandi , propofiturus venio , me benigne audiatis. 
Vftritatis ftudium , quo quidem nihil fummo numini 
gratius, nihil humano Ingenio dignius, inveniri exifti- 
mo, in me fummum deprehendetis. Et vos quidem , 

quos hujus doftrinx veritas aut falfitudo maxime tan- 
git, in primis confulcndos ftatui , quod & acerrime in 
illam inquifituri ficis, & xquilsimc de illa judicaturi. 
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adeoque fi vera hsc doCtrina invenietur, veftro calcula 
adprobata, mortalium ufibus inferviet j fin falfo*veftrara 
folorumreprehenlionem incurret! Omnia autem,.quae 
de hac doCtrina edo&us fum a mcoEuthymio, continua 
narrationis ferie, quam pro libitu, ingeniolis veftris ob- 
jectionibus interrumpere poteftis, vobis fum expofitu- 
rus. Cum itaque his hiemalibus diebus poit meridiem 
ad ipfum invifiilem , nunc, inquiebam, hora tertia cft,dc 
tenebrae ingruunt, quid fi toties a te promiflam doctri- 
nam de proportionibus jam ex te audire poisim t Nihil 
gratius unquam feceris \ & acerrimum hocce frigus ad 
luculentum focum nos invitata cui adfidentes feriis fer- 
monibus hanc vefperam extrahemus. Ad quae cum 

E auca pro more rcfpondiflet Euthymius, petitioni mex 

itisfaCturus , ita diflerere incepit. 

Divinares eft proportio, quam in univerfa natura 
colliganda) ac apte componenda Deum infpexifle lapi- 
entes tradiderunt. Cujus immenfam varietatem ex na- 
turae univerfitate metiri debemus. Nam & ad cceleftia, 
qux pulcherrimis rationibus compaginata funt 9 fe ex- 
tendit & terreftrium varietatem, certis legibus vinCtam, 
. comprehenfioni noftrae fubjicit. Quarum rerum con- 
fideratione nec fublimius quid ab humana mente fufei- 
pitur i nec utilius, ad omnia vitae munia reCtc obeunda. 
Quod nccDco,qui. in univerfa hatura fe exprefsit, quid- 
quam pofsit efle gratius, quam fi in ipla confideretur * 
nec mortalibus quidquam majorem felicitatem confen e 
pofsit, quam C fe ipfo$ , id eft >. tam animi quam corporis 
vires menfureni >& relationem fui cum.ad cpelcftia^tum 
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ad terrena ferutentur. Cujus rei contemplatio hominem 
lapientem reddit j & plena cogniqo, Deo immortali fi- 
milem. Sapientis itaq; eft,naturxveftigiisinfiftere,acre- 
rum omniu m ratione,ac compaginationem,re< 5 ta men cis 
acie intueri. Neq> en tm Mathematicis folis relida eft pro- 
portionum confideratioj quamvis primi naturam illam 
in numeris & lineis, fimplicifsimo modo,inveftigarint. 
In qup&Pythagorxdivinum ingenium emicuiti&Eu- 
doxi folertia , qui quintum Elementorum Geometriae 
librum in primis concinnavit, ab antiquitate eft laudata. 
Sed, fi dicere aufim, ad rei veritatem, quod naturae ve- 
ftigiis non infifterent, in hac contemplatione non omni- 
no penetrarunt. Quaedam autem, qux veteres rede 
docuerant, finiftra recentiorum interpretatione funt de- 
pravata. Itaque & recentiores omnesreprehendam,qui 
antiquos non intellexerunt & antiquos corrigam, qui 
male quaedam prodiderunt 5 utrofquc infuper nova do- 
durus. Atq-, his cognofcendis cum te intentum, inquit, 6 
Hermotimevidea, ordine omnia tibi recenfere conabor. 

Ratio , qux Grxcis A oy(& dicitur, fecundum quam 
hoc ad ilbid rationem habere adfirmamus, duorum ejus- 
dem generis terminorum inter fe certa relatio definitur. 
Euclidi : duarum magnitudinum ejusdem generis , 
fecundum quantitatem, mutua quxdam relatio. E- 
juldem generis additur, quod longitudines cum longi- 
tudinibus tantumcomparationem fuftineant,fuperficies 
cum fuperficiebus, folida cum folidis, liquida cum liqui- 
dis, vox cum voce, tempus cum tempore. At qux di- 
verfigeneris funt, quomodo inter fefint comparata,fcirc 

vi 
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non datur: ut puta, cubitus ad aureum, album ad dulce. 
Illa autem duorum terminorum, feu duarum magnitu- 
dinum mutua relatio, & comparatio, tantam fit fecun- 
dum magnitudinem, feu quantitatem. quod bene in fua 
definitione exprefsit Euclides. Alias & pater ad filium 
relationem habet , & amicus ad amicum, &dcxtrum ad 
finiftrum ; fed non fecundum magnitudinem. Brevi- 
ter & nervofe Euclidis definitionem, & fequentium ali- 
quas,ScholiaftesGraecus explicavit,cujus pleraqueCom- 
mandinus, in Latinum fermonem a fe verla ; fed minus 
re<ftd,faepe 3c mutile ; fuae editioni adjunxit. Grxca 
verba, ut a Dafy podio edita funt , guod in fequentibus 
nobis ufui efie polsint, tibi profcrarn_». 

Aoy(& ] T o (itv Aoy(& Ratio] Duo addidit, ut fi- 

T(o<re6/;KS v, 'iva o-rj(ialvrj r^Vj^gnificaret relationem. magnt- 
<r%t<nv. ro Siduo neyedwi 'iva. tudrnwn, ut ab aliis quoti (pe- 
%<n gtjT>j T<iv a/kuv eiJiUv t i iro- ciebus fepararet. ejusdem gene- 
<rS. Tofe ofjLoysvuv, ivafiij ypa.fi- ris, ne quis lineam cum fuper- 
firjv xpoc t7n<pdvHav avyKpivtj ficie compararet : ha:c enim 
r/f. Tairra, yag dKoya np>b <;* o nullam inter fe rationem ha- 
aXtjjAa. to Hara. xr;A‘u6- bent. fecundwn qvantttatem, ut 
Trja . , iva. %a)p*i<rvi ratv dxeipoov fepararetab infinitis magnitu- 
(isyeOuv. xvjAikotvk ydgro ire- dinibus. Quantitas enim ter- 
faf eri t» atwtyif xoais' Hgj minus eft continui quoti } & 
TroaoTij^Ti Suamur fievts.To yap *r quotitas , difereti. quippe di- 
iiovpiarp/Jvov zroaov, x pieyed(§‘. feretum quotum non eft ma- 
srA vj6@^ ydg. to xoid ar%e- gnitudo , (ed multitudo, certa 

tric, OTt xevre eiai r« rdv quadam relatio , quoniam quin- 
o-^earem. que funt relationum fpecies. 

Inepta haec funt initio, adeoque corrupta. Pro, 
to (itv A oy(&, vertendo legi, ro (itv $uo. Deinde ejedta 
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voce Stio, Icribo, ro $ fieyeBuv. Porro % rotrov verti quotum 
potius quam quantum, ne cum ttyi^mov id confunderem. 
Differunt enim Mathematicis ro 'srtjMxov,dc.r6 moriv. quod 
Tomi^Mov ad quantitatem, feu potius, quotitatem conti- 
nuam referatur ; ro ttootov, ad diferetam. quomodo & in 
hoc fcholio accipiuntur 7n;A<xoT>;c 6c7roa6r^. ideoque hoc 
ultimum novo vocabulo, nccelsicate addueftus, verti quo- 
titas. Sequitur aliud fcholium, quo vocabulum ofioye- 
vuv explicatur. 


Ejusdemgeneris] Sjnsdem dfioyevm ] dpioyemv «- 
genens dixit, quod, quae diverfi Trev, on rei firj cfioyevtj ts owjcl. 
generis funt,non poflint inter * A6 V ^ Aa . 
fe habere rationem, neque e- » , , \ . , 

nim linea ad fuperficiem, ne- f* H £ ?‘T 
que fuperficies ad folidum,ra- dovem^amav , are emireSoo 

tionem habere poteft 5 fed li- 1 y rtpeov SSvaraf Xoyov e- 

nca ad lineam, & fuperficies ad %&<v' aXhd y^afifirj irpop ypaft- 
fuperficiem, &folidum ad foli- pisjv, x, emtpdma ir pop eie iQd- 
dum.&Wagiitudiman additum mav , H31 eirhreSov irpcp STr'nre- 

eft, ut ab iis diftingueretur , Sov. ro Se fieyedoov Trp6<rxetlaji, 
qua: relationem inter fe non lorx Sio^tefii ruiv <r%e<riv firj i- 
habent; certe non eam, qua: xcvtuv 7rpop ctP&rjAa. X fievrci 

eft fecundum magnitudinem: Ttjv xald fikyeS®*' olov, tu* 

cujusmodi relatio eft patris ad v^op vpog tfov. t&j QtAu 7rgo( 
filium ; amici ad amicum jdex - 1 <p/A ov. Hgi Sefctx irpo; cigt- 
tri ad finiftrum. Dicitur & a-, j?e(>6v. Aeytlaj Se it, aPS^sj <r%e- 
Iias,relatio fecundum exceffum < 7 ^ xard ro e%M xgj £/A«- 
& defeftum-.. jr«y. 


Et hic quadam funt corrupi#. Lego (impliciter, 
tr reydq ypa.fifi.rj irpop emtpdveutv , ire emQdma Trfof repeov. 
neque enim quidquam attitiet, num plana fit fuperficies, 
an rotunda. Deinde lego, x&t repiv vpop rsgfov, pro ^ 
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iriveiov irpog iriveiov. Cujus emendationis ratio eft ma- 
nifefta. In fine pro aAb; lego aPAup, & wu^e X m P r0 *■ 
X™- 

Rationem autem generaliter omnes magnitudines 
inter fe habere Euclides dicit» quae fi multiplicentur , Ce 
invicem fuperare pofiunt. Ideoque & earum magnitu- 
dinum inter fe ratio eft, quae numeris exprimi non pof- 
funt. Egregium eft in hanc definitionem fcholium. 


Aoyov £ X »v] ’E iri piev tuv Rationem habere] In nu- 

agiOfJLUv irap Aoy®* pfjryv io meris omnis rarl ° effabilem-» 
zroaorjlcf eri & tuv aeyedm habet quotitatem : at in ma- 
, , . m ' gnitudinibus ratio quardam_» 

erinp Aoy®> « x pr | ft , quamnumerocfl ‘ n nequc - 

S-i-v&f apiSpiM. en yctp r<m , a mus. Sunt enim quadam, 
uv fiov*l ftev yrnuartuTOj tj t rgo( quarum folus fcitur exceffus, 

T oeregov uirego X >), rj M 'urocro- i; fi ad aliam referantur; at quo- 
T tft env ayvaj<?(&. Taura titas ejus eft ignota. Hz igi- 

Tohnw Aoyov Aeyela, e X m rJjs rationem exceffus habere 
, - » / «\ « > a ' dicuntur ; non autem quam 

“T** * f numerus ail numerum habet , 

: vrrm, «rer. hoc ert.efcbilem. Idcirco in 

t(cpi oia txto TrpoaeStjKev ev tu 2 0 delini rionc rationis magnitu- 
ofitrfjup t5 Aoyx tuv pteyeSuv, dinum addidit -jficttudwn quan- 
T 6 xara -artiAiHOTtiTa. 0 /aev Utatem • Omnis quippe ratio 
ydp ptjrop , nara mjAixo- effabilis & inquantitate eft, & 

ryla, t(cpj nara tt oo-ortjla eriv’ m < l uoruare ’ at non uem °* 
, , m t , , , mnis ratio, qua: m quantitate, 

* 0 2; etiam eft eTabilis. Umverfa’ 

■n}l*,w pKTop. ko&oAuw- ^ lgltur definiens 

, qua; lint 

repov xv otfipuv® ra tuv Ac- rat j onum magnitudines , fub- 
rojvTtvae?tv,£ 7 rqyayev,a<hwa- junxir,quat, fi nufltiplicentur, 
7 <xf ^oTAavAana^ifieva a)Arj- fe invicem fuperare polfunr. 
Acuv u 7 repe X av. e<Pap(iot£& ydp 30 Hoc enim congruit & effabili 
tu ptjlu, ^TUfjLYj ptjTu. ciov, rationi, & ineffabili, ut puta , 
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quadrati diametrus, ut in efla- rj ri terqa.ydvn ild/urgop, u( 
bilibus numeris confiderata, (ttv sv prjrolf Aoyotp , irpog Tyv 
ad latus eft irrationalis ; fed, jrAsupdv a.Xoy®‘‘ d>p H iv v- 
ut in exceffu , rationem habet, Tff o%ij , ?dyov e%«t, iv r 0 pt «• 
quam major quantitas ad mi- f gov zr^o<» to eAarlev. >(cpj iv- 
norem. Et quandoque latus, vaxajj rj vRevfid ToXhairlut- 
fi multiplicetur, diametrum fu- o-tagopitrtj irore rtjp iutpiirpv 
perare poteft. vire%£%uv. 

Haec clara funt, nifi qvod v.2. pro Xoyoip biben- 
dum putem , d# 6 poi(. 

Rationem porro fumma < 5 t generali divifionein ae- 
qualem & inaequalem Veteres dillribuere. Quidquid 
enim in comparatione adaliud confideramus,aut aequa- 
le illi eft aut inaequale. Praeter haec nullum tertium ge- 
nus datur. Aqualis itaque ratio fpedatur, cum eorum, 
quae inter fe comparantur, alterum, nec fuperat id ad 
quod comparatur, nec ab eo deficit : ut 1 ad 1. 2 ad 2. 
10 ad 10. cubitus ad cubitum, aureus ad aureum, fonus 
mefe ad fonum mefcn. quatuor vini menfurae ad qua- 
tuor menfuras aquae. Atque haec aequalis ratio una ca- 
demqueeft, & caeteras omnes antecedit, clementi natu- 
ram habens. At inxqualis ratio per fubdivifionem fe- 
catur in majorem & minorem. Major ratio fecundd 
fubdivifione in quinque fpecies dividitur. Alia enim 
multiplex eft,alia fuperparticularis,aliafupcrpers; & ex 
his compofitae duae, multiplexfuperparticularis, multi- 

J dexfuperpers. Minor ratio totidem fpecicbus ex adver- 
o majori rationi refpondet, quas, addita illis vocabulis 
praepofitione fub, ita enunciamus : fubmultiplex , fuh- 
fupcrparticularis, fublupcrpers, fubmultiplcjaupcrpar- 
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ticularis, fubmultiplexfuperpers. Harum definitiones 
dc exempla fubjungam. Ratio multiplex eft, cum ma- 
jor terminus fatpius quam femel minorem continet, hoc 
eft, cum major terminus a minore perfefte men furatur, 
ut nihil fuperfit : quam rationem ad unitatem obtinent 
numeri a binario, naturali ordine progredientes. Pri- 
mus enim binarius, unitatis duplus eft dc dicitur, j. terna- 
rius, triplus, J. quaternarius, quadruplus , *. dc fic in in- 
finitum. Rurlus fubmultiplex eft , cum minor eorun- 
dum numeroru referturad majorem ; quomodo fubdu- 
pla ratio eft fubtripla, J.fubdecupla,,*. Ratio fuperpar- 
ticularis, majoris rationis natura dc ordine fecunda fpe- 
cies, eft,cum major terminus minorem habet, dc ejus u- 
nam particulam ; quae fi dimidia fuerit, ratio fefquialte- 
ra dicitur, fi triens, fupertertia, J. fi quadrans, fuper- 
quarta, *. quinarius enim quaternarium habet, & qua- 
ternarii partem quartam , hoc eft, unitatem. His ex al- 
tera parte rcfpondent,fublcfquialtera, J. fubfupertertia J. 
' dc fic deinceps in infinitum. Superpers ratio eft, cum 
major terminus minorem in fe habet, dc infuper partes 
una plures. quarum rationum prima eft,fuperbitertia,{. 
Deinde, fupertriquarta, fuperquaterquinta, *. fuper- 
quinquefexta, ”. fuperfexundecima, ‘J. Quibus exad- 
verfo minores rcfpondent, fubfuperbitertia fubfupcr- 
triquartaj.de deinceps reliquat. Exhisfimplicibuscom- 
pofitac dux rationum fpecies facile intelliguntur, nempe 
multiplcxfuperparticularis , uti eft dupiafefquialtera, 
duplafupertertia,J. duplafuperquarta, triplafnperfcx- 
ta, denis ex adverfo rcfpondentes minores, fubdupla- 
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fefquialtcra fubduplafupertertia ’. Deinde multiplex- 
fuperpers, cujus prima exempla funt, duplafuperbiter- 
tia, J. duplafupertriquarta, ' duplafuperquaterquinta, 
alia, triplafuperbiquinta, quadruplafuperquatcrfcpti- 
ma,*‘. quibus minores refpondent, minore termino ad 
majorem relato : fubduplafuperbitertia,J. fubtriplafu- 
perbiqumta, Harum rationum, quae minimis & in- 
ter fe primis numeris exprimuntur , primae in ‘fingulis 
fpcciebus dicuntur, & fundi rationum ejusdem fpeciei. 
Cum enim dupla ratio, & primis inter fe numeris,* ; & 
compofitis,?. ‘. J. contineatur; fundus duplae rationis di- 
citur, Sic ex *. ‘J ; quae omnes funt in ratione fe£ 

3 uialtera ; fundus cft, ’sru6(j.r l Vi feu zruQfjLtviKof A oy(&, fun- 
ata ratio, qux primis inter fe numeris comprehendi- 
tur. <Sc fic de caeteris. Porro & hoc monendum, nume- 
ri ad numerum rationem dici, quando major ad mino- 
rem in nulla fuerit praedirarum rationum : cujus ratio- 
nis cft limma in Harmonicis , contentum his minimis 
numeris, 256 ad 24.5. Eucl. Hxc omnia certa funt 
nec dorrinam noftram convellunt. Hermot. Cer- 
tiora tradi poliunt : fed hoc poftca commodiore loco 
fum moniturus. Hic enim, qux ad fequcntia retftius in- 
telligenda facere dicebat Euthymius,eo qvo ille mihior- 
dinc difleruit, vobis recenfeo. Facilius, inquiebat, de 
novis hifce dogmatis judicaveris, fi veterum tibi placita 
non ignota fuerint Jam tranfco ad rationum compofi- 
tionem, fcu, ut vulgari vocabulo adpellamus, additio- 
nem. Sed prius, qux mihi tradidit, Eutocii &Theonis 
commentaria, vobis legenda exhibeo. 
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E’YTdKIOC EIC TO A EUT0C1US COMMENTA- 
ri S mei a-tpai^ac >m xu- rioiniv.propoCu. Archimedis 

AWj» Ti/iwiiii*'. de Sphzra& Cylindro. 

n« ai 0 Tfji PA irpo( AT QUoniam igitur ratio RL 


E 


— A oy® <nwjzrl*i ex re ra r '-‘•ad L C conjundfc» eft e* 
M X » i PA vek AA,*, i AA rationequamhabetRLadLD, 
*poc AT' or> txev i aujjbet. t« &LDadLC5mdeqmdem,ra- 
rw Xoym AauSdula, r% A A «onum compofitionem hic 
™ Atu&m/tiw , W xdv accipi, fumpta media LD, quo- 
7 « iAoaSdwlo, ^-.o^odo & mEleraenris acc.pie- 
,'epiv. evrei&ToAeyousvovd- batur, eft mamteftum. Hoc 
Aup^pdr^ Srro>( dp re -pfum autem, quoniam in- 
■njvimutv ZaZpirAwucra, articulate d.rtum eft, nec ita, 

Afeo&r, iit kiv iveZv br vy « fe . nf “ n ' e *P leat i u " de P re - 
v«WW Tidmr» ri $ ©«*», .r Hendere poffunt qui Pappum 

Afttfcfc» , ei m£dk cruv ‘ £ g unt ’ & Theonem, & Arca- 
, ^ * » * ii ^ dium, qui in multis libris non 

’ "i ' demonftrative, fed mdudbone 

t r a r*?3 T ; hoc ipfum probant , non in- 

» tot» f conveniens fuerit paulifpcr 
epaXvSutrpkfwlc* rcp ^ io haK fermoni iramo rari, ut Aoe 

fy’ ipfum manifeftius reddamus. 
«“ T0 “ ,tu/ > °J‘ **! ^ Dico igitur , fi inter duos mi- 

'fr* meros , dualve magnitudines , 
XrjtpQy, o twv apyys *!p £V ~ medius aliquis terminus fuma- 
tcov apwjwv Aoy(§r, tur, ab initio fumtorum nume- 

ra ea t* Aay* oi/ e%et o x?<w- rorUin rar i 0 nem componi ex 

tov petro», f(cy tZoi* ratione, quam habet primus 
££« 6 (iecr@ j irpQS tov rpirov. ad medium, & ea, quam habet 
vz^ofivYj^eov TT^oregov, Trag medius ad tertium. Hoc au- 
eheyeTO A cy&ix, Koym <ruy - 3 o tcm prius in mentem revocan- 
mSAul wydeb liwzeid. ^m, quomodo diefta fit ratio 

a-H,oT*,aiTwAtyw*iXu peotmElementis ^ Quando 
KOTfjrtg , f(p eduras 7ro?hcL- rationum quantitates in fcipfas 
7rAct(na.c&-iia m <tf > iroitovcv twcl' multiplicata: aliquam ratio- 
7rr}?\ix.6rYjr®* tyAovcTt Aeyo^ir nem facium, cum fcilicetquan* 


7) E PROPORTIONIBUS- 


tiras dicitur numerus , a quo 
dara ratio denominatur : uti 
dicunr,cumalii,tumNicoma- 
clius libro primo deMuiicaj & 
Herona, commentario in Ari- 
thmeticam lnrrodu<ftionem_.. 
Quod idem eft ac fi quantitas 
illa dicatur efie numerus, qui, 
fi infequcntem rationis termi- 


(isvrif ri dei6pii , i xa^uvvfioq 
snv 6 SiSo(iev(& Aoy(&,uq Qa- 
<nv «t/Aoi te hch N ixofia^^EV 

TU X(>UTU TU XEfl (JUitTIKijq. Xf 
T 'HftoVfit EV TU UTTOfJU/ifJMTI TU 

eiq Ttjv ct^tSfJLtjTDojv daayuytjv. 
TO.UTOV Se EtXM, iij t£ 
th %o7AaxAa.<ria£p\jd\ix siri 

TOV EZTOflEVOV o^ov r» Ae ytt , 

num multiplicetur, efficiar an- 10 % xoixvt (&> tov ityvfiEvov. ncy 
tecedentem_>. Caeterum ma- xugiuTEgcv f/Jv exi tuv x ona- 
gis proprie in multiplicibus ra- xAcurluv i j xrjAtxoTijC av A elu- 
tionibus quantitas illa fume- Sdvoiro. exi Se t ETificfiuv, ilj 

tur } cum in fuperparricu- exiixe^uv , «x eti Tvjv xrjAixo- 

laribus , aut fuperpernbus i s T>pct Suuoltov Am^SmieS-o^, d- 
quantitas fumi nequeat, ita ut Stcti^ETa pLEvxcrviq t ijq fiovdS(&. 
mdivifa maneat unitas, quare oiq t’ ex' exuvuv Sicuqeteov Ttjv 
in iis unitas eft dividend.u : (xcvdSa,H x, (xdj xetTa to x§o<r- 

quamvis id non Arithmetica: , jj KOV T Jj dgi9(irjTixij , d?Aa Ttj 
fed Logifticx conveniar. Di- 20 AoytTtxrj Tvy^avn. SiaipuTOj 
viditur autem unitas fecun- Se ij fxovdq xaTa to [ae%& , rj 
dum partem, aut partes, a qui- ra ut%r n dd)' uv olvofxa^a^ 6 Ao- 
bus ratio cft denominata : ut y(&- uq te eivoui. uq iv o-aQs- 
fit, accuratius loquendo, fef- fgpu tu Akyw , th puv rj/juoAix 
quialrera: rationis quantitas, 2y Aeva xyAixoTyla xpoq t rj no- 
praeter unitatem infuper uni- vadi xgJi to tjfiKrv Trjq (JLOvaS&' 
taris dimidium ; fupertertiar T g Se excitu, xpoq iij pLovdSi 
aurein,pra:teruniratem adhuc tot^itb v. uq te., xaAd avu- 

tertium. Adeo ut, quemad- rspu tigylai , Tifv xrjAixoTtjTa. 
modum&fuperiusdiiftumeft , }oT $ Aoyn, exi tov exo/ievov ogov 
rationis quantitas, cum in con- TrofactxrAcuTia^opuvyiv , xoihv 

fequentem terminum multi- ^ •> T g yct0 ivvia 

plicatur, fac, at antecedentem. * ^ 

Novenarii enim ad fenarium, ^ T x x x */ 
fefquialterae rationis, quanti- T, 7 f ’ * 1 P ova $ T0 
tas , quae eft unitas & dimi? ii xoPAazxAacrictc&eiira, exi to v 
dium, multiplicata in vi, facit ix. r, xoid tcv $■'. ezxi tuv 
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aThoiv Si to du!o e£eti kcltol ■ & in aliis quoque idem perfpi- 

voeiv. tutojv Srj irpoo-citPrivK&ev cere licet. His ita prius expli- 
tuv ettcuclkIeov ettI to tt^ote- catis, ad id quod propolitum 
&ev. "ETUo-avyctf oi So9evtes fuit, redeundum. Sint dati duo 
6vo aodfiol oi A,B. (JL£<r(& S 'i r numeri, A, B. quorum medius 

fumtus fit aliquis 


avTajv eiAjjtp&cd 
Ttf 0 r. StiXTEOV 
Sr n <5 ti o tu A 7rpop 
tov B Aoy^ow- 
rjiHa\ ek tu ov e%4 
6 A 7 rpop tov T, >i 

oT TrpOQTCVO. Ei- 
ArfiSaj ycLo tu 
(A iv A T Acya onj- 
hsKOTtjq 6 A' tu Se 
T B o E. o aga. E 

TOV A 7T0^Ct7rXot- 
<rid<rcL<; tov2toi- 
EiTCU. hkyoi OTI 6 

Z TrrjXtxoTrig i<ri 
tu tu A 7 rgop tov B Xoyu,TulE- 
tiv, ori 6 Z tov B 7ro?HaTr\a- 
mda-ap rov A 7 roiei. 6 ya.(> B 
tov Z Trofcctzr Aa endo- at; tov H 

7 XOlEiTt». ETEi UV 6 B TOV flEV Z 

iroPHasrAMo-idcraf tov H tte- 
■srbivjKEv’ tov Si E xo/Aa-arAot- 
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AC B D E F G 


C.Monftranduin 
eft, rationem i- 
pliusAad B, con- 
junctam efTe ex 
ea quam habet A 
ad C, & Cad B. 
Sumaturenimra- 
tionis AC quanti- 
tas, D; &rationis 
CB quantitas, E. 
Itaque E ipfumD 
multiplicans , fa- 
ciat F. Dico i- 
pfum F quantitatem efle ra- 
tionis A ad B ; hoc eft, i- 
pfurn F, fi B multiplicet, fa- 
cere A. Nam B ipfum F 
multiplicans, faciat G. Quo- 
niam itaque B ipfuin F multi» 


aidactf tov P ktv d^et ok 62 plicans fecit G ; at ipfum E 
7 Tfoc tov E,o' H 7 rgop tov P ird- multiplicans, fecit C : eft igi- 
A iv esrei 6 A tov/aev E 7rc^a-3otur,utF ad E, ficGadC. Rur- 
'nrXa.md/Tax, tov Z TTETrotvjxEv' f us? q U j a j) ipfum E multipli- 
™ UT cans fccjt p. at i fum c rau| . 

A xwmug*K* «(*, « . E d „ fecit A i eft igirur.ut 

TTPOC, TOV T, O Z TTfOf TOV A. £- ^ ’ 6 .. ’ 

oie i E Trfe tov 2,6 ad C, f.c F ad A Permu- 
7 Tfof tov A. i<cpj dvdiraXiv, oop tando,utE ad P,fic C ad A. & 
c Z tvpop tov E, uTotp 6 A 7 rgop revertendo, ut F ad E, fic A 
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ad C. Sed ut F ad E, fic o- 
ftenfus eft G ad G: ergo &,ur 
G ad C, fic A ad C. quare A 
ipfi G xqualis eft. At B ipfum 
F multiplicans fecit G. igitur 
& B ipfum F multiplicans facit 
A. quare Fquantitas eft ratio- 
nis A ad B. Fadtus autem eft F, 
ipfo D in E multiplicato, hoc 
eft, quantitate rationis A C, in 
quantitatemrarionisCB. Ita- 
qucratioiplius AadB conipo* 
lita eft, & ex ea quam habet A 
ad C, & C ad B. quod monftra- 
re oportebat. 

Sed ut in exemplo quoque 
quod diximus claruin fiat, in- 
cidat inter "XII &II mediusali- 
quis numerus IV. Dico iplius 
XII ad II rationem, nempe lex- 
ruplam, componi tum ex tri- 
pla, ipfius XII ad IV ; tum ex 
dupla, ipfius IV ad II. Si enim 
quantitates harum rationum 
in fe invicem multiplicemus, 
id eft, III in II, fit VI, qui eft 
quantitas rationis XII ad II. 
eftque fexrupla; quam & de- 
monftrare erat propofitum_j. 
Quod fi vero medius incidens 
non fit majorcminor,&mino- 
re major, fed vicilfim, aut utris- 
que major,aut urrisque minor } 
etiam fic prxdifta compofftio 
fequetur. Inter IX & VI me- 
dius aliquis incidat utroque^ 
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T OV r. CtAA’ 0 Z TTpoV TCV E,f- 

dW %6ij 6 H irpop t ov T.Xjdscipa 
6 H TTgOf TCV r, 0 A TTgCt TCV T. i* 

Ardi H. dAAd Brov 
r Z TroAActzj-Acta-icicras tov H 
XvaoivpnevSi i B dqa rovZ ttoA- 
AcnzAcuriacrcts tov A noiei. oTL 
agat TnjAtKOTrjs eVi tx tx A irgoq 
tov B Aoyx. xcfr e?iv 6 Z , tx A 
loffi tcv E 7roAAa.7rAcurtac8-sv- 
T@Ai TxUst , Ttjc 7rt]AlX0Tr'l(& 
t» A r Aiyxjm Trjv tijA ikct/i- 
la t»TB Acyn. 6 dga r» A irgos 
tov B Aoy avynHloUj tu re tx 

ir ov 'e%<{ 6 A irgop tov T, ng\ 6 T 

TTgOC TOV B. OTJ - ff ‘Uti OH^CUj. 

”\ va it xcy izri v-sroitiyfict- 
1& Qavegov yevtfaf to dg*i(Jte- 
vov , TraeefJcarnfltTO) tx iS 1 k,tx 
io S' pie<r@*T k d^iOuos o i'. Aeyoi 
OTI 0 T X iS' 7TfO( TOV & Acy& , 
txt h iv, 6 e£a.TrAd<Ti(&, <ruy- 
xc-tlcq en Te tx t^itt A ctrix , tx 
iS 1 TTpog tov i\ ii tx inr Actrix, 

*• W \ \ Jo/ i \ \ \ . 

2 fTxo 7 rgcg tov b . eav yaq rat 
-TrvjAtKOTtjlas tuv Aoyaiv ttoA- 
AcnrAartdraifJtev e-ir «/AifActf, 
Txlen , tov y' em tov S\ yiviJajf 
0 TyTTVjAjKOTriS UV TX TX iS TTpOC 
30 tdvS' Acyx.Xj ertv e^cttrAdnof, 
cvnrep it, zrgoexeiJo throiei^oif, 
ei ii K 0 pier<& 'GrugepLTj-iifhuv 
firj inrdqxy tx fJtiv piei^ov^ e- 
AdJuv,' tx ii e A dr!ov(& pisi- 
U (dv,dAX i) to dvdzraAiVjtj dfi- 
(Pdleguv ptei^oiv, fj dfjtQdlegoov e- 
Adilcuv' >(cpj xtojs y rvuuderif >j 


jf 

.qle 
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orfioeiptffuvri dxohx&rjcrei. T 5 

S-' xgji th r f iear(& tic tra^cfi- 
vrnflerw > dfityoT ef>uv pieitfuv, 6 
tS'. Xtyoo ori ex re th vTrevSpi- 
th,th 3-Vfo'c ToviS',Xcy>i,y&j : 
th S izrXao-iH, thi£' vpop tov 9, 
truyxeilcti 6 yiAioXt(&> th & ir(>op 
tov t'. q ycip irpXtxoTtjp th &' 
orpop tov tS' Xoyx eri Tgict te- 

TOLgla. , THTETIV , rj/JUCTU Xgfr TE- X 

raplov’ yj Si TrvjXtxoTriP th iS" 
TT(> 0 p T 0 VT,ETIV 6 S'.idv XV 7ToX- 
Xa.7rXa<ncLari»(jLEv tov £ estito 
tj/jutru xg) TETaplov, yivelcy pto- 
vap (lia. t(cpj*!/jjo-u, rjnp TrtjXt - 1 
xorrjp eri th rj/xioXin Xoyx-> cv 

E Hcyo $ TTpOp TOV 9. O* 

(Jioiup Si Xav TH &' KgjTH T/Lti- 
cr(& EfJLTTEO-tJ 6 S‘~ EX TxS’ 7T£0P 
8, chirXoMriETrdElctplH-, Xppj th 8 2 
irpop 9 , v<Pti(JUoXix, Tuyxaltif 6 
ifjuoXi& Xoy(&. TciXiv ydg 
rvjv 7njXtxoT>j!a th SizrXacris- 
irtlelcigtH, Tot Si/o t et api a , iir't 
Ttjv TrrjXtxoT^Ja th 6<P»][iioXix , 2 
ThUtI , TOt 860 TptTOt , 7T0?X<t- 
zrXcta-tctcrcivTep , egoptev t 0 ev 
yfjucru, onjXixoTtjla th rjfJUoXtx> 
dp eipiflai, Xoyx- x, isrt ircLvhav 
ofioiup 0 aulop a^oarn Xoy(&y. 3 

"2.vfjL<Potvtp Se ex Tdv ei^ri/ie- 
vuv , oop, iav Svo SoOeUuv api- 
dfiaiv, rjTot fjteyeQm, xav [i] e*p 
(jle<t(& , ttXhhp Se TrapepTsrt- 
oflojcriv o£0i,6tuv axpuvXoy 3 
o-vyxe*Ixf ex 7rdvluv TwXoyaiv, 
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major, nempe XII. Dico, tum 
ex fubfupcrrertiararioneiplius 
IXad XII; rumexdupla,ipfius 
XII ad VI, compolitam elTe 
r fefquialreram,ipfius IX ad VI. 
quippe rarionis,ipliusIXad XII, 
quantitas funt tres partes quar- 
tae, hoc eft,femis & quartum: 
at quantitas ipfius XII ad VI 
0 eft II. Si igitur ipfum 11 mul- 
tiplicemus per dimidium & 
quartum, lit unitas una &di- 
midium, qua: quantitas eft feC- 
quialtera: rationis, quam &1X 
habet ad VI. Similiter eriamli 
inter I X & VI medius incidat 
IV; ex iplius IXad IV ratione 
duplafuperquarta,&IV ad VI 
fubfefquialtera,compolira eft 
0 ratio fefquialrera. Rurfus e- 
nim, fi quantitatem duplafu- 
perquart.T, nempe duo & quar- 
tum, per quantitatem fubfef- 
quialterz, hoceft,duas tertias, 
multiplicaverimus , habebi- 
T mus unum femis, fefquialtera: 
rationis, ut didlum eft, quanti- 
tatem. Atque omnibus cafi- 
bus limili modo eadem de- 
monftratio congruet. 

Ex dictis aurem perfpicuutn 
eft, fi interdatos duos nume- 
ros, aut magnitudines, non u- 
nu#medius, fed plures termini 
t incidant, extremorum ratio- 
nem componi ex omnibus ra- 
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st 


tionibus , quas deinceps politi 2>v e%utriv ei xald t o e£jg xei- 
termini habent ; 'incipientes pievoi hcoi, dp%6(j.evot diro irpm 
a primo, & in ultimum defi- tu, *&j Xvjyovleg eig tov e<r%a.- 
nentes, fe proxime confequcn- 7 ov, rij xald Tug e^opxevug raPi. 
tium ordine. Inter duos enim r ditio yap opuv tuv A, B Trapspi- 


terminos A,B inci- 
dant plures uno, C, 

D. Dico ipfius A ad 
B rationem compo- 
litam elTe, Sc ex ea 
quam habet A ad C, 

&Cad D,& DadB. 

Quoniam enimipfi- 
us AadB ratio com- 
pofira cft, tum ex ea 
quam habet AadD, 
tum D ad B, ut fu- 
perius elldi<fhim_,; A C D B 
aripfius A ad D ra- 
tio compofitaeft& 
ex ea quam habet A ad C, & 

CadD: Igitur ipfius AadB ra- 
tio conjundta eft&exeaquam 
habet A ad C, & C ad D, & D 


TsriTrlsTtdtrav irXeiug 
evog oi T, A. A eyat 
otio tu A irpog tov 
B X6y(& ensyxeiTdf 
‘ex te tu ov e%4 6 A . 
irp ogrdv r,*g)6 r 
irpog tov A , >(cp) 6 A 
irpog tov B. iirei yap 
6 tu A irpog tov B 
A oy(& ervyx&laf ex 
TETuovefl 6 Airqog 
tovA^oA irpog tov 
B ,ug dvajlepaj Hprlaf 
octe tu A irpog tov 
. „ „ ^ Aoy ovyxtdai 

ex re tu ov e%4 6 A irpog tov T, 
K&6 r ir^og TOV A' 6 dpa tu 
A irpog tov B Xdy®> atu/S- 
irlaf ex re tu ov e%4 6 A urpog 


adB j S, m , lr& rd, q „,;car,-.,;^;47rXr^ 
b ^SZt~ icom - 4. t ™b. 

Ttov A oi7ru)v o&xfyreTctft 

INCERTI AUCTORIS , 

Scholium in V definitio- 2XOAION EIC TO 
nem lib. VI Euclidis. 7 AtyXu. 

T? Atio ex rationibus compo-jo A Oy(^ ex Xoym <rvyx£- 
J- V i Ita dicitur, cum quantita- 1 \ <&a, Xlyelaj,, orav ^Al- 
tes aliquarum rationum mul- xoTTjleg tivuv Xoyuv iroTXa- 
tiplicarar fccerint rationem...] irXa<riag6pxevajiroid>o-i Xoyov.’] 
Ratioex ns rationibus compo- ’Exm(& 6 Xoy® <royx»c&cu 
fira dicitur, quarum quantita- „ ex tw Xoym exeivm Xiyelct,, 


<$, . ' '■ ' 
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Ziv o) iryAtHorjleq irotZtrm aulov. 
ryAtxorylaq oV A«y« , aP> onv 
ovofioi^ovlom' d( and rZ duo, o 
dn*rAdxrt©‘- knAdy@‘ ,tZ 

okto) irpoq r ov d , dlnr Aatrtow f 
f(cpj au rZ d' irgoq r ov £ , di- 
irAatru ov xgi auroq. 6 rerpa- 
'O-Ada-t&iiv Aoy(&rZ y npoq 
iov £', o-utynHo&cui Aiyelaf iit 
tuv duo Acyoiv, rZ t£ y irpoq i 
rdv d',K& t Z d' irpk rdv £',ort 
dj nyAtHoryleq auluv irotZam 
aulov Zruq. iirei, aJf eipylap, 
iryAutoryleq oi apidpiot Aiyov- 
tcjui j a<P’ m ai axetretq ovopar i 
£ovla\ olov atro tZ duo, i^Tgta, 
jgpj ricrapa , 6 dnrAd<Ti(&, it, 
rpirrAatri© 1 , xgA rerppanr Aa- 
<ri(& Aoy©*' ovofJM^srap de^ 
t o 'ypuau diro r Z evoq' eri de o 
duo r Z t icmaqa 'yputruq' Aapt- 
Qdvco r 6 ypuiru ryq pLovdd&, 
d(p yq 6 duo tZ t iosapa ypu- 
trup Aiyercq , ov AeifJdv irpcii- 
toiv A'. AapiGam ygi erepov i 
yjfjutru piovad®, dpi yq xaAiv 
d d ' yputruq Aiyelap rZ y, >m 
iroiAaurAaaid^ca ra Xjirpit- 
ra Aeirld irrl ra A' x^draii, 
duld Aexla, ygi ymovlap deure- j 
gct Aeria, ivveaxdtrta. t aura. 
dva£t£d&, yroi piot^d^n , yt- 
ncvraj dena it, xevre xpuraAe- 
nld. arma ‘dexaxivre xfivra 
Aexla, rirafov in jiovad®*^ 3 
t erpdxtq yap te', £ . KTAa 
dy kco 0 pii<r(& rZ £' H34 V, 


II DIALOGUS 

tes ipfam faciunt. Quantita- 
resau^emdicit,a quibus ratio- 
nes denominantur : ut a bina- 
rio, dupla. Sitratiodupl3,o- 
iftonarii ad IV; &rurfusIVad 
11, dcipfa dupla. Itaqucratio 
quadrupla, Vlll ad 11, compo- 
lita dicitur ex duabus illis ra- 
tioniSus,tuin Vlll ad IV, tum 
0 IV ad 11, quoniam quanritates 
illarum eam faciunt hoc me- 
do. (^andoquidem, ut di- 
ctumell, quantitates ii nume- 
ri dicuntur, a quibus relatic- 
f nes nominantur; ut a binarie, 

’ &ternario,&quaternario, du- 
pla ratio, & tripla, & quadru- 
pla: prxterea dimidium quo- 
que ab unitate denominatur, 
Sc binarius quaternarii eft di- 
midius : ideo dimidium fumo 
unitatis, a qua binarius qua- 
• ternarii dimidius dicitur, exi- 
flens primorum minutorum-. 
XXX. Deinde aliud fumo u- 
; nitaris dimidium, a qua rurfus 
quaternarius dicitur dimidius 
octonarii; & multiplico XXX 
prima minuta in XXX, & ipli 
prima minuta ; & fiunt non- 
0 genta, minuta fecunda. llxc 
reduco, feu divido, defiunt 
quindecim prima minuta.? : 
quar quindecim pi'ima minuta 
f funr quadrans unitatis, quippe 
quater quindena funt LX. Ve- 
rum fit medius inter II &VI1I, 


T>E PROPORTIONIBUS- 22 


numerus XL. quoniamigitur 
binarius eft quadragenarii 
pars vigefima,fumo vigelimam 
parrem unitatis, qua: eft triuin 
minutorum. Rurfus quia XL 
eftquintupla iplius VIII, pars 
quadragenarii dicitur octona- 
rius. Multiplico ternarium, 
partem vicelimam iplius LX, 
per V,a quo VIII dicitur pars i 
quinta iplius XL. & fiunt mi- 
nuta XV : qua: funt unitatis 
quadrans. Et lic rurfus bina- 
rius eft pars quarta odlonarii. 
Sit jam inter IV & XII politus i 
numerus VIII. Quoniam igi- 
tur IV dimidius eft VIII j at 
VIII fubfefquialter iplius XII, 
fumo minuta XXX, unitatis fe- 
mifiem 5 & rurfus minuta XL, 
numerum unitatis fubfcfquial - 2 
terum ; & multiplico XXX 
per XL,fiuntquemilleducen- 
ta, fecunda minuta. Ha:c re- 
duco, & fiunt minuta prima 
XX. qux funt triens unitatis, 
ut & IV eft triens ipfius XII . 1 
Sit inter II & XII politus IV. 
Et quia binarius quaternarii 
eft dimidius, at IV fubtriplus 
iplius XII j fumo XXX mi- 
nuta, unitatis dimidium ; Sc^ 
XX, illius trientem : quippe a 
ternario tripla ratio eft deno- 
minata : & multiplico XXX 
per XX, fiunt fexcenta, fecun- 
da minuta. qua: redudta fiunt 


6 /i. xcpj iirci Tei bvo tZ [a «- 

X0TOV £TtV , XafiSdva) to eixo?ov 
T)je (JL 0 vai$(&i ov XbtFIwv rgiav. 
sird TraXjv 6 7rsvIa7rXd<nog 
f &i tZ rj, (J.ep(& tZ (jl 0 rj Xs- 
yiJa\. iroPXaTrXao-ta^tu tcv 
T ela, to eixoiov tZ £■> irapa 
TOV £, d<P’ i TTSUTtIoV fJL£p@^ 6 
rj tZ i u! Xeysla. 1 , >&} yivovraf 
oi£ X£7rjd, Ct7T£p £Tl TBTaflov /AC- 

vab(&. X&j xtcih; ndXiv b S' tZ 
rj Tsraprbv rVfc 'Etcd 7rdXiv 
fxila^v tuv b 1 K9X iS" 6 rj' st (i 
6 b' '*;fju(rv( sti tZ rj , o bs rj v- 
r ( PjjfjudXit&TZ iS',XafJ,Sdvo> rei 
X£ifld X', TO rjfuarv Ttjp fxovd- 
b®*, Xj TrdXtv Ta (i X£ifla, tov 
vQr/fjuoXiov t rjp piovab®', xgj 
TTOtbi 1 T d X' TCtpd TCt (X, K) yt~ 
o vovlaj %lXja blaxocria , beuTSfx 
XbttI d. dva£iGd£a) t avia, yl- 
voilouj TgUTct XsTrld x. rct x 
TptTov ifl /xovab®*. xgj b b' 
Qv TflT OV £<?l T Z 'EfCOfjJla- 

s£u tZ S 1 xgi tZ tS' 6 b'. xgj 
izreiobboTZ b' 'rjfUTvg stiv,o bs 
b r TZ(S' inrb}%nrXd<n(&' Xapx- 
Qdvrn Ta X' Xsrfld, to rijp pxo- 
vab® 1 rjfjucii' k, Ta x, to t pl- 
o tov avr iji- diro yap t Z Tgla 6 
TpnrXd<ri@ J Tra^mofxasa^. ^ 
iroiut Ta X' £Ti Ta x, yivovlai 
kjraxbaria bsvrs^a Xsxfld. t av- 
ia ava&Gagai > xg) yivovTaf 
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rd dena-, earov decem primae. Haec deceiri 


24. 

dexa np&rct. 
uovab ©■». ii 6 6' bhJov m io'. 
TlctAiv ego* (jLSTagu m 0 Oj e > 
6 k. ffgjjezreio unonevia- 


funt fextans unitatis, ut & II 
efl fexta pars XII. Rurfus efto 
inter IV & V politus numerus 
XX. Quoniam igitur IV efl 
fubquintuplus ipiius XX 5 at 
XX quadruplus ipiius V 5 fu- 
mo unitatis partem quintam, 
XII 5 & IV, a quo quinarius 


nrXdcnog irt m a' > b de a' 
relgazrXdcri©* m e, Xaf/,- 
Qdmlb rtjg yiovdd©* ne(H7fJov y 
rd iS*. d} rbv d\ dCP ’ £ 6 e ihapr 
lov Asyslobj T$ K, ii 7T01M TU T£(T‘ _ 

<rapa Taedrd Mexa, ylro i-.oqua«a pars drcitur vicenarii ; 

T a, uri , wr oerriliraf®^ rijf & multiplico IV per XII fiunt 

/V* \' w ~ / ' » IlL,qui numerus eftfubfuper- 

uovao(&. ycn 0 eme uno- 5 1 , r 

^ ,nr, v c quartus unitatis, quomodo & 

txir^Vew Er, mA» f v fubfuperquarris eft ipfius 

f. T *X ™ T r ( S » lf medius III. Et quoniam IV 
«» ^tTo rgwaul*, j fms m fupertertiusefti quia 

0 ‘V ^ gF % eum continet , & ejus rrien- 

. ’ 111 ** . ZJ' -nf tem, quielt unitas; fumo uni- 

Yjg fiovaa&rgtrov ov!® 1 mlgia^ tatem_», quae eft minutorum 

o d' enirgii® 3 dum Xeyercq. *olx j cujus unitatis cum triens 
Xa/jiSam t(gjj rov X, ro rijg fM- fit ternarius, ipfe quaternarius 


vdd& vj(ju<ru, dia ro rbv rgia 
rjfJLioAtov eivcof m bvofxd^e- 
rcuj de ro v^uoXiov anrb m vjfju- 


ejus fupertertius dicitur. Su- 
mo quoque XXX, unitatis di- 
midium, quod III fit fefquial- 
ter ipfius IL denominatur e- 


or£ ® J * K&i voicu T ° v A vaga n ] m (efquialterum a femifle_?. 

TYjv fiavada, fjroi % Xenia , ^ Jam multiplico XXX per uni- 
ytvovraij %iXta bdlaaotrta, dev' tatem, feu LX minuta, defiunt 
rega Xenia, raura dva&Gd- mille odtingenta, minuta fe- 
& i m yberaf A' rrp&Ta As- Cund a - . H * c reduco, defiunt 
whL raJora^m^.d. J0 XXX, minuta prima; qua: funt 

m# fjfitcrvg cm & n ip f IUS iV eft dimidius. 

A by@* ea duo Xoywv* *j kj Ratio ex duabus rationi- 

nXticvm , ovyaeicB-aJi Xeyelaf, bus , vel etiam pluri bus , com- 

orav aJj rbbv Xoyujv 7rf]Xiaorq1eg pofita dicitur , cum rationum 
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7roAwarAflKr<ao9-«<Tfltf ie oiueri 
Tivet TrrjhixaTtilcL X oyn. 

’E%era> yag to A B xjoV 
to T A Koyov deftofLevov' oiev 


quantitates multiplicata; fece- 
rint aliquam rationis quanti- 
tatem_>. 

Habeat enim AB ad CD 
rationem datam ; ut, duplam, 
aut triplam, aut aliam quan- s OSeTcXctenov , ij TgnrXdenov , v) 
dam j & CD quoque ad E F •uva. d?Xov. > (&)to T A x^eV 
datamhabeat rationem: Dico to' EZ, xgjj avio Stio^ievov. 
rationem iplius AB ad E F Xiyeo oti c ti AB irgop ro 
compofitameffeex rationeAB EZ A 6y(& cruyxuloui ex re to 
ad CD, &ratione CD ad EF. ioAB XfeV ro' TA, ><epj to TA 


(eu, fi rationis AB ad 
CD quantitas multi- 
plicetur per rationis 
C D ad E F quantita- 
tem, inde fieri quanti- 
tatem rationis A B ad 
EF. Sit enim primum 
AB major ipsa CD,& 

CD major ips& E F; 
fitque AB ipfius CD 
duplaj 5 CD autem 
ipfius EF tripla. Quo- 
niam igitur CD ipfius B D F 
EF tripla eft,at ipfius 
CD dupla AB; igitur 
A B ipfius E F eft fextuplxj. 
quoniam , fi triplum alicujus 
duplicaverimus, fiet ipfius fex- 
tuplum_>. Hoc enim proprie 


\ N r 7 tf «/ 

TTPOQ TO E iL. YjTOl OTi y 
> \ t *“ a r» ' v 
€CtV V) TX AB 7 T£ 0 $ TO 

r A A oyts iryAixoTVjf 
iroTXaTrXao-icu&ri e-st} 
TYjVTii r A XfOfTO E Z 
A oyn TnjXlXOT^lctjTTOIH 
Ttjv TO AB Trpof EZ. 
"Era ycL(> TTpOTEPOV TO 
fiev AB to r A /J.££ov t 
xgjjTo TA to EZ. ^ 
e?u to fiev AB to TA 
SnrXderiov' to S'e T A 
TO E Z TPizrAd<rtov' 

tTTti UV TO fJ£V T A Ttf 

EZ TfnrXaartov e?i,TS 
$ T A SizrXettnov to A B‘ to' 
a^et ABto EZ eri e^airXdmov' 
eire*$rj eezv to TfrzrXatriov t i- 
v(& dno-Xeterietercupuv , yiveTauf 


eft compofitio. Vel hoc mo- J°aoTO e£azrXd<rioV toto 
do : Quoniam AB ipfius CD ** w^foWfcovr , 

eft dupla , dividatur ABm a. 'ad> v * 

partes ipfi CD atquales,qu* rA ^ ^ ^ Tetvra, Tei 

fint AG, GB. & quoniam AH, HB. ^hrttrdTA to 
CD ipfius E F eft tripla, at EZ iri rg iir XttenoV lerov & t<) 
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AHrirA. w to AH aaa AG ipfi CD xqualis; erit igi- 
tur AG ipfius quoque E F tri- 
pla. ideoque tota AB ipfius 

5 -, E F eft fextupla. Quarer* 

toEZ ^oy^tnw^Trlai iidri y «o ipfius A B ad lpfam Er 
T A ue<rn oPX,truy>te<(iev(&eK conjundta eft permedium ter- 

~ » o — t-a ,i^;rA minum C D , compofita ex 

ratione AB ad CD,& ratione 
C D ad E F. Similiter autem, 
AB, EZ, to avio nwatfYicrs- io fi quoque CD urravjs jpfarum 
Touj. *Ero yd? ndXtv t o fiev AB , E F, minor Iit, idem con- 


tS EZ eft TgrerXdnov. oAov 
fya ro A B t» E Z e fi e£a- 
■srAdrtov. 6 ot^a re AB ngoo 
to EZ Aoy (ruvtjiflcei SldrS 
T A /jJirn of», ovyxetfiev&fK 
re re AB 7 r^of rA ,ji, re T A 
tt poo EZ A oyn' onotM Se xav 
ePurflov f; to' TA UaTe^uvruv 


c 

.1 


B ‘ D F 


do 


AB re TA T^tTKdcriov’ to 
$ T A tj/JUTU t» EZ. 
t(alj enti to T A yfjuorv 
ift tS EZ, re Se T A 
T(>nrXd.<rtov to AB' to 
AB apa ifjuoAtov ift re 
E Z eav yao to rjfiirv 
rtvoo TPinXairtdcroifiev, 
e£i dvro dira./' Z, jfii- 
<rdnt(. tj x, Zr mo' enti 
to i uev AB t» TA efl 
T^txXdatov, to (JfTA ri EZ 

mfacv.iimMri AB.W -g CD ^ gp 

™ T A 'dimidia, qualum partiunt, 

EZ Svo. 0)0 Terjfuohiov eft to ipfi CD zqua ii urn , AB eft 

ABri EZ. 6 aga rei A B ngoo trium, talium eft E F dua- 
to EZ A oy(& crwjtjnlcLi Sta rum. ut A B fefquialtera fit 
re TA (jU<tx ogn.trvyneifxev^ ipfius E F. Itaque ratio A B 
Ure t5 AB ttp6o TA, ^ „ ad EF conjundti eft per CD 

- „ . ' c-7 a’> medium terminum, compoli- 

® r A * e ,< EZ Aoj*. AA- a wm a rat . onc A > B ad £ D> 

Aa tmA»-, £?« to T A e- rum ex rarione c D ad EF . 

xo6Tf£B ToiJv A B, E Z Sedrurfus, fitCD utrSvis ipfe- 

£ov. >&j efo) to (uv A B re r um AB, E F, ma}or : & fit 

TA tffjuov (uq©* t 6 Si rA 3 y AB ipfius CD dimidia, at-CUL 


ficietur. Sit enim rurfus A B 
ipfius C D tripla ; ac 
CD ipfius E Fdimidia. 
Quoniam igitur C D 
_ dimidia eft ipfius EF, 
atipliusCD tripla AB* 
erit ergo AB ipfius E F 
fefquialtera. Si enim 
dimidium alicujus tri- 
plicaverimus, habebi- 
* mus ipfum femel, & di- 
midium. Vel etiam hoc mo- 
Quoniam AB ipfius CD 
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fupertertia ipiius E F. _ 
Quoniam igitur , qua- 
lium partium eft AB 
duarum 5 talium C D 
eftquatyor, qualium 
autem C D eft qya- 4 ► 
tuor , talium E F eft 1 
trium_» : igitur etiam 
qualium AB eft dua- 
rum , talium E F eft B 
trium. Itaque rurfus 
conjundla eft ratio i- 
pfius AB ad EF per medium 
terminum C D : qua? ratio eft 
binarii ad ternarium. Simili- 
ter &inreliquiscafibus, pluri- 
bus mediis terminis interpoli- 
tis,demonftratio ad plicabitur. 
Sed & hoc liquet, fi a compoft- 
ta ratione quaevis componen- 
tium auferatur, una ex lirnpli- 
cibus evanefcente , reliquas 
componentium reli< 5 tum iri. 


tx E Z eTrirqdoy' e- 

tT$i XV OtOJV €$] TO A 3 
Suo, TQixrooy i?} to EA 
: i ( re&rdgCijv. oiu&v Si to 

TA T£ 6 jdpCt)V, TQIXTOOJ 
T fl t/, TgtOJV. K) 010)1 

I agCLTO A B StJO, TOIX' 
TO) V TO EZt gl&V. CTlWYj- 
* F .; 7rloLf aget irdAiv b tx 
A B 7rgoc EZ A oy@* 
Sia re T A fiiux o 
$8 , b t&v Suo 7rgcg rd T^ict, 
bfjLoiag Srj ^ itri ttAhgv^ ^ 
hri t£>v Aoitrm TrJouireav. q&j 
S SijAov, cTi,idv citro tx cruyxei. 
fiivx Aoyx «c OTroioarxv tm 
crwultdevloov ctQcugeQyj , svog t&v 
dirAtov a(()ctvi&-Evl @* , oi Aot- 
7 roi Ttov o-vuJhOevTcov xctlaAei- 
0 C pOtjcrofloLi . 


Sequuntur quaedam Euclidis definitiones cum fcho- 
liis j ut & alia, quae ad fequentium explicationem re- 
quiruntur. 


In eadem ratione magni- a f ’Fv rbo cIutoo Aoyoj fj^ysS-yj 

tudines efle dicuntur , prima Aeyiloo) Hvcq, tt^ojtov ir^og Seu- 
ad fecundam, & tertia ad quar- T£gov , jc, Tgijov ir^og tstol^Iov , 
tam, cum prima* & tertia? «eque bjcgv tol t$ tt^Ojtx t(cy tqitx 
multiplices, a fecundae &quar- icrdmg 'KoTAairrAdcria, tm tx 
tx aeque multiplicibus , fec un- 30 SeuTepx i^Teldplx lo-dxig ttoA- 
dum quamcunque multiplica- AaTrrAaormv , xaA' ottouovxv 
tionem, utraque ab utrique TToTActTrApLs-uKTfibv > ixdre^oy 
aut una deliciunt 3 aut una ixrfegx, $ Stpia > >j dfuc 
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i<ra i f, rj ufut urrepe X y> Xytpdev- arqualesfunt;autunifuperanr* 


T a xdldPXtiXa. 

’Ev t u> ciulai ] (Hortos dv ris 
Sui dpidpitovrd teSv X6ytov,Tru>s 
e^acn, tra(pt]veias %dpcv exSeiij. 
“Ertocrav dptdpioi reasapes eQe- 
£5js, K&j Seov ‘hto yvuvajj, rjirep 
ev Tai aurei) Xiym eicriv 6 Trpoi)- 
r(& Trpos Seurepov y ^ 6 rpir(& 


ordine fumtar. 

In eadem] Quomodo ra- 
tiones inter fe fint comparata?, 
numeris , majoris evidentias 
gratia, ita quis exponat. Sint 
numeri quatuor deinceps , & 
fcire oporteat, num in eadem 
ratione fint primus ad|fecun- 


\ -t . * s ... i ' dum, & tertius ad quartum.»: 
Trpos reraplov r u&cova Ao- io " 

•’ ~ - /k ' Jc' aut etiam maiorem rationem 

yov o 7rfitor(Gr Trpos oture- , , . r , 

' »/ r ’ / \ / habeat primus ad lecundum. 

r m r m i qu r m: aut 

^^for, rr:“Sr q r uS: 

rapi®** a^XxsJva ^ tus , ut ex multiplicatione pro- 
Tviro^irteruuriJxyemfa, dcuntes fallt ; quales . F De . 

tero), erra TroPXarrrXacrca^r,- indc multiplicentur primus in 

quartum; & fecundus in ter- 
o SeSeurep&errl rov tium Jam fi ex mulripUcatio . 

rfirov. oijiv « «t r» 10 nc primi & fe cundi pr odeun . 

TojfevXawriut rs tt peurtt tes 3 . quales fucrmr , ; n ea dem 

« w 7 fe» “™> f " Tc ? ratione etfe dicemus primum 

au7iw Xoyto eivcq orpurov jrpos ad fecundum , in qua tertius 
<Wf av, H&rptTOVTrpos rerap- adquarrum . Qu od fi m ajor 
toV « 0 eu r« Trafoa- 2 , f ueri t IS , qui „ p > mi mu i rip ii_ 

'srXaaiatrfj.H rn Trpor a , ya «c catjone prodit? illo j ex mul _ 

tu oro?XajXao-ia<r(M ra Seu- tiplicationefecundi; majorem 
Tffa , (i^ova Xiyov e X w rov rat i one m habere dicemus pri- 
Tr^torov Trpos rov Ssurepovtjirep mum ad fe cundum qu * m ter . 
TOV Tf irov Trpos rov reraplov « 3 o t j us habeat ad quartum. Sin 
JS? iAct&scov 6 €ktS 7ro?kct7rhct- minor fuerit is, qui ex primi 
(rutapii rtnrptory, ra ex ttoX- multiplicatione prodit , illo 
&ctTrhcto’icto’f/£ rS fteulepHi qui ex multiplicatione fecun^ 
iXdorova Xoyov e X M rov di; minorem rationem habere 
TT^torov Trpos rov Seurepov rjTrep i T primum ad fecundum quam 
rov rptrov Trpos rov reraplov. tertius habeat ad quartum^. 


PROPORTIONIBUS. 

Exemplum, cutii in eadem ra- vzro^HyfiotJa, tu fxev ev Top da- 


tione funt, erunt hi numeri : 
XD. VI. VUI. IV. Multiplicen- 
tur inter fe mutuo, VIII in IV, 
fiunt XXXII 5 IV in VIII, fiunt , 
rurfusXXXlI. Similiter multi- 
plicentur, XII in IV, fiunt 1IL 3 
& VI in VIII, fiunt itidem 
XXXXVIII. Unde manife- 
flum,in eadem ratione efie, 
XII ad VI, & VIII ad IV. 
At cuin majorem rationem-, 
habet primus ad fecundum 
quam tertius ad quartum-., 
exemplo erunt hi numeri 
X. IV. VI. 111. Multiplicen- 
tur invicem, VI in III, fiunt 
XVIII 5 &11I in VI, fiunt iti- 
dem XI1X. Deinde X in III, 
fiunt XXX 5 & IV in VI, fiunt a 
XXIV. Hinc rurfus manife- 
fhim, majorem rationem ha- 
bere X ad IV quam VI habeat 
ai 111. Porro, fi minorem ha* 
beat rationem primus ad fe-^ 
eundum quam tertius ad quar- 
tum, exemplum habebimus in 
his numeris : XII. VII. XVIII. 
IX. Multiplicato XI1X in IX, 
fiunt CLXII 5 & IX in XlIX^ 
rurfus CLXII. Deinde XII in 3 
IX, fiunt CIIX 3 & VII in 
XVIII, fiunt CXXVI. Et 
hinc perfpicuum, primum ad 
fecundum minorem rationem 
habere quam tertius habeat 3 
ad quartum-*. * % • 


reo Aoyq ecrovlobi dpiujtoi xtoC 
<6*. <3. v\, S'. iroTAcLir Actcria-, 
c&YjTtoor ctv eit dPAyAxg, 6 fiev t/ 
r izrt tov cT, yivovtcn A£T* 0 
iwl tov Yj\ yivovloof irdAiv A£* . 
o/ioiaig TTOfoctTSrkoL&lClC&YjVtt' 
a" ctv 6 1 ulv i£' iiri tov J' ,yivov- 
IcLf fJLYj' 6 ii T E 7 TI TOV Yj 3 yiVOlh 
olajf fivj. Kgj\ Qavepov, oiievtw 
dvTop Aoyoo ei<riv 0, te iS' irpog 
tov <r, Hcy 0 yj irpex; tov 8 . t2 
H fjL&gova Aoyov ex*iv tov 

TgGUTOV 7Tpog TOV ieVTEpOV V} 7 TEp 
S TOV TplTOV 7 T£ 0 g TOV TETCtploVi 

ptdfiol bTOi’ i\ S'. t . y. t iroA- 

^ctTJ-AacriotcB-rjTMo-av ett dA- 

AtjAxg 6 fjdv s M tov y\ yt- 
vovJctf ivj* 0 y M tov 
0 vovJouf ofioioog iv\. «t ol 6 i Ezri 
tov y\ ytvovlajf A ' 0 ie i ezti 
tov yivovlajj xi'* irdAiv 

(pctvEPOVf oti uei&vct Aoyov ’e%{ 
6 1 ir^og TOV i r, 7 rse 0 T TT^og 
r tov y. tx ie sAdoJOVct ex&v 
A oyov TOV 7TpOOTOV TT^Og TOV OEV+ 
TEpOV Y} 7 TE(> TOV TglTOV 7 T£ 0 g TOV 
TETCtploV) dptQuOl ESTOC • d*. 

nf. 6 iri ettI tov 3 -', ytvovtouf’ 

O HPM 0 & ezrl tov IY}\ ird- 

A iv etTa 6 1£' euri tov 3 -'» 
yivovJaj\ grj' itj 6 £ eTxri tov if]\ 
ytvovJouj gH?'. K& (petvepov oti 6 
irpCtiT©* irgog TOV &EUT£(> 0 V £- 
r Acloxovol Aoyov exi W s s 
T& 7T£Og TOV TETCtfloV. 

H 
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Td H-Tov.ddoy 'e%ovlct (is JVJagnjtudines , qua: ean- 
yeSq Xoyoy, dvdX°yov x«fA«' .dem proportionem habent, 
o9 -u. proportionales yocentur. 

Cf Tau ii tuv itraxif tt o7ka- Cum magnitudinum zqup 

vXruriuv, to (J biv tS vt^utu iroh- i multiplicium, multiplex pri- 
Aaa-AaVicv inre%exr\TiTZiev- ma: fuperat multiplicem fe- 
ri^ 7ro^etzrAd(rin’ to ii t£ eunda: $ at tertia: multiplex 
TgiTX 7ro?hcurAd<nov (uj virere- non fuperat multiplicem quar- 
ti; tS tZ Teldfo 7ro^cnrXarria, tx ; tum prima ad lecundam 
r oTt to 7T{>u)tov 7r$o(TO ievTtgov io majorem rationem habere di- 
/. ui^ova Kcyov exc-iv Aeyelaf tj- citur quam tertia habet ad 

irep-TO TptTOv orpog to TSTaplov- quartam... 


KvaAoyia ie kn» tj tuv A o- Analogia elt rationum fi- 

yuv ofiotiTtjp. KvaAoyia. ii ev militudo. Analogia in tribus 
Tgtcrui ogoif ehet%iTti ktv. > r terminis minima e It. 


Cfrav H TgicL fieysOti dvd- 

fayOV Vj' TO TTgUTQV 7 Tg&( TO 

TgiTov, AjrXewiovat Aolov ‘ex&tv 
Xsyelau( ijoreg orpop to iet heqov. 
CKtciv ii reorof et fieyeOtj avd- 

hofoV tj' TO TTgUTOV 7 TgC( TO 

reragTov , rpsrXcuriova, A 6- 
yov ex&v Asyeraj tjireg irpog 
T o i(UT£{ov. Kgj\ oiei egfc ev) 
ttKhov , euf dv tj dvaAoy/ct u- 
vrdexy. 


Cum tres magnitudines 
proportionales funt, prima 
ad tertiam dicitur habere ra- 
tionem duplam ejus quam_> 
habet ad fecundam-.. Cum 
quatuor magnitudines pro- 
portionales funt , prima ad 
quartam dicitur habere ratio- 
nem triplam ejus quam habet 
ad fecundam.. : & deinceps 
femper unam amplius ratio- 
nem, qpoufque proportio fue» 
rir. 


S^oAiev. Scholium. 

i ( Utas ii, Tgid (j^yeQrj ] C$u Cum tres magnitudines ] 
Af yi, oTt itio Xoyoi th evo( it- Non dicit, duas rationes unius 
'srAdo-tot eicri' t(gjj tSto /jJv 30 elTe duplas ; qupd etiam ve- 
yjjg ‘ ° Tt j Asy®*. 6 e x rum : fed rationem, ex binis 
tuv itio , iiirXd<rt(§‘ erv‘ uf conflantem, effe-dy piam i ut,. 
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viii. iv. n. »it juuai. i. Et- t,'. p. g\ % y. y . ^ ^ 

enim in primis dute -funt du- it fiiv roTf v^uToig, itio fiiv 2 I- 
plx rationes continua: ; feu, •srAaVwi Xcyai dat atxue^do' 
quam habet VIII ad IV, & IV rfrci^ §vf%4o vj vgof tov i', 
ad II. Sed VIII ad II, feu, pri- f q v(o( tov f. dXd i 
mus ad rertiunj, non habet ra- yj v&tjOv t, rjTOt, 6 vz<Zt(& 
tionem duplam ejus quam ha- v(o( tov TfiT ov, xx t%{ A oyOt 
bet ad II, id eft, fecundum, fed ivuXdenov txov e%<! WfoV tov 
bis duplam ; feu, qyam habet g', T # T<( f„ , tov ieuTEgov, d?/,d 
primus ad fecundum, & qua» i o j} ( <ft-sr Adaiov. tjr 01 , ov 

habet fecundus ad tertium... i v«ut& v& tov &vt€- 
Similirer & m triplis, IX. IU. I. (0 v, >(& ov ‘i%j 6 ierke^ v ? o ( 
dux lunt tripla: rationes con- T0 \ T ^' TCV . ofioiuf >@Jj iv i tu» 
tinuar. Habet enim IX ad 111, TgtTxActcriojv , tx S’\ y, ei-, 
rationem triplanu. 5 & III ad 1 f ‘i%4 ydv yd% 6 &■' vgofTcv y\ 
unitatem itidem ratipnem tri- A oyov TpzrXcuriova' P@!jo y 
piam : Sed novenarius ad u- TYpumdiu. , Xiyov eia ai- 

niratem bjs habere dicitur Ta * * 

cam rationem, quamjiabetaj H 

ternarium, quippe inter IX fi % ^Cyd ? Tx V. d. itio 
& I du* funt rationes tripi*, xiyot dat r f <*A derioi. >L ivi 
Similiter in exteris. Atque tuv Xoivtuv cuctuc. xai xtcv 
ka fe res habet, fi rreS fint ma- fiiv idv rf ia i?t t a dvdXoyov 
gnitudines proportionales; at i; f/jyi&q. idv ii Ticsaea. , t2 
n quatuor, prima ad quartam vquTov vgee to tetol^ov Tgt- 
habet rationem triplam ejus vrXaatova Koyov 'i%{ r» or t-g{. 
quam habet ad fecundam... vgoc to 2evtepov. fisJa£6 ydg 
Inter quatuor enim numeros, t eosdem dgtdfiuv, iv tu dtp ei 
in eadem ratione pofiros, tres jo A oyu xeifiimv , T£«c ei dtrrol 
fimt e*dcm rationes. Ideo- Kiyot dat. xgp id txto Ai- 
que primus ad quartum dici- yilaf 6 v^cUt^ veop tov re- 
tur habere ter eam rationem Tetglcv s%«v tm tov Myov 2» 
quam habet ad fecundum , id ‘i%4 v^oe, tov oeute^ov% rdli^i , 
«ftj triplam^. - j; TgtTrAdatov. 
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EUCLIDIS ELEMENTORUM LIB.V. 

PROPOSITIO VIII. % 

T S2N dvtaruiv aeyeduv to fii*- T Narqualium magnitudinum 
<£ov, ttpo(TO duro , fiei^ova -I major, ad eandem, majorem 
Aoyov e re' i A <ztIoV rationem habet quam minor: 
xgj r o oivJo, T%oq to eAoltIov, & eadem, ad minorem, majo- 
f idgova, Koyov e%4 yirep npoq r rem rationem habet quam ad 
to [ih£ov. majorem. 

"Efm dvio-a fzeys6r\y T<t A B> Sint inzquales magnirudi- 

T. w hu fieigov to AB tS nes, AB, C: & fit AB ma- 
T. d/Ao di o (tu%£ to A. Ai- jorquamC. alia autem quac- 
ycocm to AB TrpoqTo A fid- io cunque, D. Dico A B ad D 
£ova Aoyov e%4 ^ 


njirep to T irpof 
to A. H, to A 

irpogrc T ] 
tfowe Aoyov e%4 1 

tJ7T£p TTpOq TO 

A B. fW ydp 
puigov en to AB 

T» T, KfiS-itl TU 

r ttrov to B E. 
to' eActasov 
tuv A E, E B , 
Tro?AazrKaa-tct- 
^opLevov 'fcai to- 
ti t« A fJ-H^ov. 

£?U TPOTipOV TO 

A E eAetflov t 5 


G 


A 

E 


K H B 


EB. 


majorem ratio- 
nem habere_s 
quam C ad D : 
& D ad C majo- 
rem rationem 
habere quam 
ad AB. Quo- 
niam 'enim ma- 
jor eft AB quam 
C, ponatur ipfi 
C atquaiis BE. 
Jam vero fi mi- 
nor ipfaru A E, 
E B multipli- 
D L M N cetur, illa ma- 
jor aliquando 
erit quim D. Sit primum 
A E minor quam E B. & 
multiplicetur A E, donec 


*&) 

xeiroXtMTrAao-idt&co to A E , 

'ituq i to yivopuvov [ie*£ov yevyj- 
T HI T» A. it, esu duri toA- 30 qua: inde producitur magni- 
AaxAaW to Z H , fiei- ™do major fit quam D. fit- 
Sovov riA. ngjtocrttTrAdariov queipfiusraulnpla FG, maior 
inTo ZH tk A E, Totraula- quamD. Etquotuplaeft FG 
TvXdoriov yeloveru ^ to' /jl£v H0 . »pfius AE, totupja fiat & GH 


s 


DE PROPORTIONIBUS- ^ 

ipfius E B, & K ipfius C. fu- t5 E B, i®} t 6 K t* T. ><gf 
maturquc ipfius D dupla, L; eiXjQOct) tZ A &7rXderioVfjLErt 
& tripla M ; & deinceps unirate to' A, Tf <xA^W $ to' M* ^ 
fuperanres , donec quz fumi- igfj< hi xA«Vf, eu( a»rd Xoft- 
tur, multipla quidem liat ipfius r Gavofievov, iro^axXdoriov (jlev 
D, primo autem major quam ytvylcq tZ A, 7r^UTug fefuigo» 
K. Sumatur, & fit N, quadrus- tZ K. tZXyQSco f&jkw to N, 
pia ipfius D, primo autemma- TEl^cnrXdo-iov fiiv tZ A , 
jor quam K. Quoniam igitur la>f H (/-&£ov tZ K. ETaei-Zv to 
K primo minor eft quam N, »°K. rZ N xftuTWf hiv tAurlov, 
idcirco K non eft minor quam to' K a.(>a tZ M Zk htv UXarlov. 
M. Et quoniam atque multi- ^'etth io-cuuf hi icoTXcLirXjd- 
plaeft FG ipfius AE,& GH o-tov to ZH tZ AE,x,to H© 
ipfius E B, igitur atque multi- tZ EB, lactate. d$a hi sro/ft to- 
pia eft FG iplius AE, & FH ir-arAo«nov to' ZH t Z A'£, )@j. 
ipfius AB. /Eque aurem mul- to' Z® rii AB. tcrdxif Se est 
tipla eft FG ipfius AE, & K 7rofca,7fXdtrto\i to ZH t Z AE,, 
ipfius C. Quate atque multi- Htfi to K tZ- H iadatf dga hi 
pia eft F H ipfius A B -, & K i- •toTXa.TrXdtriov to Z© tu A B,. 
pfius C. Ergo magnitudines to' K t» H TotZ©, K 
FH, K, iplarum AB> C atque d(>a tu>v A B, F iadatg hi 
funt mulriplat. Rurfus quo- mX^wa-Xdo-ia. nrdXtv hei 
niam aeque multipla eft G H iadate hi iroPXazrAdo-tcv t6 
ipfius E B, & K ipfius C; at- H0 riEB, j^tsK w T. 
qualis autem EB ipfiCj igi- a r «rov tJls to' EB t£>Y. laovdgA 
tur & GH atqualis eft ipfi K. ^ to' H 0 tu K. to ie K t5> 
at K non eft minor quam M. M Za fctv eXo-Hov. ZZdfa. to 
neque ergo G H nunor eft H © tZ M eXutIov hi (xe\£av 
quam M: Porro FG major JIeto' ZH tZ A. oXov ac a to 

eft quam D. Tota igitur FH 3 ° Z© ruuct/jiQdlEPuv, tuv A,M* 
ambabus,- D", M, major eft. [i&^ovhiv . dXXa. (rwjd.fitPoTE* 

Sed ambae, D, M, ipfi N funt ga, rd A, M, toS N hiv i'<rctr 
aequales ,• quandoquidem M ■ EzrEityi&Eg to M tZ A T$t- 
ipfius D eft tripla ; ambat au- 'srXdaiov hi' eruvapiCtfoTStsct 
tum, M,D, ipfius D funt qua- jj- ^ Tfi J m. A, t Z A hi teJpce- 
druplae. Eft vero etiam N i- zrXdata. ‘htilxj. toNtkAi 
pfius C quadruplaj. Quare T f pa. 7 rXd<rtov. <r\wtt,p$fas$» 
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dga, rd M, A, r<£ N 'iero, hiv ambar, M,D, ipfi N funt x- 
aft.ci. to Z 0 tu v M, A jU ei^ov quales. Sed F H ipfis M, D, 
ertv. to Z0 dga t£ N inreq- major eft. igirur F H fuperat 
exi- to de K rir N %x vxep ipfam N ; at K non fuperac 
exi- K9J en Tei fiev Z ©> K, f ipfam N. Suntque F H, K, 
Tuv A B, T ierdxif Tro?XairXd- ipfarum AB, G arque inulti- 
ora - to de N t5 A di Xo b elux s pl* 5 & N alia quxdam mul- 
TO^M-srAdiriov. to AB i(>a tipla. Ergo AB ad L) majo- 
■jrpof to A fxei^ova Xoyov exi rem rationem habet quam C 
yyrep roTir^og tcA. Aeyudy, ioad D. Dico porro, D ad C 

majorem rationem haberc_» 


loov ouoiujs dsi^ofiev ,oti to piev bimus, quod N fuperet ipfam 
N tS K vzregexi, to de N t» i;K j at N non fuperet ipfam 
Z © &x v* H*xi- *b r ° P*» FH - E ^ c l ue N ipfius D mul- 
N t5 A ‘iroTXttirAdenor rd Se tipla, Sc FH, K, ipfarum 
Z 0, K, Tuv A B, T, dPka. d A B, C, alix quasdam aeque 
£TUX SV i<rd>ug noTkcvsrXdmcL. multiplas. Quare D ad C ma- 
to A ita irpog to T fMH^ova Ao- ao jorem rationem habet quam 
fat \ " ' \ 7rpo( to A B. D ad AB. 



quam D ad A B. lifdem enim 
conftrudlis fimiliter monftra- 



Casterum fic 
AE major quant 
EB. Minor au- 
tem EB, fi mul- 
tiplicetur, major 
aliquando erit 
quam D. Mul- 
tiplicetur , fit- 
que GH, mul- 
tipla ipfius EB, 
Sc major quam 
D. Et quoru- 


A E [uigov esu F 


t5 E B. to dtj e- 
Xarlov, to E B, 
'sroTXazrXa.cna- 
£ cfisvov e^of Troii 
TK A (lei^OV. 7T£* 
zroTXazrXatrut' 
c&a ) , >&j ha) to 


H Q,iro?Xa7rXd‘ A 


ariovfievTi EB, 

(ut^de r5 A. 


^ ocra-rXimcv E 

en to H © t5 ^ i v . 

t * d rs. ri. d 


E B , Tocravla- 
•uXdffiov yefo- 


K H B C D L 


MN pia efi: G H i- 


pfius E B, totu 
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pia fiat & F G ipfius A E, & vbtu ng\ to (jlbv Z H tS A E, 
KipfiusC. Jamlimilitermon- T0 ' K t* V. opLoiap Aj 
ftrabimus, magnitudines F H, g T< Ta ' Z 0, K, tw AB, 
K, .pfarum AB , C *que effe i(rci i } % 

multiplas. Sumaturque finii- J 

liter N, multipla ipfius D, * ofiomjo N, 7 rc&a- 

primo autem major ipsi F G. 7rAacnov (it v tS A, Taurus oe 
I taque rurfus F G non eft mi- j uet^or tS Z H. «f te vctXiv 
nor quam M : major autem to ZH t5M esw eAcfilov' 
G H quam D. Tota ergo F H $ T0 ' H © ri A. oKov 

ipfas D,M, hoc eft, N, fupe- * T( j z 0 r£p A}MjTfc 

rar. at K iplam non fupe- : v , , , , , 41l . ... 

rat ; quoniam & FG, major ™ N > . ” * K ™ * 

exiftens quam G H, id eft, K, ** ««W* Bireityirsp x,to 
ipfam N non fuperar. Et fi- ■ Z H , piUfov or t5 H ©, tsTssy, 
mili modo, fuperiora fequen- fi K, tS N vieB^svi. xgfr 
tes, demonftrationem perfici - 1 t ®<rctu rug xalcuicAii65vl(g rug 
mus. Quare Inaequalium ma- bttclvu, 7re^ahofJLBv Trjv airoiki- 

f nitudinum major, ad ean- Tali' dpa aviaruv /xefeSaj» 

em, majorem rationem habet to fiei^pv ngog to avio /xeigovx 
quam minor : & eadem, ad hoyov e%<j tjirepro e Aarlov x, 
minorem, majorem rationem 20 to civlo orfof to eAarlov 
habet quam ad majorem-., va Xoyov b% 4 freg Trpot; to fiU- 
Quod monftrare oportebat. £ov. czreg ed{ £ei£aj. 

Qijod huic propofitioni fcholium Commandinus 
adtexuit, pon ipfius, fed antiquum videtur. Suis enim 
nomen proprium addit. Et pro iis verbis, per eam dif- 
finitionem, qiu dicit, (impliciter pofiliflet, per diffinitionem 
fepttmanu. 

S C H O L I U M. 

E ftgo AB ad D majorem proportionem habet, quam CadD.] 
Quattuor funt magnitudines, prima quidem A B, fecunda 
D , tertia autem C, & quarta D. bis enim fumitur D, & ut fe- 
cunda, & ut quarta, atque eft primz quidem AB multiplex FH; 
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fecundz Vero D, multiplex N 5 & tertiz C multiplex K. eft 
igitur F H major quam N ; quz quidem N multiplex eft fe- 
cunda: D; K verbi multiplex tertia: C, minor eft quam N, qui 
eft multiplex quarta: D. Itaque quoniam multiplex primi 
major eft multiplici fecunda: 5 multiplex autem tertiz non ma- 
ior multiplici quarrz 5 habebit AB ad D majorem proportio- 
nem quam C ad eandem D, per eam diffinitionem, quz dicit. 
Quando zque multiplicium multiplex quidem primz fupera- 
verit multiplicem fecundz, multiplex autem tertiz non fupera- 
▼erit multiplicem quartz, tunc prima ad fecundam majorem 
proportionem habere dicetur quam tertia ad quartam-.. 

EUCLIDIS ELEMENTORUM LIB. V. 

PROPOSITIO X. 


T IjSv ro' avio Koyov i* 

%ailuiv , ro' roV fjui^ova A 0* 
yov e%ov, exiivo f/Ii&v eri Xf 0'? 
c di ro avio fieigova Klyov 0%<l, 
sx.61/0 eKarlov ertv. 


A D eandem magnitudinem 
rationem habentium-. , 
quz majorem rationem ha- 
bet, illa major eft : ad quam 
vero eadem majorem ratio- 
nem habet, illa minor eft. 


’E%era) yap ro A 
orpof to T fiei^ova Koyov 
ijjre g ro B irgog roT. Ai* 
yu ori u£t<?6v eri ro A tx 
B. « yaq (ii), tjroi i<Tor 
iri ro' A ra B,ij eKa&rov. 
ttrov (tev xv xk 'eri ro’ A 
ru B. exAre^ov ya% f 
A, B, fl-fof r 0 T tov dv- 
lov «V£ Koyov. XX. ‘exi 
de. kSK cigct i<rov esi to 
A rtu B. xdi (irjv eKaar- 
aov eri ro A tx B. rd B 
A yc dv xpof ro T i- 
A aesova Koyov &%ev> 

JJX ££ to B VfbV rd r. xx 


Habeat enim A ad C 
majorem ratione quam 
B ad C. Dico A majo- 
remeflequamB. Quod 
fi non , aut zqualis eft A 
ipfi B, aut minor. AL- 
qualis autem non eft A 
ipfi B. utraque enim i- 
pfarum A, B, ad C ean- 
dem haberet rationem, 
atqui non habet. Ergo 
A ipfi B non eft zqualis. 
Sed nec minor eft A 
quamB. quippe A ad G 
minorem rationem ha- 
beret quam B ad C. ar- 
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qui non haber. Quare A non 
eft minor quam B. Monftra- 
ta autem eft nec zqualis effe. 
Ergo A major eft quam B. 
Habeat rurfus Cad B majorem 
rationem quam C ad A. Dico 
B minorem effequamA. Quod 
fi non,autxqualis eft, aut ma- 
jor. Jam vero atqualis non eft 
B ipli.A. quippe C ad urram- 
que ipfarum A,B, eandem ha- 
beret. rationem-., atqui non 1 
habet. Ergo A ipfi B non eft 
zqualis. Sed nec B major eft 
quam A. quippe C ad B mi- 
norem haberet rationem-., 
quam ad. A. atqui noji haber. 
ErgoB non eft major quam A. 
Monftrara autem eft nec z- 
qualis effe. Ergo B minor eft 
quam A. Quare ad eandem 
magnitudinem rationem ha- 
bentium, quz majorem ratio- 
nem habet, illa major eft : ad 
quam vero eadem majorem., 
rationem habet, illa minor eft. 
quod monftrare oportebat. 


xx aga eX aosov en tS 
A rx B. eSe i%d>j Se oti xSe i'<rov. 
(lei^ov aga, en to A t x B. ’E- 
Xeraj Sij vdXiv to T 7rgo( to B 
r fifi^ova. Xoyov ijireg to T vgo( 
to A. A eyu oti 'eXoArov e?t to 
B t» A. « ydgfjq, tjfoi ‘icrov 
env, tj (iH^ov. ‘icrov (iev xv xx 
es 'i to B rai A. to T yag av 
° .xfoV exare^ov t A, B, toV dvlov 
H%e Xoyov. xxe%<ISe. xx a%a 
i<TOV i<?i TO A TU B. xSi (lYjV 

fiei^ov en to B t» A. to' r ydo 
av 7rgd( to B eXaasova Xoyov 
r &%sv, ijcreg 7r^of to A. xxejrf 
Se. xx ciga fiei^cv en to B t$ 
A. eSei%9rj Si oti xSe icrov . ‘e* 
Xariov dga en to B tx A. ruv 
afot TfoV to avld Xoyov e%6v- 
i)uv, to fiei^ova Xoyov ‘e%ov> fiei‘ 
&v es-i' X 34 Tfdc; o to oivlc fxei- 
gova Xoyov e%4, exeivo 'eXaarov 
env. oice j eS4 SH^aj. 


ARCHIMEDIS DE SPH£- 
ra & Cylindro libri I. 
Propofitio II. 

D Atis duabus magnitudini- 
bus inzqualibus, pofiibile 
eft invenire duas recftas inz- 
quales, quarum major ad mi- 
norem , minorem habeat ra- 
tionem quam major magnitu- 
do ad minorem... 


APXIMHAOT2 IIEPI 
is otyatgas Xj xvXivS(>x SiSXix 
A' TT^oTacrif B'. 

A^Yofieledajvavicruv SbSevJuv, 
Subaro v env evgeiv Silo dti. 
S-eias dvicrxc ,oj$ Te Trjv fiei^ova 
30 evGeiav 7rgdf TrjveXdarova, X6- 
yov e%MV eXaasova 1 7 to (Jl&£ov 
(jUye8<& TTfdf to eXaarov. 

K 
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“£?u S6o fxsytdr^ avi- 
<ra,Ta AB, A. x&hu 
(xvi^av ro' AB. A eyu ori 
duualov £<?i ■ hjo ivSeiaf 
dvi<rtsc A/£«v , ro' eigrjfjd- 
vov £7rtrayfJM iroi&rut;. 

itticQ-U md T 6 &tVTt$09 

tS 7T(ojth ¥ ’EwcA«<5if, 
tu A irov rd BT. 
xeic&-u rk et iduaygau- 
fuj tj Z HI t^' AT 
eavru eTTumuhS-efievov 
invehi t 5 A. xe- 
•jro7Xazr?wid&-u iv, 


H 


Sint dux magnitu- 
dines inaequales, A B,D. 
litque major A B. Di- 
co, poffibile efle inveni- 
te duas rectas inaequa- 
les x quae id, quod dixi- 
mus , imperatum faci- 
ant. Ponatur, perfecuit- 
dam primi Elemento- 
rum Euclidis, ipfi D ae- 
qualis B C. Deinde 
ponatur reda quaedam 
linea FG. Jam vero ma- 
gnitudo AC fibimetfu- 
peraddira fuperabit ali- 


Hg) eru ro A 0. ^ ocra- *r quando ipfam D. Multiplice- 

wMmh hi rd 0 A rS Ar, tur ergo, & fit A H. .& quam 

rtoravrKJuri® Uu t ZH * ™ lri P la f « A 

„ » , , ' . , lplius AC, tim multipla fic 

H E. «•<»«?«, u( ro © A Tfdf linea F G ipfius G E. Efti- 
A r , vruq i Z H ireo<; H E. gj tur , ut H A ad A C, ira F G 
avazraXiv «w, ci( r\ EH»o a j G E. & revertendo eft, 
TfoV HZ ,2tu(to T A Trqdf utEGadGF,lic CAadAH. 
A 0. hrei (iH#v fct ro' A © Et quoniam magnitudo A H 
wA,T*<,re TB. T odea, major eft magnitudine D,hoq 

r A T& a 0 Aofov fAotV- eft C B ’ ,deo C A ad AH ra- 

» j* v . „ . ,,tionem minorem habetquam 

ad CB. & componenti, 
% a 't w 6evh t; EZ afet Tfoc Z H re <fba ergo E F ad F G mino- 
iXaosova Xoyov e%{ ijireg t o' rem rationem habet quam 
A B T£o'c B T. t<rm Sero B T magnitudo A B ad B C. At 
tu A. .tj EZ dfet Tt^QQ 2H vero «qualis eft B C ipfi D. 

iXiorova Xoyov syj frrt e T o' 3 o^ uare E { ad F 0 mi "° ren } 
* n ' < A , , , rationem habet quam AB ad 

A Bcre^ro A. «»«<,» D . Itaque inventa: funt du* 
**«**( •**u**a*- rofbe inarquales , imperatum 
«•otf to emra/jut, Tuli?i, Trjv exhibentes j id eft, majorem 
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ad minorem habere minorem fiei^ova -rgop rt}v tPuiarovm A 6- 
rarionem, quam major magni- yov eytw iAdcerova. f) to ai<ov 
tudo ad minorem^. zrpop r e' itaaseP 


EUTOCII COMMEN- 


rarius. 


J Am vero magnitudo AC fi- 
bimer iiiperaddita fuperabit 
ipfam D. J Scilicet ipsa AB 
aut fuperparticulari,autetiam 
fuperperre, exiftenre iplius D. 
Quod ii A B aut multipla lue- 1 
rit iplius D, aut multiplafu- 
perparticularis^ut etiam niul- 
tiplafuperpers, ablati ab A B 
ipsa B C, qua: arqualis iit ipli 
D, reliqua CA fuperabit iplam 1 * 
D. adeo ut nunquam ipia C A 
multiplicanda fit,fed indeipfi 
AC zqualem defecare oporteat 
ipiam A H, eandemq; demon- 
ftrationem adcommodare. 20 


’£TTOKI'OT 'rnof- 

/JLVtlfLCL 

f I 'QS) A r e au} i erto-wulf 
-*■ 9-e/ne vov wrepi^H tS A. ] 
ArjAaSj dc t£ AB Sjroiim- 
fiopta > vj Kg) TOy%d- 

' T j* A. « Si tit) ro A B 
t5 A ijroi TroTkaTrXdcnav , r\ 
Tro^a-urAaaiswi/j.o^iov, tj ygj 
iroPhw&rAao-tezrtfiegif, oL<Pai- 
fe8ev](& dzro t5 AB , urn tu 
A tS Br, TiXorzforro T A 
tnrc($$ th A. fivpurt 

voTkazrXaarut^s&ajf auri , 
a?hd dvtodev Sei v tu AT i<rov 
droltdec&au to A 0 , xgj ryr 
dultjy diroSetfrv d((t6£etv. 


Et componenti redfca er- Kaq' cruuQevh >7 E Z apa 7 rpc( 
go E F ad FG minorem ra- ZH iXdcxova Xoyov e%<{ freg 
donem habet quam magnitu- to A B irgof BT.] CSti ycip, 
do AB ad BC.] Quod enim, fi iav 7rpuTov tt^o( Seuregov i- 
primaad fecundam minorem 2 s Aawora Xoyov i%tj rzreg rpU 
rationem habeat quam rertia r ov 7rpo( rirapov, xglj irtwSmi 
ad quartam, etiam compo- 6 dulof Aoy(& dxohxQei, Set- 
nenri eadem ratio fequatur,fic xSyirelai &Tup. huxrav Teccrapa 
monftrabitur. Sint quatuor fieys6rj,rd AB. BEA E. EZ. 
magnitudines , AB. BC. DE. 3 o ro Se AB tt fcc ro BT peigova 
E F. & A B ad B C majorem ra- Aoyov e^eru freg ro A E irpU 
tionem habeat quam D E ad to E Z A syu oti xg} o-wj8evh 
EF. Dico, etiam componenti to AT -rpc( to TB fjuiPota 
AC ad CB majorem rationem A oyov e%{ yzrep to A "Z. 7 rpaf 
habere quam DFadFE. Fiat 3 ;ro ZE. yelwrr» ydp , u ( tS 
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TB TTfOfTO BA, UTM 

TC EZ 7Tf 0fT0 Z.©. a- 
iuttolAlv apa, ojf to AB 
TTfOf ro B r, *TU(' TO0 Z 
orpd? ro Z E. fiei^cva djs 
Ao/oi' TO A B 5Tf°f ™ 

B r, TO A E XfoV 
EZ. x, ro0Z apa irpog 
Z E (««(fora A ohv €%«, 

^tw re A E erjee E Z. 

[lii^ov apa esi ro ©Z tk 
EA. ^gtJSAoi' ro ©E t5 

AZ. Kf dia tuto ro © E 
wpdf EZ fiei&va Aoyov 
t X i f)irep to A Z *¥* 

Z E. ot/A aof to ©E erpe? EZ, 
TO Ar TTfeV TB. dia TO <rm>- 

$■£1/7» to A r ape 1 7rpos I B 
fXH^ova Ad/or 2fW fre? ro A Z 


enim, ut CB ad B A, fic 
E F ad F H. revertens 
do igitur, ut AB ad BQ, 
fic H F ad F E. At ma- 
jorem rationem habet 
AB ad B C quain D E ad 
EF. Ergo&HFadFE 
majorem rationem ha- 
bet quain D E ad E F. 
Major iraque eft H F 
quam E D. & tota H E 
quamDF. &proprerea 
HE ad EF majorem ra- 
tionem habet quam D F 
- ad FE. Sed ut HE ad 
EF, ita AC ad CB, propter 
^componenti. ErgoetiamAC 
ad CB majorem rationem ha- 
bet quam DF ad FE. At vero 


ll Z E. PiPhadij ro A r T f df , 0 AC ad CB majorem rationem 

r B tiet^ova Xctyov s X £TOi *?Tf£ habeat quam DF ad FE Di-. 

rd AZ «df Z E A£> er» £ co etiam dividenti AB ad BC 

SieXcvh to A B TfdfBr^e- ma, orem rationem habere^ 

va XoFov fW >?«/> rd A E arfof q ua ."} UE ad E K ^ urfus e ‘ 

E Z. era' Ai» y«> o^oia* , eaV 2 ; nj ‘^ r ' nu jj r FF^d 

, • nf r A ut B C ad CA, lic FE ad EHy 

erit E H major quam D F. & 
- f A 7 0,1»; communi magnitudine E F 
ri E 0 vfr ™ ablati , erit H* tnaior quitn 

aJPcu^n n r EZ, UE . & propr erea H F ad FF, 

fov TO 0 Z Ti# A t. WW 3^. -• . n 1 1 • 

£t 7©Z erode ZE,t^, rd h ° c eil ’ AB ad BC,propterdi- 

ro ro p s >, . videnti, maiorem rationem-. 

A.B /f o f B r ,diaro Artam» habebirquim . DEadER Per - 

t^ 0V * I ' - fpicuuni aurem eft: per fimiles 

irpee E Z. $ctv€pop vc r a i> 

«ILt, irt «A ri A B r» j,a^m«.tat,o»B ,enain(i AB 

Br»AAr«.*A^.> !»,««? adBC m«nt rattonem ha- 

TO A E erooc EZ, awj&eiht beat quam UEadEF,&com- 
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ponenti, & rurfus dividenti, 
eandem fore rationem... Ex 
iifdem autem & convertentis 
ratio eft manifefta. Habeat 
enim AC ad CB majorem ra- ; 
tionem quam DF ad FE. Di- 
co, etiam convertenti C A ad 
AB minorem rationem habe- 
re quam F D ad D E. Quo- 
niam enim AC ad CB majo-t 
rem rationem habet quam D F 
ad FE, etiam dividenti AB ad 
B C majorem rationem habet 
quam D E ad E F. revertendo 
CB ad BA minorem rationem i 
habet quam FE ad E D. & 
componenti, CA ad AB mi- 
norem rationem habet quam 
FD ad DE. 


TfdXiv SisAovt i, 6 aulos Ao- 
sj-aj. ^ 'Ex de r dvJatv 
6 t£ dva<?ptyavl(& Aci®* e/M- 
(pavrjs erk emereo yd$ to A r 
r TTfeV T B | uelgovcL Ao/ov tjrre^ to 
A Z nqog Z E. Aeyco ort 
dmrptfyavli to T A tt^os A B 
eAdasovaAoIbve%4 to Z A 
7TfoV A E. eTeiydfTo AT 
° °( r B piot^ova Aoyov ij- 

7T£f ro' A Z Trqdg Z E , >(cpj die- 
Aivrt to A B 7rgoc Br p ui^ova 
Aoyov £%<{ ij7T(f to A E tt^os 
E Z. dvaTctAiv to T B oreos 
r B A eAdarova Aoyov e%4 vjireq 
ro Z E irfef E A. xg) truu* 
S-evh to T A TTgos A B iAd(r- 
o’ova Aoyov e%4 vjireg to 7 L A 
TTfOf A E. 


ARCHIMEDIS DE SPH.£RA*°T S~N A’PXlMH'AOT2 

& Cylindro libri 1 1. Pro- yre^i o-^aigac xuAdie* 

P° fitio VII1 > . t5 S' 7rgoTatrig tj. 

Q 1 f P ha;ra P Iano icetur, non r AN o-QaTpa eiwrediu Tur,- 
»^per centrum^ ; majus fe- ^ did txx£i 7 w, touh- 

gmentum ad minus , minorem • $v Tfjdjfut Troos to e Adoro v, i- 
quidem rationem haberquam Adorova uev Aoyov ey{ fj dt- 
duplam ejus , quam habet ma- T A d<nov tS ov M fj ii ud&- 
,ons fe gmenri fu perficies ad T^fjutl^ inQdmet Troos 

mitioris fuperficiem ; majorem Tt j v T g iAdorov® eTrt(Ddv"aV 
vero quam fefquialteram^. ^oiw $ fj ^SAtov. 


Sit fphatra,& maximus in 30 
ea circulus ABCD. &diame- 
trus B D. Secetur autem plano 
per AC, redo ad circulum 
ABCD. fitque majus fpliatrz 


v Eeai o-Qciiga, ng) iv duTtj 

kukA(& 6 ABTA. >L 
&ctpulp(& »?B A. x, TelpujSoj 
tTriTeoti) didi AT, ogddiTuoos 
tov ABTA mukAcv. xgfrho) 
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(i&gov TfjSjfjut Tfj( urCPaigcif to firgmenrum ABC. Dico, fe* 
ABT. /JyoooTiTo ABI" T/uSj- gmcntum ABC ad fegmen- 
fjut tt^oV r 6 A A T, ifrAasova. tum AD C, minorem quidem 
(itv rj dnrXairiova. Xoyov 'i%4 tj- rationem habere quam du- 
7 r£f »7 £ Tntpdma t£ (jm£ov(& f piam ejus, quam habet fuperii- 
T(/.tj(jid](& irpof rijv eirtQdvaav cies majoris’ (egmenri ad fu- 

ri? e/\darov(& T/j,r l fjut‘(&' (tei- perficiem fegmenti minoris ; 
govaieyilJu6Ajov.’ETe<£ev%9ai‘ majorem vero quam fefquial- * 
travydg aj BA A. >(cy ii<ru xev- teram. Jungantur enim B A, 
tpov to E. ><g) 7 revroiijc&ct), oof to AD. fitque centrum E. &Har, 
fiev ovvafiQorep® tj E A Z ut amba» ED F ad D F, ira H F 
TTfoV AZ, tj ©ZxfcV ZB-. a* ad FB; utveroambat EBF ad 
die crtw&fiQoTeg©* tj EBZ irgc( B F, fic G F ad E D. Intelligan- 
BZ, Srui tj HZ irpog Z A. tl tur vero coni , bafin habenres 
votic&too-av KUtvoi , Sdrut pJvtf circa diametrum AFCexiften- 
e%ovle<; tov tt e(i hd/jielfov A Zr tem circulum , vertices autem 
kvkXov , - xoeuQcu; & tu 0, H H, G pundta. entque arqualis 
a-tjueia. er*i M) tir® 6 fiev AH C conus Tegmento Iphzrz 
A ©r xuv& rai A B r T/jLtjfut- ABC; &conus A C G fegmen- 
fXoLTt rijf (rtpedMf o<f 1 ? AT H ao to AD C. Et eft , ut quadra- 
T«i AAT. tfgj £sw, cite to diro tum a B A ad quadratum ab 
B A Trm to dsro A A , ara* 17 ' A D , ita fuperficies fegmenti 
iTTiQcuieict tS ABr TfJLtjfid!^ AB C ad fuperficiem fegmenti 
ir^oc Ttjv britpdvetcui tS AAT A D C. Hoc enim fupra fcn- 
tuy)uclt(&. riro ydg if ptum eft. Monftrandum_> y 

yt>aiflou[. foutlcov ori to, fiei^on majus fphzrar Tegmentum ad 


DE PROPO ] 

minus, minorem rarionem ha- 
bere quam duplam ejus, quam 
habet fuperheies majoris Te- 
gmenti ad fuperficiem fegmen- 
ti minoris. Dico, etiam co- 
num A H C ad conum A G C, 
idefl, H F ad FG, minorem 
rarionem habere quim du- 
plam ejus, quam habet qua- 
dratum a B A ad quadrarum , 
ab A D , id eft, B F ad F D. 
Quoniam enim eft, urambar 
ED F ad D F, iic H F ad FB ; 
erit etiam, ut BF ad FD,fic 
'HB ad BE. arqualis enim eft , 
BE ipli D E. hoc eninl in fu- 
penondus quoqueeftdemon- 
ftratum. Rurfus quoniam eft, 
utamba: EB F ad B F, ira G F 
ad FD. Iit ipli B E arqualis 3 
B K : evidens enim , majorem 
efle HB quam BE, quia&BF 
major quam FD : erirque, ut 
KFad FB, ita GFad FD. ut 
autem BF ad FD, ficmon- 2 
ftraraeft HB ad BE. atiequa- 
liseftBEipliBK. Quare ut 
HB adBK, fic KF adFG. Et 
quoniam HF ad FK minorem 
rationem habet quikm H B ad 
BK; ut autem HB adBK, Iic 3 
monftrara eft KFad FG; Er- 
go HF ad FK minorem ratio- 
nem habet quam K F ad FG. 
Itaque minus eft redtangulum 
ab HFG, quadrato ab FK. 3 
ergo re<ftangulum ab H F G 
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Tpirppia rijg o-tpalpaq xpbq Toe- 
Aaosov, f A dasova Aoyov s%et 
rj dixAdaiov rpirep rp exi<Pd- 
►fffl tk pieigov(§A T(t*ipiaT(& 
f zgoc Trpv eirt<Qdve*av tv eAdcr- 
<rov(& TpL*i(jidl© J . AiyuoriXj 
0 A0T xdv(& 7rpoc tov A H I', 
Tvlenv, rp © Z Trpoc Z H, eAd<r- 
<rova Aoyov ey{ rj dizrAdatov 

- J \ » \ V» A \ \ 

0 TU OV TO CL7T0 B A irpoc to 

dzro A A, t vier iv, rp BZ irobq 
Z A. k ez r« env , dq orwa.pL- 
<p6rep(&' rp E A Z irpoq A Z» 
esToaq rj ©Z xpbq Z B' erap d, 
fdqrjBZ 7Tf oq Z A, rp © B xpoq 
B E. tnp ydp rj BE t rp A F.. 
tuto yap iv t oiq endvu atwa- 
xodedetwoup. xdAjv ixt* eriv,dq 
<riwapi<p6Tep(& rp E B Z irpoq 
'B Z, rp H Z irgoq Z A. 'eru 
Ttj B E 'iarp rp B K. dijAov ydf 
ori fibi^ov er tv rp ©R t rpq BE, 
ezrei >L rp BZ rrc Z A. d, ercop, 
dq rp K Z irpoq ZB,rp H Z irqcq 
2 A' dqderp BZ irpbcZ A, e- 

det%$tp rp © B i rpoq BE. 'io-tp de 
rp B E rrp B K. dc dea. rp © B 
irpoq B K, vTtuq rp KZ jrpbq ZH. 
Xgi exet rp QZ irgcq ZK eAaer- 
o treva Aoyov e%{ rpirep rp © B 
irpoq B K' dq de rp © B irpoq B K, 
edd%6rp rp KZ irpoq ZH. rp ©Z 
apa irpoq ZK e A aasqva Aoyov 
rpxeq rp K Z irpoq Z H. I- 
r Aaasov apa to vito r ©ZH tv 
dzro Z K. to dpa viro f © Z H 
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vpo( to avo ZH, to 7«W, * ad quadratum ab FG, hoc eft, 
© Z voo( Z H , eAaoxeva Ad- H F ad F G , minorem ratio- 

yov e X 4 rn ov e X { to avo r r,< - R F aJ 2 dratu ^ a b F G. 

K Z wpof ro axo Z H* re oe q uadratum a K. F ad qua- 
avo K Z wfdf rd a?rd Z H di- r dratum ab FG duplam ratio- 
jrA atriora Ad/cv e%i ijvep rj KZ nem habet rationis KFadFG. 
TTfdf Z H. rj d?a 0 Z Trfdf Ergo H F ad FG minorem ra- 

Z H dAaoreva Ad/ov ^ $ di- tlonei ” habet L «!"*«" 

« / - rt »/ jt ts ~7 _ ' _ ejus* quam haber Kr au r vj* 

xAameva ra cv^^KZ vpop £rg ^ & H F ad FG minorem 


Z H. rj & 7 vrpoc^ 7 H e Actor- io ratI0nem haber quam dupiam 
Ceva Aoyov i) SivXatriora rationis quadrati a B A ad qua- 
Tii ov ££</ to avo B A vpofTO dratum ab AD, hoccft,iecbe 
a-aro' A A, Tvlfctv, rj BZ vpk B F ad FD. Hoc autem qua:- 
ZA. r Zto te e&TXtuv. Kaj rebamus. Et quoniam B E 
iT^ViWBErij EA.rAac-.r^J^J lpli E D, minus er- 
„ v ; v - o -7 a - go eft reCtanguluin abrU re- 
«revafaro hotwBZAtk ctanguloa BED. ergo FB ad 

xjzto T cov B E A* fj Z B g j? minorem rationem habec 

tt pog B E eAaaxova Aoyov t X 4 quam ED ad D F, hoc eft, HB 
*!%€% r, EA TTfdf AZ»r»7fV<v, fj ad B F. Quare minus eft qua- 
©B vpk BZ. lAaorovafardiodratum ab F B rectangulo ab 
avo ZB r» vtotuv © B E, H B E, id eft, rechmgulo ab 
~ - v - » HB K. Sit quadratum a B N 

w7w > t * ^ * qua le reiftangulo ab H B K. 

J /<rovTo avo Bbi tu vttoG B K. Efl . igiturj ut H B ad B K, 

?s 'iv aga,u( d © B v%oq B K, f ic qua dr a tum ab H N ad 

to' avo ©N vpof ro avo N K.*f quadratum ab N K. at qua- 

rcddaVo ©Z Tfdf roaVdZK dratum ab H F ad quadra- 

ueiSova Aoyov t X < rj rd avo tum ab F K majorem ratio- 

©N vpop to avo N K. ^ q uad ™™« 

, , ' _ * , \ ab HN ad quadratum ab NK. 

ro a*ro © Z apa ** w £ & n aJratum ab H F 

avo i K //.«tfova Koyor «£7J° a d quadratum ab F K ma- 

*| ©B vgo( B K, Tari- j 0 rem rationem habet quam 

W , rj © B vpop B E , rarfViv , HB ad B K, hoc eft, H B ad BE, 


T>E PROPOl 
hoc eft, KFad FG. ErgoHF 
ad FG majorem rationem ha- 
bet quam fefquialteram ratio- 
nis K F ad F G. Hoc autem 
intendebamus. Et eft, ut HF ] 
ad F G, fic conus AHC ad 
conum AGC, id eft, fegmen- 
tumABC adfegmentumADC. 
ut autem KF ad FG, ita B F 
ad FD ; id eft, quadratum a i 
B A ad quadrarum ab AD; id 
eft, fuperficies fegmenti ABC 
ad fuperliciem fegmenti ADC. 
Ergo majus fegmentumad mi- 
nus, minorem quidem habet i 
rationem quam duplam ejus, 
quam habet fuperiicies majo- 
ris fegmenti ad fuperficiem_» 
legmenri minoris 3 majorem 
vero quam fefquialteram-.. a 

ALITER. 

S it Ipha?ra,in qua maximus 
circulus, ABC D. &diame- 
trus , recta A C. centrum ve- 
ro, pundtum E. & fecetur pia- * 
no per rectam BD, recto ad 
•AC. Dico, majus fegmenrum 
D A B ad minus B CD, mino- 
rem quam duplam rarionein_. 
habere ejus, quam habet fu- 3 
perficies fegmenti ABD ad fu- 
perficiem fegmenti BCD; 
majorem vero quim fefquial- 
. teram. Jungantur enim AB, 
BC. Superficiei vero ad fuper- 3 
ficiem ratio eft circuli , cujus 
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rj K Z xpopZ H. fj apet ©Z 
xpop Z H (ut^ova Aoyov 'e%{ 
fj iuioAiov tZ TtjQ K Z xpop 
Z H. tZto yag exi reA</. xgfj 
r 'es iv , uc pisv rj ©Z xqop ZH, 6 
A 0 T xuv@- xpoc tov A H T 
xuvov' Txleri, to A B T Tfjfjua 
xgop to A A r T/xijfia. a>( Se fj 
KZ xpop ZH, rj BZ xpop ZA. 

O tZIeTI, TO CL7T0 B A xpcp TO aXO 
A A’ tZIetiv, rj exriQdvHOi tZ 
A B T Tptij/xoU^ npk Trjv exi- 
QoLvHav ri Adf TfifjfiaT®-. 
uTk.oIe to fiU&v Tfiqfja xpcp 
f to ehaasoV', eAdcrova fiev ij St- 
xAaaiova Aoyov e%4 , tZ ov 
e%4 i exi Qdma tZ pei^ov®* 
Tfj.rjfJial^xpoc Trjv exi (Pdvnav 
t Z e A desov@* T/J.>j[JUti(&' fiei- 
o ifova Se fj fjfitoAiov. 

K A A Q C. 

E Itu o-Qaipa, ev rj [slyi?(& 

xux.A(& 6 A B T A' Sid.fj.E- 

r^©-' Se fj AT' xevtpov Sero E. 

; xgj TeJfxrjcB-u exixeau op6u Sia 
ty[C BA, x^opr^vAT. Aeyu 
o tito fjei^ov TfJ.rjfia^TO A AB, 

TfoV to eAaosov, to B T A, e- 
Aacsova rj SixAdaiov Aoyov 
0 *x4 t Z 8v e%4 rj exiQdveia tZ 
A B A Tfjtffidj(§A xpop Trjv exi * 

( pdveiav tZ B T A TfirjfiaT@-' 
fiei^ova Se fj ypucAiov. 'Ezre- 
£ev%6u<ra.v yap aj A B, B T. 
j -6 Se t fjp exriQaveiat; x%op Trjv 
iuiCpdmav A 6y(& 6 rZ xuxAn % 
M 
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i?<Vjbr^exr5Kfi7fj#i;AB,7rfdf radius AB, ad circulum, cujus 
r ov xtixAcv, s »j ex ts xevTgu tj radius B C ; hoc eft,re<5fee AH 
B r, ra&w, o rrfi A0 7r^dg Trjv ad H C. Ponatur circuli radio 
© T. xetc&u Tfj U tS xevl^H r» zqualis utraque ipfarum A F, 
xuxAs 'latj enalspa t AZ, TH* f CG. Porro fegmenti B AD ad 



oSirS BAA TptvjfJMl(§‘ 7Tpo( fegmentum BCD ratio conjun- 
to B T A A oy® <rwjr)zrlai ex <fta eft ex ea, quam habet fe- 
rs ov e%<j to BAA Tfirj/ut irpop gmentum B A D ad conum_>, 
r ov kmvov , ifj Satrif fiev e<?tv 6 cujus quidem bafis efl: circu- 
irept Sutfielpov Ttjv B A xu'xA@s i o lus circa diametrum B D , ver- 
xopvCpij Se to A trtjfteiov' xgjf 6 tex autem pundtum A; &idem 
avlop xuv&vgopTOv k£>vov,6cL- conus ad conum, qui eandem 
ertv piev 'e%ovla. r*jv civlijv, xsfu- habet bafm,at verticem, pun- 
(Prjvde to T <r»jfJLeioV x, 6 eiptj- dum C 5 & diiftus conus ad 
'uev<& xuv(& 7 T(jo( toB T A tj- fegmentum BCD. Sed fe- 
T/ iiriixa. etiti 6 (iev tZ BAA gmenti B AD ratio ad conum 
TfirifJt-dl®‘ A dy® 1 Tfoj t ov B AD, efl: reiffce G H ad H G ; 
BAAxfSwjo t^(H 0 erixfof & coni ad conum, re<5b: A H 
©T' o Se fi xcmh irpop rovtuUb adHC ; & coni BCD ad 
vov, 6 Tf}$ A© ir(>op © F* o^tSio fegmentum BCD, redbe 
B T A Ktktvn tf^to rpijfjui to AH ad H F. Conjundta_» 
B T A , o tyk A© eri npk ® Z. autem ratio ex ratione redae 
6 dis <riwr;pt(iev(&‘ ex tZ T rj( H® GHadHC, & recta: AH 
v? k @r>x, s?A© irgk © H a ad H C, efl: ratio reftanguh 
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&b AHG ad quadratum ab 
H C : & ratio redfcmguli a G H, 
HA ad quadratum ab HC,una 
cum ratione re<5br AH ad HF, 
eft ratio re&anguli aGH, H A 
in HA, ad quadratum H C in 
H F. At vero ratio recfcanguli 
a GHA in HA, ad quadratum 
ab H C in HG, eft ratio qua- 
drati ab HA ad quadratum ab 
HC. Ergo quadratum ab AH 
in HG, ad quadratum a C H 


tx vtsto raj v A © H ifi ttqoq to 
cLtxto ©H o de tx vwo H©, 
© A tt^cY t 6 duro © T > fisTci 
tx r r,q A © irgog ©Z,o r£ vtto 
f TOiV H©, ©A hlv imTrjv ©A, 
Trgog T 0 aTXTO ©r 6TSTI TYjV ©Z. 
o de tx v 7 ro tuv H© A em rrjv 
© A, 7T(>oq to diro © T em Trjv 
© H , 6 tx diro r 1 ©A i$l ngcc 

\ * \ /-v »-• v. v \ \ 

IO TO OLITO ©I . CTl CLgCL TO OL7T0 


in HF, minorem rarionem ha- A0 «arinj» ©H, tt^toutto 
bet quam duplam rationis AH T© em njv ©Z, eAdosovct 
ad H C, hoc eft, quadrati ab Aofov e%4 tx rijq A © ir^oq ©r 
A H ad quadratum ab H C. dnrAcumx , oq iftv tx d tro A0 

Ergo quadratum ab A H in t j- tt^oq to diro ©T. t g dea diro 

H G, ad quadratum a C H in A ~ > > \ s » , > 

TTtr . ^ i , 4 A © em Trjv fc)H, TTPoq to gltto 

HF, mjnorem rationem habet _ ^ , N ; _ ’ * „ 

quam quadratum ab A H in T ®, em ® Z ^ 

H G, ad quadrarum a C H in & m rcawoT® « n Ttjv ©Z, 

HG. Ergo majus pft quadra- tx d7ro Y © em Trjv © H. oti 
tum a CH in HF, quadraro a 20 aget fioigav hiv i(0ZtiJ(©H. 
CH in HG. Quare major eft <J> y\\x } drj oti Xj to fiei^ov TfJLijfjLct 

reifla H F quam H G. Porro eXacsov^ 7ofov uAfovct, 

dico, etiam majus fermentum >, , * t /, - - > 

j • • * syi VfJUOAtov tx t rjq em(Dcf 

ad minus, majorem rationem , ' N , , ' , 

habere quam fefquialteram-» mu< ’ emtpctvactv A oyx. 

rationis fuperiiciei ad fuperfi-*f«Zfc’o j uev TcdvTjXrjfidTm edd- 

ciem. At fegmentorum ratio %Qrj 6 dvToq tco dv e%4 to diro 

monftrata eft eadem , quam A © em Trjv ©H, Tc^oq to diro 

habet quadratum ab A H in p @ Trjv ©Z. tx de Trjq em- 

! n Jji? ’ ac ^. quadrarum a C H (p al/e j a ^ ^oq im(pdv&tav Xoyx 
m HF. Rationis autem fuper- , , - » > ~ ' 

ficieiadfuperficiemferqu4e- 30 ^ A ^f ^ AB 

ra eft ratio cubi ab A B ad cu- * v< °* *& rov a7rc W v B r 
bum a B C. Dico quoque, avGov. Qtjfrf drj y oti to dir.o 
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A© ilTt Ttjv ©H, 7TgOC TO CtuTO 
r © euri Ttjv © Z, {A&<£ova, A o- 
yov e%<t, ijireg 6 diro Ttjg A B 

HvS©* 7Tg6s TOV CLTTO Trj$ B T 

kuGoiT Txiegiv, 6 diro Ttjg A© 
k 6£(& TgQG TOV CL7TO 0 B XV- 
Sav’ TUTe^lVjO TX duTO A0 
ir^og To diro 0 B , qgjj 6 Ttjg 
A © irgog 0 B» 6 ie Tx duro 
A© irqog to diro ©B, ir^oa-Xa,- 3 
Gdv tov Ttjg A © ir%og © B , 6 
tx duro A © egiv irgcg to vuro 
rbov B 0 H 6 is tx diro A © 
irgog To viro tm B © T , 6 tx 
diro A © egiv eiri t vjv © H , i 
7 r%og to viro tojv B 0 T eu n Ttjv 
© H. 09jf/u ty, gti dgct to dirh 
A© euri Ttjv 0 H , irgoc to diro 
T © eiri Ttjv © Z , f i&Sqvcl Xo- 
yov exirfireg to diro A © ir^bg 2 
TO Viro B © P TxJegi, to diro 
A © euri Trjv © H, irgog to vito 
B © T eiri Ttjv © H. i&XTeov 
xv, otl to diro F © eiri Ttjv 0 Z 
eXctcsov egi tx viro tm B © r 2 
eiri Ttjv © H* 0 TctvJov egi tou 
J&tzCLj, OTl TO diro T © irqog 
to vuro B © T eXdosovot A b- 
yov e%4 rjuref yj H © irpog 
© Z. Hi CLQCL OTl y\ H © 3 

Trqog © Z (jL^ovct Xoyov e%</ 
Yjirt? vj T © irqog © B. tfc&oo 
diro tu E rw ET irgog 'oqddg 


quadrarum ab AH in HG, ad 
quadratum a C H in H F, ma- 
jorem rationem habere quam 
cubus ab AB ad cubum a B C5 
r hoc eft, cubus ab AH ad cu-* 
bum ab HB ; hoc eft, ratio ' 
quadrari ab AH ad quadra^ 
tum ab HB, & redfce AH ad 
H B. At ratio quadrati ab AH 
ad quadrarum ab HB,affumt& 
!0 ratione redtas AH ad H B , eft 
ratio quadrati ab AH ad re- 
(ftanguium a B H C. Ht ratio 
quadrati ab A H ad redtangu- 
lum a BHC, eft ratio qua- 
drati ab AH in H G, ad rectan- 
j-guluma BHC in HG. At- 
que hinc quoque dico, quadra- 
tum ab AH in H G, ad qua- 
dratum a C H in H F, majorem 
rationem habere quam qua- 
dratum ab A H ad redtangu- 
o lum a BHC 3 hoc eft, quadra- 
tum ab AH in HG, ad redtan- 
guluin a BHC in HG. Mon- 
ftrandum igitur , quadratum 
a CH in H F minuselTerecbm- 
gulo a B H C in H G. f)uod 
T idem eft ac monftrare , qua- 
dratum a CH ad redtangulum 
a B H C, minorem rationem., 
habere quam habeat redta 
G H ad H F. Monftrare ira- 
o que oportet , rectam G H ad 
HF majorem rationem habere 
quam C H ad HB. Ducatur a 
pundta E ipii E C ad angulos 
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rectos E K. &a pundo B per- tj EK. xg\ diro tS B xd9el (& 
pendicularis fuper ipfam, B L. ex’ dultjv,ij B A. exlXotxov tj- 
Monflrandum nobis reflat , (uv dd^aj \ , dtort r\ H © x%oq 
quare G H ad H F majorem © Z fjui^ova Xofov e%<J fjxeg t j 
rationemhabearquam CH ad r T © x(>oq © B. i<nj de eqtv tj 
H B. aiqualis autem efl H F © Z aiwafiQoTeecd rtj A ©, 
ambabus, AH, K E. Mon- K E. dd^euid^a M.oTitj H© 
ftrare igitur oportet , redam xfoq mivafiCPoregov rtjv A 0, 
GH ad ambas, AH, KE, ma- K E fiei^ova Xoyov e%<( tjxeg tj 
-jorem rationem habere quam ior © xgoq ©B. t(gj dQuigedet- 
CH ad H B. adeoque C H ab- arjq dea. axe Ttjq © H rijq T ©, 
lata abHGj&LE, quae x- dxo oe Ttjq K E Ttjq E A , tatis 
qualis efl ipfi B H, ab E K 5 T tj B ©, &gfari <kt%dijva), ort Xot- 
monflrandum erit, reliquam j TH xgoq Xotxtjv tnuiafi- 

CG ad reliquas ambas, AH,ir@cT£gov, rtjv AQ,KA, fiei^ova 
KL, majorem rationem Iiabe- XoJov e^i tjxeq tjT® x%oc 0 B’ 
re quam CH ad HB, hoc efl, Tulktv, tj © B x%cq © A- r*7f- 
HB ad H A, hoc efl , L E ad ?tv,tj A E x(>dq ©A. >(gj evaX- 
H A. & permutando KE ad tt 0T , >j KE x%oq EA fixi- 
EL majorem rationem habereio^ xiyov e%{ ijxe^ mwau* 
quam habeant ambar KL,H A (p6re^ tj K A, ©A xtfq ©A. 
ad HA & dividenti, KL ad ^ dteXonri, i K A x^oq A E 
LEmajoremrationem habere (jw&a Xoyov £%<( yxe<> tj KA 
quam KL ad HA, quia minor ^q © A , oti eXdasuv ktv tj 
efl LE quam HA. 2 JAE Ttjq ©A. 

EUTOCII COMMENTA- ’£TTOKl'OT T'nG- 

riusinl.demonflrationem. (ivtjfm. 


R Eda H F ad FG minorem TT' © Z x fcq Z H eXdarova 
rationem habet quam du- tt A j yov fj dtzrXaatova 
piam ejus , quam habet qua- JOT g g, ^ T g M g A V T g 
dratuma BA ad quadratum . , » . . D -J , 

ab ADj hoc efl, B* F ad FU.] ^ *, B . Zt «* 

Quoniam enim in triangulo re- ^ Bxtt^yaf ev o^S-oyatvteu 
dangulo ab angulo redo per- r^tleivu dxo Ttjq c^dijq xd8el(& 
pendicularis duda efl AF, tri- ijxTtq tj AZ, tuv xgoqTtj xa9e- 
angulisad perpendicularem.» 3fTt>) Tptydvm of/filuv dvTt>iv,e<;iv t 

N 
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dg i z B TT$OQ B A, 17 A B TTfOf exiftentibus fimilibus , eft ut 
B A. K&joig jj TTfan? 7Tfdf r»?V FB ad B A, fic AB ad B D. & 

Tgfrtjt, *nog to dzro Trjg *?«'• «* P rima ad ternam, fic qua- 

5 ' v v . v - v ' ’ dratum a prima ad quadratum 
T^f, 7r ?0 f ro aTorr^Sevrs^g ^ kcund f. & quadra tum a fe- 

X 3 J to diro oevre^ag ,-jr^og j cunda ad quadrarum a tertia, 
to «to rijfC T^Ttjg, ug dmre^cn ut f U perius eft monftratum_». 
dfdkx/af dg ci^a. v\ Z B ttjcV Ut ergo FB ad B D, fic quadra- 
BA, to «Wo AB 7rfsf to duro tum ab AB ad quadratum d 
BA. a^WBA^oV AZ, B D. Sedut BD ad DF, fic 

XTug to «srd B A W to axd io quadratum i BD ad quadra- 
* . . , e » « tum a DA. Ut enim prima ad 

A A. ugy*t tj -r^eor y zj ( y tcrt i am> fj c quadratum d pri- 
TgiTrjv, ifT a/g To azro Ttjg z^ot- quadratum alecunda_5. 

t rjg 7 T(>og to dzro Trjg deulegag. Ergo & ex aequali , ut quadra- 
bo) di’ itru a^a, dig to azo B A tum d B A ad quadratum ab 
«dfri«*rdAA,*ttV<r BZ 1 f AD , fic B F ad F D. Sed& 
xodcZA. nune&lf&Ti alio modo idem colligi poffit 
firei^do fic. Quia enim eft, ut B F ad 
avio m S FD , fic" redtangulum d D B F 

‘TiSol B Z f X(is to W adreftangulum i BDF, rcM 

Uz, ri< «7 f 

Aot^t rof«w;f. ^ g A< arquale quadratum d B A j <Sc 
SVd^-d B AZ fa» Td «Vd redtangulo d BDF arqualequa- 

w ttfJsssz 

Tiazro AA, *T»t t, BZ AD fic BF ad J D . 

Xfo? ZA. 

Kcu fT« © z **oV z K Et quia HF ad F K mino- 

^MMim*** srxM2E£5£ 



. Z / * *7 ^ ^ CJUalCSj OC «tCJudlcb IIU!> dUUdU* 

di/rdigurctyTo (Jx*£ov zqog to t- tur, major ad minorem, ma- 
Aacxor fiei^ova Ao/e* e %4 ijzreg jorem rationem habet quam 
to OTwrdev zr^k to' oujJledtv. compofita ad compofitam-«. 


PROPORTIONIBUS. 
Sint enim dux redbe in- 




aequales, AB, CD. &ad- 
pofita: fint illis aequales 
B E, D F. Dico AB ad 
C D majorem rationem 
habere quam A E ad 
C F. Quia enim major 
.eft AB quam CD j AB 
ergo ad BE majorem ra- 
tionem habet quam CD 
ad BE,ideft, ad D F. 
Quare & componenti AE 
aa E B majorem ratio- 
nem habet quam C F ad D F, 
ob prius deinonftrataj. 


B D 


ereoerav yag duo ivb&cu 
avurohcbj AB,TA* qgy 
rpoerxelcS-coeretv avrcttg 
tereti , etj B E, AZ. A elco ori 
Y) A B rgog T A f. uigorn 
kofbvew y) 7T£P vi A E rpoq 

A £7T&i ycto S' 

s)v Yj AB rijg T A’ tj A B 
dga rgbg B E ftei^ova A 6- 
you e%i ijreg Yj r A r eog 
rijv BE, rxlin, rgogAZ. 
tog re ngjj crtwQivrt tj A E 
rgog E B (Mifova Abyov 
ey<t tjzrsg Yj VZ rgog rijv A Z, 
i fetet rei rgobeb^yftivcu 


Minus ergo cfl: redlangu- 
lumab HFG quadrato ab FK.] 

Si enim fint tres redbe conti- 
nuabat A, B, C. ita ut A ad B 
minoret# rationem habeat io 
quam B ad C 5 redfcan- 
gulum ab extremis A, 

C, minus eft quadrato 
a media B. Si enim 
faciamus, ut A ad B, 
fic B ad aliam quan- 
dam, erit ad majorem 
quam Cj feu minuere 
oportet rationem i- 
pfius B ad C. eritque 
redfengulum ab A, & 
majore , C , arquale 
quadrato a B. utre- £ B 
dbmgulum ab A, C, 

(it minus quadrato 

aB. 




"EXctrlov aget ro vz ro rcov 
0Z H ri azro ZK.] 'E av 
ydg axri rp&tg eu^&tcLj crwue- 
X&g > ebg etj A, B, T. cbg rt TYjv 
A rpog rijv B e Adoro va Xoyov 
ijreg rrjv B rpog 
tyjv r ro vz ro reov a- 
xgeohreov A, r>eAaor6v 
in res aro rijg fteerqg , 
rijg B. iav yag rotYj- 
ereoftev, ebg ryv A rpog 
B >xrcog r*jv B rpog d A- 
A fjp rivarer a\ rgog ptei» 
^ ova rijg F* ijzrep dei 
eXaridcraf rov rijg B 
rqog T AoFov. t&j eraf 
rb uzro rijg A , xgi rijg 
ud£ov(&) rijg T , i<rov 
t QjawoTfjg B. eog re 
T b uro rdv A, T, f A aer* 
cqv in ri aro rijg B. 


5 * 
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To olp<l viri rm © Z H C^areredangulumabHFG 
' ' '1; 7 lj. rJtcw yi ad quadratum ab FGj id eft, 

*P* T0 a7r0 Z , H , V h F ad F G, minorem rat.o- 

©Z irpo( ZH,fA aarova o ov nem | iaBet q U am quadratum 

e%i ijireg t o atro Ttjs KZ irgog £ K. F ad quadratum ab F G. 
r o diro Z H. w 7H ^ ® Z r Ut enim H F ad F G, fic re- 

itpo( Z H , xtoj( to viro . dangulum ab H F G ad qua- 

© ZH irebq to' diri 1L H. TiSe dratumabFG. Atredangu- 

• ri diro Z K I- lum ab HFG minus eft qua- 

ujto © Z H t* « jo ^ £ * dratQ ab F K ^ 30 , autem 

Actore. ( ro Se irjop to magnitudo ? ad eandem ? ma< 
civro fiei^ova Aoyov e%i rjure^ °j orem rat j 0 nem habet, quim 
to 'eActarov. minor. 

Kaj eirei itriy e<riv y BE ty\ Et quia squalis eft reda 
F A , eAaasov dpa ro viri rmv BE ipfi ED j minus ergo re- 

BZi Ti 

T o/ievy^vio-oBEAiToveTi lum * B J ED aquale eft qua- 
raoaVoEA. tooevtoBZA, drato a b ED : at redangu- 
fjuld t£ duro E Z, hov i<rt tu j um ^ BFD, una cum quadra- 
avlu. K&i SfyAov, oTi ocu t*j( to ab E F, eidem squale eft. 
Siyolouutf aQkrjtuv to Z fi&- JEt manifeftu, quo a bifcdione 
£ t eAaasov e<ri tSvtto tuo faomagisdiftat punctum F, eo «u- 

* ' rZ nus efie redangulum a B F D 

auv. puTcty p[/**£ redanguloabsqualibus.quip- 

duri Trfi (leTagv tcdv jopiuv , p euna cu m quadrato a recta 
tcrov ylvercy to viro tuiv 'itruv. lnrer Tectiones fira, squale iit 
cof Te evSeia. ndv «c dvtaa te- redangulo ab squalibus, adeo 
antjlcLf xala?Ao x, a/fto a-*]fxeiov, * f ut, quamvis reda in insquales 
TO vnro TUV TfirifJUtTUV TM ey- partes fccetur in alio atque a- 

y,ov t ik Si^oTOfilaf , (lei^ov e<ri Uo pundo , redangulum a fe- 
yiovTTji /c ^ r ^ gmenns bifedtoni propiori- 

TX viro tuv airulepuv T^fia- g ugj majus fit redl2ngu i 0 * f e . 

T uv. gmentis remorioribus. 

H’ ZB «fot irpop B E eAa<r- J o Ergo FB ad B E minorem 

irovctAorovexltiirepi EA irpop rationem habet quam ED ad 
A Z. ] KaSoAx yd % , edv ueri D F. ] Univerlaiitcr enim, fi 


T>E PROPORTIONIBUS. 

fint quatuor termi- 
ni, ut A, B, C, DE. 

& fit contentum ab 


A, DE minus conten- 
to aB,Q AadB mi- 
norem rationem ha- 
bet quam C ad DE. 
Sit enim contentum 
a B, C arquale con- 
tento ab A, FE. Eft 
igitur, ut A ad B, ita 
C ad FE. at C ad 
FE minorem ratio- 
nem habet quam ad 
E D. Ergo etiam.» 
A ad B minorem ra- 


Ff 

D 


A B C E 


53 

rsasapep opot , dp ol 

A,B,r,AE. Kg4*iTQ 

vvi tuv A, A E g- 
A aasov Ttt uzro B,r* 
o A TTfoV tok BfAaV- 
arorn AoTop e%<{ ijzrep 
6 T 7TfoV A E fcw 
yag ri viri tm B, T 
itrovTu viro t A, Z E. 
kiv dpa,u>c 6 A irpip 
t ov B, o T irpop TCP 
Z E .6 3e T irgoc rop 
Z E iAaosova Ao/ep 
i%4 ijiref i rpcp to p 
EA. >(epj 6 A 
irpop top B eAdasova 
A oyov e%4 ijirep o T 
irpop A E. 


tionem habet quam 
CadDE. 

Efl igitur, ut HB ad BK, "Ew &oa, dpi) © B «fe 
fic quadratum ab HN adqua-aoBK, to diro ©N irpip to diri 
drarum ab NK.J Qu.a enim NK j 'Eirdyd^rd viri ©BK 
redangulo ab HBK atquale ttriv kt ri avo BN, aj tphc 
eft quadrarum 4 B N, tres re- dmAoPov Mv, dp >j ©B 

^ proportionales funt, ut BN,ij N B irqop B K. £ 
HB ad B N , fic NB ad B K. ^ xpdrt) irpop T*jv t^tijv , rj 
&utpnmaadte r tiam, HB ad 0B r idxitfr 

B K, fic quadratum a fecunda ^ y T(j ^ f . 
ad quadratum a terna ; id eft, ^ ^ dvi BN ^p Tfl ' «■. 
quadratum a B N ad quadra- ^BK,dp fiMa, dmlepco. 
tum a B K, utfuper.us eftmon- , 0 vci?uv ix(i £ - oif © B irpop 

BN, >; NB irpop BK. <nw6i p- 
urHBadBNjitaNBadBK; < \„ K1 r , V1 D , VTI , 

componenti, ut HN ad NB, ^ Tf0t £ ®’ ? N K 

fic NK ad KB. permutando, V KB - «*»>«£;, ©N 
ut HN ad NK,fic NB ad BK. *P°S . NKiij NB ir^oc B K. 
Quare etiam ut quadrarumab 3 t KSt] dp a^a ri auri © N irpip 
HN ad quadratum ab NK,fic t i avo N K , irup ri avi 

O 
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N B v e k t o avo B K. d».' d( quadratumab NB ad quadra- 

\ f VTlJ 5 j ; rk tumaBK. Sed ut quadratum 
ro aviti B vfi( ro ave B K, ^ ^ g ^ k B ^ 

3r«f i; ©B-Tfof BK. x, fic monftrata e ft H B ad B K. 

ug aga, jj 0 B n r^og ^ B K, Quareetiam ut HB ad BK,fic 

roog to duco ,© N Tr^og to ano f quadratum ab H N ad qua- 

NK. * dratum ab N K. 


At quadratum ab H F 

To Se diro ©Z TCpog to anco a d quadratum ab FK majo- 

Z K fieigova, Xofov e%{ faep to rem rationem habet quain_. 

avo © N vek to dv'o N K.] quadrarum ab H N ad qua- 

tt ^ V V' TfHc io dratum ab N K. I Rurluse- 

Tla^ya? »vo mbmt , *£ ,0 mm duabus ina:qu J alibus , H F, 

© Z, ZK, vgorxeilai <? N ^ FK? adje(fta eft N F. & 

Sut to ctuwTsgw &igy](J'SvoV‘ i y} fuperius di<ftum, HF ad 

©Z ir^og ZK fJt,ei£ovct Xoyov p£ majorem rationem habet 

££</ >7 ©H 7 T%bg N K. &g quam H N ad N K. quare & 

re tyjj rd SncXthrM. to &£& i s dupla. Quadratum igitur ab 

dvi © z «fc ri «Vi ZK HF ad quadratum ab FK ma- 

V. . .. \ \ rarmnpm hanet miam 


CC7TO w *— > /• ( w t* w # 1 I_ \ 

/3 % / »/ j« ' ’ ' jorem rationem habet quam 

II! quadratumab HN atfqua- 


^ v \ » w 1L r quadratum ao jhjm ad qua- 

©N to curo N K' Talem drafum a b N K 3 id eft, H B 

tj ©B 7r?og BE* Talsw, v\ KZ ad b E 5 id eft, K F ad F G. 

irgcg ZH. Yjd^ct © Z ^oV a °Ergo HF ad FG majorem ra- 

Z H u&t^ovoL Xoyov s%4 rj tifuo- tionem habet quam fefquial- 

Xtov tS Ttjg K Z TT^og Z H. tera.ni rationis K F ad F G. 

wUimr y* » *4«' Intelligantur emm feorfimpo- 

vcyev0eicLf,ctjg aj ^ ^ g quadratum ab AB ad quadra- 

re to cltto \ B VQog to custo^ I , J tum ^ £, majorem rationem 
uA&vtt Xoyov ey&v Yiirep Trjv T habeat auam retfta C ad D. 


9 ^ ^ lUIIl-il Vj ^ IlufjUXWIU LcUlUllWIU 

fiei^ovci Xoyov e%&v rjice^ Trjv T Jubeat quam recfta C ad D. 
7 rgbg Trjv A. Xeya) oTifj AB Dico, re<ftam A B ad D majo- 
irgcg A fui^ovoL vj yfUoXiov Xb- rem quam fefquialtcram ratio- 
yon MrSop M<1 r V ? k rjv "em habere ejus quam habet 

A. *M9m yap ™ r, A 3 = niedia rtionaliSjE _ 

fu^oM^ynrf E. £®-« W Quoniam igitur quadratum^ 


Digiliaed by Gooflle 


DB PROPORTIONIS 11$. 
ab AB ad quadratum 
i C , majorem ratio- . 
nem habet quam G 




ad D ; ratjo autem 
quadrari ab A B ad 
quadrarum a C, du- 
pla eft rationis AB 
ad C 5 & ratio ipfius 
CadD dupla eft ra- 
tionis C ad E : ergo 
& A B ad C majo- 
rem rationem habet 
quam Cad E. Fiat 
igitur, ut E ad C, ita 
G ad B F. & quia 


:j C E D 


roaVo' AB tracto 
avo r fulgow Ac- 
r°» ‘bci fa? i r TfoV 

Trjv A ■ aJ& o uev ri 
curo AB irpoc to (uro 
r Aaj'^* divXatrtog 
ifiVTXTrjs ABxfoV 
r o^irfji r 7 rgog 
njY A , iSlvAeuriuv 
i<ri tS tk r 7 TpoV E’ 
xgj( y\ AB 

r fiei^ova Xoyov e%{ 
iqvsg >7 T TTfoV E. 
•yelbveTco uv, cog tj E 
irgogry v T, >7' T vgog 
4 ^ f ' 5 T« W- 


quaruor funt redbr 

deinceps proportionales, B F, ««A*vw 

C, E, D ; ergo B F ad D tri- «V/y , a/ B £ T, E, A* » BZ 
piam rationem habet rationis ^ A rgivX acriom A o- 

B c f atlonis ysy 's%J ijvep t} B Z xfoV P 

ad E. Sed & C ad D duplam TJ# 7 «w, >7 T « 3 * E. ^ 

rationem habet rationis C ad r A torXarlova Ao- 

E. Quare B F ad D fefquialte- y 0K T jr^of E. 17 

ram rauonem habet rationis B Z A [^Aiey AtW 
Ca D. Ergo AB adD nia-ij^,-^ p rfot A. >7«^ 
,orem rationem habet, quam A B A 9 S 

Jefquialteram ejus, quam ha- A<0 , A6yov 

bet CadD - TfoV A.J 


LEMMA AD DEMON- AH'MMA ElC Td 
ftranonem fcquenrem. 

S int quatuor termini, A, C* 

D,B. Dico, rationem comr 
politam ex ratione conrenri ab , 

4, B, ad quadratum a C, una Xby(&U tS viro rm 

•cum ratione B ad D, eandem ^ ■> B, vgog 7 0 avo T, fisra t$ 
efle qua? eft ratio re&anguli jjt£ B vggg A A oyn, 6 durig ifi 


T7 'S.roxrav rlcsageg ogoi.oiA , 
•^r , A, B. A eyu /on 6 <rvy 
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tu Cnto A, B fsr) tov B, irgog ab A,B in B, ad quadratum i 
to diro r eiri tov A. e<ruyd^ CinD. Sit enim contento ab 
tu /jJv Cnto A, B K* tu A, B aequalis terminus K j 3c 
. Se dzro T fo(& 6 A. >(&) ye- quadrato a C zqualis L. & 
yoveTUfU ( 6 B ir^og A. ii wc o i nat, ut B ad D, iic LadM. 



A irgog M. oaqoCtiK. ir^og QuareipfiusKadMrauocomi 
M Aoy^ avyKeiktf ex. tS K polita eft ex ratione K ad L j 
TTfcc A’ toTssV» tx Ciri A, B hoc eft, contenti ab A, B ad 
ir^og to diro P >(& tx A irpoc quadratum a C ; & ratione L 
M‘ TxlhhtS B irgog A. oSvj ioadM} hoc eft, B ad D. Por- 
K rov B itoH-.aitKaa-idcritg tov ro K ipfum B multiplicans fa- 
N iroiHTu' 6 Se A rov B ttoA- ciat N ; & L ipfum B multi- 
AcnrXa.o-ido-a.g tov S itoihtu' plicans faciat X; & ipfum D 
tov Se A iro7k\airXa.(rtauTctg, tov multiplicans, O. Quoniamigi- 
O. eirei iv to Czro tuv A, B 6 ij tur contentum ab A,B eft ter- 
K eg'iv,6 Se K tov B iro^uoirAet- minus K? at K ipfum B multi- 
a-idacu; tov N itezroitjxev' 6 plicans fecit N : Ergo N eft 
d^a N klv o Ciro A, B eiri tov B. qui continetur ab A, B in B. 
irdAiv eirei to diro T 6 A eriv, Rurfus quia quadratus a C eft 
6 Si A tov A iroPikairAaaidtTag 20 E , at L ipfum D multiplicans!" 
tov O irezrofyxev' 6 O dgcte?iv fecit O 5 ergo O eft quadratus 
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4 C in D. Quare rario con- 6 axo ri T exi tov A. us re 6 
tenti ab A, B in B > ad quadra- T g tiro A, B exi tov B, xpos to 
tum a C in D , eadem eft qua: ^ r ^ T0 '„ A x6r<&, 6 dv 

ratio lpl.us N ad O. Monftra- fei rS> tS N flrjof O. 3 * 
re igitur oportet, ipfius N ad „ • „ , I i .. 

M rationem eandem efle qua: r a f a fiT ' 0 Tis _ v 

ipfius N ad O. Quoniam igi- AoR& 0 avios egi tu th N xgof 
tur uterque ipforum K, L, i- O. exel Sv exarsp© 1 tuvK,A, 
pfum B multiplicans, utrum- tov B xoTAaxKacndaaSiexa- 
que ipforum N, X fecitj eft i- regov tuv N, H xexolrjxev' e?tv 
gitur, ut K . ad L, fic N ad X I0<£ - 6 K ^ A , Ztu ( 

Rurfus quia L utrumque ipfo- 7 ’ , , _ . w . 

rum B,D multiplicans, utrum- ® N xpos xaAiv ex « 0 A 

que ipforum X, O fecit ; eft iKaT ^ T m B ’ A 
igitur, ut B ad D , fic X ad O. ma<ra ?’ ***\epov tuv a, O 
SedutBadL,ficLadM. ergo <*?«*«.« 0 B 

etiam ut L ad M, fic X ad O. x f A > 0 ~ *¥* °; ** 

Ergo termini K,L,M cum ter- o B xpog A, 0 A xgog M. K 31 
mmis N,X ,0 in eadem ratio- «P* 0 A M > ® ~ Z p0( 

ne funt, bini ac bini fumti. Er- O- A, M tois N ,^.,0 

ro &ex squali eft, ut Kad M, » ruavlu Aoyu «ri, vtwdbo 
ac N ad O. Et rario ipfius K 10 Aaj^avopevoi. ^ dijcra a S a 
ad M eadem eft illi, qua: com- 0 K Tfc? M, itroif 0 N 

pofira eft ex ratione contenti O. tm 6 ri K Tfoc M 

ab A, B , ad quadrarum 4 C ; Aoy(& 0 avios tu nytttifuvat 
& ratione quam habet B ad D. e* ri vxo A, B xpos ro ««ri T, 
At ratio ipfius N ad O eadem 2 f riov e %4 6 B x%os A. oOte 
eft qua: contenti ab A, B in B, ri N XfOf O Aoy<& 0 duros 
ad quadratum * C in D . Ergo esi tu iraro A , B en n roV B , 
compofita ratio ex rationc_j> xgog to auro I exri tov A. 0 
contenti ab A,B ad quadra- 'dpaavyxd^ev<^Aoy(^ ex ri 
tum i C, & ex ea, quam habet 30 vtxo A, B xpos to azroT , ng) 
B ad D , eadem eft qua: con- ri ov £%{ 0 B xpos A , 0 aures 
tenti ab A, B in B ad quadra- esi tu vxo A, B exi tov B,xpof 
. tum d C in D. to axo T exrl tov A. 

Evidens quoque hoc, con- Qavegov 3 e xgj 'oti to vzro 
tentum ab A, B in B , squale 3 r A, B exi tov B, firov esi tu axo 

P 


s 

fi 


r 


enim eft, ut A ad B, fic con- 
tentum ab A, B ad quadra- 
tum a B,ipfo B communi alti- 
tudine lumto. Jam vero , fi 


ME 1 BOM 11 DIsiLOGUS 
t5 B ctsti tov A. ireiydpiw, efle quadrato * B in A^ Quia 
rigo A xfo? tov B , trrcu( to u- 
7T0 A, B 7T£0( to diro t5 B,t5 B 
koi vi utpx( Aa.fj.Savofi£va. ectv 
ii Teosctp£( opoi ctvctXoFov ojitiv, s quatuor termini proportiona- 
to vtsto tm dxpcov itTov id tm les fint, contentum ab extre- 
VTSTO TUV pUctov- TO apct V7T0 mis arquale eft contento a me- 
A,B hri tov B UtrovivirS oLsro diis :Eft ergo contentum ab A, 
tS B ew) rov A BinB aequale quadrato aBin A. 

*EIC TO' A'AA-QC .oIN ALTERAM DEMON- 
T g j_j ftrationempropofitionisviu. 


TT* IprjlaJj iv to 7 ( irgoAaSicnv, 
«I-v&jf idv ivo puyoSuv Xtf<pdtj 


D hftum eft in pratcedenti- 
t 


"bus,fi inter duas magni- 


to uetov, 6 Tm oxpmv Xoy® tudmes media fumatur , extre- 
JyKOilajiiK tS ov y TO Iy marum rationem compofitam 

..in-nu efle ex ea quam habet prima 


ad mediam, & media ad ter- 
tiam. Similiter quoquefi plu- 
res mediae fumantur, extrema- 
rum rationem compofiram_* 


TOV TTfOf TO fJL£<T0V , K§4 \*f T ° V 
7TgO( TO Tffr OV. CU01MC ii XCLV 

7 rXeiova puaa, Ay&dfj, 6 rm d- 
xpuv X6y($y avyxoilou ex Tm 

Xoymjm 'sx*™ -urdvT* xoSd^m rationem compomam_ 
to fec t* (jbEyi- elTeex rar.on.bus, quas habent 

H wjllatSa. iv <pt,ori, ot,6 omnes <”. djne ad * mvl £^ 
~ r. » a < i* > v magnitudines. Quare & hic 
t» BAA djc f rj 

fegmenti B A D ad fe- 
BTA TfitjfUt A oy( 6 y crvyxH.aj g mentum BCD rationem com- 
ek te tu ov y to B A A rpiijfxa * t politam efle & ex ea, quam ha- 
‘srfof rov xmvov, i Gct<rt( fiev i- bet fegmentum B A D ad co- 
5 -iv o 'srep iidfiETfov tJv B A num , cujus bafis quidem eft 
xuxX&, xopuQrj ii ro' A o-r,- circulus crea diametrum B D, 

tUiOV^oavlopxmf^op idemconus a d conum, qu.ba- 
T ov XMvov, tov kacrLv fXEV E%ovlct jo q U j dem eandem habet, ver- 

rijv dvitjv, xofvtyriv Si to F crtj- ricem vero punctum Cj & 
fjLtiov' xg\ 6 oipiiuv® xm(^ dictus conus ad fegmenrum_. 
Topo( ro BTA TfMtjfJM' irjXairj BCD. nempe mter fegmentum 




* 


B r A j fjJcuv AafjGavofjevcov 
tuv ei^ifiemv nuvuv. a /A' 6 
fiev th B A A t ■ fitj(Jal(& 7 rgoq 
• tov BAA ni iio v, 6 iij( H0 ki 
Trpcc © T , iia t o TTogitrua, th 
fevleqv 3-ea)M(ju3(& th jtvlefH 
GiGAih. iXeyilo yd^ to Tfj.fjfj.ct 
7T£0 (tov iv eavii nivov, thtov 

*t \ / **»•.. 
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D AB, & BCD, mediis fumtis t» A A B Tfttjfjjt!^ , t(gji th 
didis conis. Porro fegmenri ~ 

BAD ad conum B AD ratio e- 
adem eft qua: reda: GH ad HC, 
ob porifma fecundi theorema- 
tis libri fecundi. Dicebatur 
enim fegmentumad conumin' 
ipfo,hanc habere rationem^, 

quam habet urraque fimul, c , w „,a, KaJvat , TtST0V 

nempe reda ex centro fphxrx, iot X etv tov Aoyov, ov cnwctpt * 

&altitudo reliqui fegmenti,ad <por«e©*, i jre en th nevrgn T fjq 
altitudinem reliqui fegmenri. a^at^aq, naj to vtp& th Aoi- 
Ceterum coni BADad conum th T/J.vj(jjtl(&, T S oq to vJj®> 
BCD ratio eadem eft qua: re- t» A oith Tfitjfjjtr^. i Je th 
dx A H ad HC. quippe fupra i f B A A nivn Tgoq tov B r A k£- 
eadern bafi exiftentes, inter fe vov, 6 r!j( A0 esi Teoq ©I'. stti 
funr ut altitudines. Deinde co- ydg rijg durij^ Gd<reu)$ ovTeg* 
m B CD ad fegmentum B CD Teoq dXjAnq dcrlv iq tol viLn. 
ratio ea ett qua: reda: A H ad oSeth BrA nivn tvpoc to BrA 
H F, propter revertendo didi IO t^dijf A0 hi ireoq ©Z, 
porifmatis. adeo ut fegmenri U to dvdzraAiv th denubit 
BAD ad fegmentum B CD ra- Toekfjutl®. &q T e i r» BAA 
tio compohta fit & ex ratione to' BrA Tfjfj- 

H r u 3 iL C, D AH ad V* Ae V©* crvynaTctf en te th 
HC,&AHadHF. Ratio au- H © T^oq ©T, H&THTtjq 
tem compofita ex rat, onere- A © tt^cV © T , yaj th Tijq A0 
da: G HadHC,unac u mra- ^ 0 'c ©Z. o M auyndfjev®^ 
tione ipfius AH ad HC, efi: ra- AS y® U T£ T h @3 
tio redangub i GH A ad qua- 0r , T g T ^ A0 
drarum ab H C. itquangula , 0 i th tAro' H © A kl irelq to' d- 

2T Pl2 d0gramm T ra * ™ 0r - rdyd^iaoydnct^. 

«onern habent compofitam_ ^AoypdfjftuTU Aoyov e X { 

^ SrHA T T° rC ‘ ™ ^ndfuvov en t£ 
dtengul, a GHA ad quadratum riuiro H© A 

fu SS* ^ rat,0n f 'P fius 3 1 to dori 0 T, fjsrd th rnq 
AHadHF^cftranorecbnmi- A0 > f 0Z 6 r5 

k a G H A m H A, ad quac&a- H0A M ^ 0A v 
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T o avo T © fari rtjv © Z, u( tum a CH in H F, ut monftra» 
j^HKTcq ev tu veofyQ&evrt tum eft in pnecedcntelemma- 
hrjfifiaTi. 6 ii r» utro H©A te. Terminus autem rectan- 
tizri T>jv ©A 6 au!o$ ssi tu avo guli aGHAinHA, idem eft 
A © evri Trjv © H. x&j txto y qui quadrati ab AHinHG. 
ydp a-twavro^toiTCLi ev tu nam & hoc quoque in pnemif- 
roArfpftm. iapariTfij- fo lemmate eftdemonftratum. 

&•* SS&155S 

c avloc est tu naro A© m ab AH m HG? ad qua d r arum 
Tfjv © H, TTfof T o azro Y®evi i°iCHin H F. Quia igitur rnon- 
T)jv @Z. evsn £v iei i&fcajjOTt ftrare oportet, tegmentum ad 
to TUVjput vgo ( to Tuijfia eAa<r- fegmentum, minorem ratio» 
aova AoFov e%<}ij hzrAacriov t S nem habere quam duplam ra- 
ra hrUpavHOS v& njv hn> uorus ^perHcie. ad fuperii- 

ori to avo A © eTVtTrjv - , a j q uadratum a C H m H F, 

vpos to dvro T 0 evi Tvjv © Z, niinorem quam duplam ratio- 
tAacsova fj tiivrXaaiova Aoyov nem habere ejus , quam habet 
‘eyi tS ov 'e%{ i evritpdv&ci tS fuperHcies fegmenti B AD ad 
BA A Turiual(&‘ Tgof rtjv evri- 20 fuperficiem fegmenti BCDj 
IdmSS BT A' tL, n hoc eft, ejus quam habet qua- 
T„ , » . v . „ \ - > dratum ab AB ad quadratum 

cv exi to avo AB vgos to avo S ed ut quadratum ab 

BT. aJA u( to avo A vgcs AB ad quadratum a BC, fic 
to avo BT, isTus i A© vgot; AH ad HC. Hoc enim mon- 
© T. deAnxlobf yap t£to ev toi( ij ftratum eft in praecedentibus 
zr^oAaSitri S-eugifieuri. theorematis. Monftrare igi- 

aca tegafjOTi Todvo A0 evi tur oportet, quadratum ab AH 

7rv ©H, vPCSTodvi r& evi ! n »°’ ad quadrarum a CH 
{ , *, »*. , , m H F, minorem habere ratio- 

rtjv & >e„ ova*j v acria- nem q Uam duplam rationis re- 

va Xayov exi tu rt/s A © v^o; 3°<fbe AHadHC. Sed rationis 
© T. dTAci t 5 tv}s A © vtfq redbe AH ad H C dupla eft ra- 
© T A oyts bivXdaics e<rtv 6 t£ tio quadrati ab AH ad quadra- 
turo A© veof to avo ©f. on tum ab H C Monftrandum 
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igitur eft, quadratum ab A H aqa to diro A© eiri trjv 0 H 
in HG ad quadratuma CH in ffgof to diro F © stti Trjv ©Z 
H F, minorem rationem habe- • Masova X6R>v t X 4 tprep to d- 
re quam quadratum ab AH ad ^ AQ V rodzro&Y.d^ 

quadratum ab H C. bed ut , , , ’ i . _ . \ > \ 

quadratum ab AH ad quadra- 1 T0 A© Wt oazro 
tum ab HC,ip S a HG commu- ®r, ©H mw i^ Aa/*- 

ni altitudine fumtS , fic qua- Seuo/JiivtK , ro «Vd A © 

dratumab AH in HG,adqua- bti tjjV ©H> orpdfTo aVd T© 
dratum a CH inHG. Mon- £j-J 0 H, a^ct JW" 
lirandum igitur eft, quadra- I# ^ A © «ri nfr 

tum ab AH in H G 5 ad qua- o n ^ v 1 » c-rr) 

■ . a-»» ■ tii? ©H) 7TP0C TO OtTO 1 fc> £Z37 TW 

dratum a CH inHF, mano- __ , «,« 

rem rationem habere quanu, & ^ e ^ tcsov , <t Xo V ov *** 
idem quadratum ab AH in' T0 ro ctvro A © fari tjji/ 
H G , ad quadratum a C H in © H, 7Tf df to' dro T © twi rijv 
H G. Ad quam autem magni- i y © H. Trgof oitTo avio ihdoxo- 
tudinem eadem minorem ra- m Xoyov e%4, eximo p&fovetL 
donem habet, .lia major eft. t ~ a ^ j T , M r& 

Monftrare mtur opor ter,qua- ©Z,^>.Wr,Ti«mi 

dratum a CHin HF, majus / , , yTI/ „ 

cfle quadrato a CHinHG; T ry > v 0H * 

hoceft,majoremeffeFHquim*o|tt«^j; Z© t >j( ©H Ut 3» 

HG. Eft vero hoc manife- tuto ( pavipov. dvitroisydg.Talf 
ftum. Inatqualibus enim,ipfis A©, ©T, «roq X£flW«mq df 
AH, HC, arquales adpofita: z a TH. 

funt, redta: FA, CG. 

Cum harc dixilTet,ipfequi- Tet ^ a «f"' 1 '» * ^ «* 

dem compofitionem non Cub- X ftirijyayev Ttjv ra/fero. 
junxit; nos autem illam adpo- i' dvTVjv T^o<r6ri<TO(iev. iirdif 
nemus. Quoniam FH major 2 © t tj( HQ fieigcov iri, t6 
eft quam .H G, quadratum a ^ r 0 T ] v 0 z 

™£ H 2^ ett * ad T° ^rudTO r © hrl-njy © H. 
a CHinHG. Itaque quadra- „ , , _ 

... ab AH in HG>,uadra. »•« « T ” ?" A ® T ®5> 
tum a CH in HF,minoremra- to axo r © rsrt lyiiQZ, 

tionem habetquamidemqua- iXdcxova Koyov e%4 iljzrep ri 


62 Cto. MEIB0M1I DIALOGUS 

avio r 6 aro A 0 eri rrjv 0 H, dratumab AH in HG,ad qua- 
rpk ro aro T © esrl njV © H. dratum^ CH in HG. Sed ut 

dX<kridzri A0 izri -njv quadratum ab_AH in HG,ad 
„ IT x x , v r ^ . . ' quadratum d LH in HG, fic 
©H, rpotToazro T0 tvi quadratum ab AH ad quadra- 
rtjv © H, t o azro A 0 r$o(To f tum * c H. Quare quadra- 
aro T©.’ Toa^a ari A© eri tum ab AH in HG, ad qua- 
tijv ©H, Ttfof to aro T © eri dratum a CH in H F, minorem 
t rjv ©Z, eXdcsova Xofov ‘e%4 r 5 rationem habet quam quadra- 

cY M ro dro A© T& to ari ab A » ad quadratum ab 

< H C. Sed rano quadrati ab 

®, r : f? ‘”x A ® r«"AH ad quadratum ab HCdu- 
ro aTro ©T Acy©- dtrAaaiof^ pj a rat j on j s recta: AH ad 

iV< tS Ttje A© 'arfoc ©T. to HC Hrgo quadratum ab AH 
d(>a avo A © ezrirqv ©H, in HG, ad quadratum a CH in 
to are T © errtTrjv ©Z, HF, minorem rationem habet 
eXaosova rj fozrAaortova Aoyov t f quam duplam ejus , quam ha- 

ZWra Ttji A© rm ©H d?X’ bcr A H ad H C. . • Jam 
, x ~ > •> ' vero ieemenrorum rationem 

°,t? v ™ ^ ° eandem monftravimus , quam 

avloc eSeizfy r* ov e X 4 rd aro habet qua d ratum a b A H in 

A © eri njY 0 H, rgk to dro H G , ad quadratum a CH in 
T © eri Ttjv © Z. o dlf tuv f-ioH F : at fuperficierum ratio- 
riQavuuv ,ov 'e X 4 i A 0 rgo( nem, quam habet redta A H ad 
© T. to aga Tfjujfia r^oc to H C. Ergo fegmentum ad fe- 
TfjdjfJM eAdorova rj for A aviova ementum minorem rationem 
Xoyov 'exi ra iij( emtpavdaf habet quam duplam rationis 
rgk Tt jv em<pdy&av Aoya.it fuperficiei ad fuperficiem-.. 
igijs fos avaXvuv 'to btcoov fjd- Deinde refolvens alteram par- 
tQ §ea)(>tnjMl(&, erdy\. tem theorematis , fubjungir. 

oti to fiei^ov Tfiij- . Dico quoque, majus fc- 

ua rpo( to eXaasov , uei&va g mcntu m ad minus, majorem 

Aoyov & fj toY rjfjuoAiov t at* jo ™onem habere quam fefqui- 
- ' / x , - V alteram ratioms fuperficiei ad 

ezriQaveiOf r^ rr,* ezr&a- fupcrflciem _,. At f egme nto- 

vtravXcya. afo opievTuvT/iti- rum quidem rationem mon- 
fiaTuv iiei X 6*i- o dvrof tu ov Aravimus eandem efle, quam 


H F ; rationis autem fuperfi- 
ciei ad fuperficiem fefquialte* 
ra eft ratio cubi ab AB ad cu- 
bum a B C. ] Rationis quippe 
rc£he AB aa BC dupla quidem 
eft ratio quadrati ab AB ad 
quadratum d B C j' tripla au- 
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habet quadratum ab A H in e^i to ' alro A0 em ryv ©H, 
H G, ad quadratum a C H in n(>6( Te anoT& enrl rijv 0Z’ 

r5 Se rijf enriQaveiac ngog rf/V 

emQdvuav A oya y(/.toAi6( e?tv 
f 6 t5 anro A B xvSn ngc; rov 
diro t fj( Br xt/fiw.l T» yao ■ 
rtjf AB Tfoc B T mnAdcrt©* 
fih hiv o tS ano AB relealoivu 
ngogTO ano B F TeT^aymov' 
tem,ratio cubi i recta AB ad.io rp/wAaVi^ Si 6 t£ anro Ttje 
cubum a B C. Sed ut cubus . A B xofia n$c( tcv ano rijs B T 
ab AB ad cubum 4 BQfic cu- #«''&*'• *&■' W o ano ri?c A B 
bus ab AH ad cubum ab H B. ' «§$■ 7° v 

Ut enim AB ad BC, f.cAH xv^HT^oaro AQxi£& 
JUD u • , ad/- if npog tcv ano Tqc © B xbSov. 

ad HB,ob triangulorum ABC, \ < A D.j rT j„ Rr av, ,, 

‘ „ r ... . ° , ’ ajfyug y Ad ngc$Ttjv dI ,&to>g 

AB H fimilitudmem. Jam ve- ^ A © 0 B , Sia t^v 6(io ii* 

vo fi quatuor reda: proportio- T ^ a T <£„ ABT, AB0, rpyd- 
nales firtt,etiamfolidaabipfis, « mv. eav il dtri reara^ e( ev- 
fi milia 8C fimiliter deformata i *o3-«oq dvdXcyov,^ rct an au- 
funt proportionalia^. Quare t5s» seqea , ra cfioia >(aj opoicoc 
cubus ab A H ad cubum ab dsayey^a^va avdAoyov «- 

crtv. ai; re o anro rifc A0 kv 


H B , fefquialteram rationem 


, , . . , neof tcv ano t rtq © B xu- 

habet ejus quam habet qua -,, ^ ^ & 

dratum ab A B ad quadratum » y j „» aVo ' A B rerp dy m0 v 

aBCj hoe ell,fuperficies ad jr^ogjoctTro BF TSTgctycovcv* 

fuperficiem. Sed ut tegmen- tutctiv^ tj emQaveca n^oq t vjv 

tum ad tegmentum , fic qua- ' emtpdv&av. d7A' dq to Tfiyjfja 

dratum ab AH in H G, ad qua- i° to' TfitjlMt , «rwc ro dzro 

dratum a C H in H F. Dico' A0 em r^i/ ©H, ngoc ro ano 

igitur, quadratum ab AH in ©Z. Qijfu «v.ott 

u r' j ' /-t, • To anro A© ez ti tyiv 0 H, 

H G, ad quadratum a CH m ^ ^ M r0 ^ 0Z ^ 

HF, matrem rat.onem habe- Jr ^ ovoL Myov ^ ^ 6 aVa ' 
re quam cubus ab AH ad cu-' A 0 ^ TC '„ ^ T0 ' 

bum ab H.B , hoc eft, qua* tfj; ©B xuSov" tutctiv, to ano 
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A © TTfik ro citro © B, ^ o -nj? dratum ab A H ad quadratum 

A © trpcg © B. 6 yde t 5 drso ^3, & reda AH ad H B. 

, „ » , , v . tj \ „ Ratio enim quadrati ab A H 

A0 ad dBtu ^ ab „„ d la 

aiuv Trjf A © Tg0( © B , rationjs rcd2 AH ad hb, ad- 
7r(otrAaSuvTovTij( A © xfof j f um emrarioncm redae AH ad 
©B, o dulo( c?t tu th diro Tfj( HB,eademeftquxcubiab AH 
A© kvSh trpopTov azro © B adcubumabHB.urraqueenim 
xtiGov. ixdTee&yaeT* dvls ejufdem tripla eft. Porro ra- 
WT^Amri©*. iXrStM «o quadrat» ab A H ad qua- 
. „ , , , , «o dratum ab HB, adfumens ra- 

A © , wroavro ^ 0<r ' xo t ionem redae AH ad*HB, eft 

tcv ttk AS- xpof S-B, e ratio quadrati ab A H ad re- 
rSdzro AS- eritr^opr oissro danguluma CHB. Quoniam 
r S- B. tzrd yag 6 rfjq A 3- enim ratio reda: A H ad H B 
trgos 3-B AcT ^ o dulo$ e?t tu eadem eft qua: rectas HB ad 
rijfSB trm S-P B S- /J - 1 r H C 5 redi B H medii pro- 

***** t 

A9- n«<r<nH * ?bHB,una cum ratione reO* 
fiild tu rijs AS- 7rgc$ S- B , e aw- a h ad H B , eadem eft quae 
rof £$•( tu tS diro A S- xf oV to quadrati a b AH ad quadrarum 
a 7 ro S-B, fitlarS rij ( B S- xgcf »oab HB,una cum rationeredx 
S- r. o rij( BS- S- T, B H ad H C. Sed ratio redae 

'iMktoT£.T8J*3B*r& BHadHC, eadem eft qu* 
v . c o q* r -na * quadrati a B H adrectangu- 
TO^O BS-r, Tt]( B S- xom iu m a B H C, reda BH com- 

vl P^^ oj(tco muni altitudine fumtl. Oua- 

tS atro A -9- xfcf to atro S- B *r rc quadrati ab AH ad quaara- 
Ady j (Aid t 5 A S- xfdf tum ab HB ratio, una cum ra- 
S- B , 6 oLvrof i?i ru T 5 azro tione redx AH ad HB, eadem 
A S- trpof to diro $ purd eft qux quadrati ab A H ad 
- 0- n ' / ' quadratum ab H B , una cum 

TU CtZTO cr D TTPOg TO VZTO * . , . , j 

_ « _ r J , v . n ratione quadrati ab HB ad re- 

B^F. a*on cvnrO' A 3- 30 ^anguium a BH C. Sedqua- 
trpof rovsro B S- T Aoy @\ drati a b AH ad redangulum 
0 arvyxtifuvof fciv Uti dzro | B H C xatio, compofita eft e* 
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ratione quadrati ab A H ad 
quadrarum 4 BH, & ratione 
quadratia BH adrectangulum 
a BHC, quadrato a BH medio 
fumto. Quare quadrati ab AH 
ad quadrarum ab H B ratio, 
una cum ratione re<ffae AH ad 
H B, eadem eft quar quadrari 
ab AH adredtangulum a BHC. 
Ratio autem quadrari ab AH 
ad redtangulum 4 BHC, ea- , 
dem eft quae quadrati ab A H 
in HG,ad rectiangulum 4BHC 
in H G, recta G H communi 
altitudine iumra. 


A © irpOf to dird B 0, ngj) tS 
dzro B © irpop to wrd B 0 T, 
ridiro B© fiisa Aa/j,SavofjJ- 
vn. &( te 6 t 5 diro A© irpop to 
dtrd © B Aoy(&, /xetiz tS 7 % 
A© jrfcV © B , a aulop in t eo 
tS diro A S- xfoV to vtto BSr. 
o di t£ azrd A 9 ir gop to vtto 
BS-r Xoy(&y 6 dvrop in tu 
ot 5 d-sro AS - isrl rrjv S-H, 
arjcV to viro B S- T isrl r/jv 
S- H , tvjp S- H Kctvi utpvf 

AafiQavofiivijq. 


Atque hinc quoque dico, 
quadratum ab AH in HG, ad 
quadrarum a CH in H F, ma- 1 
jorem rationem habere quam 
quadratum ab A H ad rectan- 

S ulum a B H C ; hoc elt, qua- 
rarumab AH in HG, adre- 
ftanguluma CHB m HG.], 
Ad quam autem magnitudi- 
nem eadem majorem ratio- 
nem habet, illa minor e(Y. 

Monftranduin igitur, qua- 
dratum a C H in H F minus 
eflerectangulo 4 BHC in HG. 
quod idem eft ac monftrarc_s, 1 
quadratum a CH ad redtan- 
guluma CHB minoremrario- 
nem habere quam recta G H 
ad H F.] Si enim fint quaruor 
termini, ut hic, quadratum 4 
CH, & redtangulum a C H B, 3 
Scredtx HG, H F; lirquecon- 


$>r,fu chj, oti aget to diro AS - 

f fari Ttj i/ S-H, Tfdf to' dzro T9 
iirl Ttjv S-Z, (id^ova A ofov e%4 
'rjirt^ to diro AS- TTfdf to' vtto 
BS-r- Tt/Jin , to aVo' A S- iirl 
Ttjv S-H, irpo( to vrro r S- B 

0 izrl Trjv 9 H. ] irpop odi to du- 
ro (JLH^OVCL Adyov (%4 t ix&vo 
iAacsovin. 

Aeutliov timori to diro TS 1 
iirl rijv S-Z sAacsov in tS wrd 

1 B ST iirl njn S-H. o ravidi/ 
in tu oti to diro T 9 
irgdf to wro TS - B i Ades ova. 
Aofov e%4 fylTEQ i\ HS- 7 rf df S-Z] 
'Eav ydf usi riesap/Ep Zfoi, up 

o ivrau9a , to dsrd V 9, i(cp) to 
uird rS-B,^ »7 S-H,^ 97* x, rd 
R 
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V7T0 TMV d.K%0)V eXcCCSOV jj TX 
v7ro reo» /xecreov-, 6 Trgajr® irgog 
rov deuregov , eXdosova Koyov 
’e%{ Yj7re(> 6 rplt®* 7rgog rov re- 
rctolov , eog J&JWxray aveor egeo, f 
evXoyeog clpol extf» ^h£ou { » ro 
airo r © E7rl rfjv ©Z eX ctosov 
rv U7 tq T © B ezri rrjv © H. 
r olutov env reo $h£aj \ , ori ro 
dzrti T © Trgog ro viro T © B, i 
iXdcsovctXolbv exi W£g ^ H © 
Trgcg ©Z. d7& eog ro a7ro T © 
7rgog ro vtsto T © B , tj T © 
7rgog © B. 

A« aget £££ 04 , ori tj r © 1 
7 T(?og © B, eXdcsovct Xcfov e%i 
fj7re% tj H© TTgog © Z‘ rare- 
?IV, tj H © 7TgOg ©Z (JL&i^OVOL 
Xoyov 'exi freg tj T0 7rpog ©B. 
YjXQeo duo t£ E rrf E T 7T(>og * 
ogQdg tj EfC Xj diro r5 B xd- 
$■£]©* far duJvjv tj B A. eiriXoi - 
ttov tjfjuv £&£cLj ori )j H0 
irgog © Z fjL&l^ovct Xoyov exi 
jjire^ tj T © 7rgog © B. tofj $e* 
env tj © Z rwjctfiQorega) rtj 
©A, K E. tj ydp A Z rtj ex 
rs xevr^a kty\ eri- 0 « ol^ol oh- 
£(tf, ori tj H © 7rgog gwjolilQL- 
regov rtjv © A, KE, fih^ova, Xo- 1 
yov exi j T© ir%og © B. 
xg\ dQctigeQeitrtjg apet arro rr/g 
H © rtjg © T , diro $e rijg K E 


tentum ab extremis minus 
contento a mediis, primusad 
fecundum minorem rationem 
habet quam tertius ad quar- 
tum, ut monftratum eft fuper 
rius. Merito igitur monftrare 
oportebat, quadratum a C H 
in HF minus effe redtangulo il 
CHBinHG: quod idem eft 
ac monftrare , quadratum a 

q CH ad redtangulum 4 CHB, 
minorem rationem habere-? 
quam redla G H ad H F. Sed 
utquadratumi CH adredlan- 
guluin a CHB, fic redla C H 
ad HB. 

S Monftrandum igitur eft, 
redlam C H ad H B minorem 
rationem habere, quam redla 
G H ad H F $ hoc eft , redlam 
GHadHF majorem rationem 
habere quam redla CHad HB. 

0 Ducatur a pundlo E, ipfi E C 
ad angulos redlos redla E K. 
& a pundto B perpendicularis 
fupra ipfam, redla B L. Mon- 
ftrandum nobis reftat, rectam 
GHadHF majorem rationem 

* haberequ&m recta CH ad HB. 
ALqualis autem eft redla H F 
ambabus HA,KE. quippe 
A F radio aequalis eft. Mon- 
ftrandum igitur eft, redlam.» 

°GH ad ambas ftA, KE majo- 
rem rationem habere quimL* 
CH ad HB. Quare etiam, ab- 
lati CH ab HG, & LE, qua? 
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aequalis eft ipfi B H, ab E K, 
monftrandum erit , reliquam 
C G ad reliquas ambas, A H, 
KL, majorem rationem habe- 
re quam C H ad H B.] Quo- 
niam enim monftrandum eft, 1 
redtam GH ad ambas, HA, 
KE, majorem rationem habe- 
re quim C H ad H B. & per- 
mutando, redtam G H ad H C 
majorem rationem habere_? 
quam ambae H A, KE, ad HB, 
hoc eft , ad L E. & dividenti, 
redtam GC ad CH majorem 
rationem habere quam ambae 

HA, KL, ad LE, hoc eft, ad 
BH. permutando, rectam GC « 
ad ambas, HA, K L, majorem 
rationem habere quam CH ad 

HB. Sed ut redta CH ad HB, 
fic redta HB ad HA; hoc eft, 
redta LE ad AH. Monftran- 
dum ergo eft, redtam G C ad 
ambas H A, K L, majorem ra- 
tionem habere qu4m redta LE 
ad A H. & permutando, re- 
dtam CG, hoceft, KE ad EL 
majorem rationem habere_j> 
qudm amb#, KL, H A ad HA. 
dividenti , redtam K L ad L E 
majorem rationem haberc_s 
quam ipfa KL ad H A 5 hc»c 
eft, redtam LE minorem cfTe 
qudm HA. 

Deinceps nos Compofirio- 
nem adponemus. Quoniam 
L E minor eft quam A H, igi- 


rijjf EA, B©, SeyaiSei- 
%6ijvoy, oti Xonrtj ij TH Tfcc 
Xonryv o-twctfiQoTegov, rrjv A ©, 
K A , (JLei^ova Xcyov e%4 tyxff ij 
r r © TT^eV © B. ] 'E TTei yap Sei 
S&%9ijvaji, oti >jH& 7T(0( <rwj- 
afjLtpoTegov, Ttjv © A, KE )( a«. 
(wa XoFov e%4 ij7re( i r © 7TgCf 
© B. eva/Xag, oti ij H © 
o 7rg 0 ( ©E f lei^ova A olov e%4 ijTff 
(TmiaL^cnep^ > i © A , K E 
irpop © B, Txlegi , xf cV A E. x, 
SisXovti, r) HT XfoV L© , uei£o- 
va A oFov e%i (jiteg atwafj.(£cT£- 
f ©A,KA, TTfcr AE,tv- 
TSTt,7rgop B.£h eva?Xcig,cTnj 
HT Tgcpo-twafiQcTSfOV, Ttjv 
BA, K A, (jieigovd A oyov ‘k%{ 
freg r B 7tpc( B B. aXtSoufij 
O TS- 7T(>0C B B, %TW( tj B B TTf oV 
B A* tvIstiv , rj A E 5Tf c( A 5-. 
oti aga i)Hr TTfoV (ruvanQo- 
TS(>cv , TTj\> B A , K A, fiei^om 
XcFov e%4 ijireg rj AE jrpoc A 5-. 
r ng) evaPXciP, oti rj TH, Txlfctv, 
ij KF. 7rt>oo EA (JLti^ovct Ac» 
yov exi crUJL/ctfi(PcTep (& , 
>7 KA, 3-A,xfcV BA. SieXovh , 
r, KA x^cY A E fui^ova Xolbv 
0 fa? SLvrr) rj K A xfoY £A' 
TuTenv, OTi eXaATcuv >7 A E Ttj( 

B A ot. 

'E£ifc Se rifieip njV <tmr 
Beo-tv TfofBtjo-e/juv. ezrei y 
r A E TfjQ A B eXaosuv, rj uga 
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K A tc - gep A E fiei^ovct Xoyov tur K L ad L E majorem ra- 
exiwefi KA TTfOf A0.<nu/- tionem habet quam K L ad 
S-svti tj K. E irgop E A (iti(ova A H. componenti KE ad EL 
Xoyov 'exi fjxe^ <rwja.(i® 0 Te- majore rationem h^bet quam 
rj K A, A©, irgap A ©• ij T amba: KL, AH, ad AH. reda 
^AErjBQ ktv im;. t aga aurem LE squalis eft ipfi BH. 
HT Trgoc B0 fiei^ova Xolov 'exi Quare reda G C ad BH majo- 
mrto <ruuaju/boTep®‘ r K A, rem rationem habet quamam- 
A ©, ^TtQ. TaLz, i bs K L, A H,ad AH? permu- 
olool H T rvpcp fTim nu (pr.-repnu ictando ergo G C ad ambas 
Ttjv K A, A 0, fxei^om Xoyov K L, A H, majorem rationem 
exitijzrep y] B0 ttqop ©A, ra- habet quam reda BH ad HA, 
t ktv, n T0 ir^og 0 B. em?Xctg hoc eft, reda C H ad H B. per- 
rj H T TTfoV T0 (uigova. Xoyov mutando reda G C ad C H 
exi, Wep <rwja.iL$6Tep<&, i « r majorem ratione habet quam 
K A, A 0, tt ? o( ©B. aiw9evh amba: KL, AH, ad H B. com- 
Yj H0 ttpop ©r fiei^ovaXo- ponenti reda GH ad HC ma- 
yov exi fre? <nwau&Tep& jorem rationem habet quam 
i/KA, A0, /aera Ttjp ©B, ambz, KL, AH, unacumre- 
Ti^OT, mu/« l tA$oYep© , ,i; A 0, *o <^a H B, hoc eft, amba A H, 
KE, ttpoc B0. i(TYi8et} KE KE,ad BH. squalis autem 
t5 A Z. ti apa H © wk 0r eft reda K E ipli A F. Ergo 

' ,/ * i » ' 7 a reda GH ad HC majorem ra- 

? Z® t , one „ hab „ quam ra ad HB. 
**** © B- eva/Xa^t,H& permuran d 0 , re da GH ad HF 
■jr^cp © Z fut^ova. Xoyov exi*T majorem ratione habet quim 
ijire^ >j T0 TTfcV ©B. up $e rj reda C H ad H B. ut aurem 
T © irpop 0 B, Sraip to auro reda C H ad H B, fic quadra- 
T © 7 rgop to itura T0B. ] apa, tum a C H ad redangulum a 
H© Tf op ©Z pui^ova Xoyov © H B. Ergo recta GH ad 

» /v , . , v % H F majorem rationem habet 

exi^oauro Ve * pop tS |o , drarum - CH ad re . 

ovro r©B. m ha ir^-vepov Anguium a C H B. & ob 
tiprjfieva, to airo T© e tu Ttjv prius dida, quadratum a CH 
© Z eXaosov ki t£ imo T0B in H F minus eft redangulo a 
euri -nljv © H. ro' a$a atro CHBin HG. Ergo quadra- 
A 0 M r>jt> © H, irpop to se tum ab AH in HG, ad qua- 
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dratum 4 CH in HF majorem 
rationem habet qu4m quadra* 
tum ab AH in HG, ad redfem- 
gulum a C H B in H G ; hoc 
eft, quadrarum ab AH in HG, 
adreiftangulum i CHB in HF 1 
majorem ratione habet quam 
quadratupi ab AH ad redan- 
gulum4BHC. Ratio autem 
quadrati ab AH adretftangu- 
lum a B H C, quadrato 4 B H , 
medio fumto,compofitaeft& 
ex ratione quam habet qua- 
dratum ab AH ad quadratum 
ab HB,& quam habet quadra- 
rum 4 B H ad redtangulum a 
B H C. Sed ratio quadrati 4 1 
B H ad redbangulmn 4 B H C 
eadem eft quar redhe B H ad 
H C ; hoc eft , retfta: A H ad 
B H. Ergo quadratum ab AH 
in HG, ad quadratum a CH in 
HF, majorem rationem habet 1 
quam quadratum ab A H ad 
quadratum ab HB, una cum 
rationereiftar AH ad HB. Ra- 
tio autem compofira & ex ra- 
tione quadrati ab AH ad qua- 
drarumab HB, &re<fta: AH 1 
ad HB, eadem eft quarcubi ab 
A H ad cubum ab H B ; hoc 
eft, cubi ab AB ad cubum a 
BC. Ergo quadrarum ab AH 
in H G, ad quadrarum 4 C H 3 
in HF, majorem rationem ha- 
bet, quam cubusab AB ad cu- 
bum a BC. Sed ratio quadrati 
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airo T © im ty/v ©Z j uti (ova 
Aoyov ijir eq to airo A 0 

M Trjv ©H, ir^oq to viro F©B 
iir) Tijv 0 H* Turc^i, to airo 
r A0 iiri rijv © H, TTgCq TO VTTO ■ 
T0B iirl rrjv ©Z, [/.eigova Ao'- 
yov i%4 rjiref to airo A © irpoq 
to vtto T © B. 0 St tu airo A0 
Tf cV to vtto B © T, tu aird B0 
ofjJtTX AauSavofitvu, <rvyxeilcui 
sk re to ov e%i ro airo A © 
irqoq to atro ©B , )(epj tu airo 
B © 7Tf«V ro' vtto B © T. 0 St 
tu airo B © 1 rpoq ro viro B©r 
r A oy(& 0 civt 6( £?t ru Trjq B0 
TTgSq ©r* TUT£TI,Taj Ttjq A© 
rrfcV B 0. to' aga airo A © 
iirl Trjv © H, irpoq to airo T© 
iiri Trjv ©Z, fuigova, A olov ’e%4 
Virep to airo A © irpoq to airS 
© B , fJL£Ta TU t rjq A © irpoq 
©B. c Ss cruyxtt(i£v(& /Jy($y 
£X T£ Tu airo A® irpoq to airo 
© B, x& tu trjq A © irpoq © B, 
6 auTcq £Tt tu> tu airo Trjq A © 
HvSu, irpoq t ov airo © B xvSov' 
tut£Ti } tu diro A B kvSu irpoq 
tov airo B T xvSov. ro apa 
airo A© £ir) Trjv ©H, irpoq 
to auro T© Szrt Ttjv © Z, 
(t ui^ova Aoyov ey4 tu ov e%4 
0 airo A B XV&& irpoq tov 
airo B T xvSov. aPA’ 0 /uv tu 
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avo A 0 «ari rrj» 0 H 7Tf c? 
ro avo T0 ivi rrjv 0Z A o- 
o «yrof eiei^tj reo tuv 
T fUJ/JMTOlV Ao/w. C 0£ T» 6t7TO 
A B xt/fi» Trpof to» avo T/;q 
'BT xuGovAoy® 4 , ijfjuoKi^y s- 
foiydtl tS tm ivitpdvfiw Ao/Ss 
To aea T/iSifia v%aq to TfjLr/fXa 
fMigova Xoyov 'i%{ *j i/fjuoAtov 


ab A H in HG, ad quadrarum 
3 C H in H F, eadem monftra- 
taeft qua: Tegmentorum rapo, 
aerario cubi ab AB adeubum 
a B C, lefquialcera monftra- 
ta eft rationis fuperricierum_j. 
Ergo Tegmentum ad Tegmen- 
tum majorem rationem nabet 
quam TeTquialteramejus quam 


C/C ,i 7 7f— c J r ‘ 

tS ovixi i ivttpdvHU vpo ( nfv t O habet fuperhcies ad fuper 
iviQdmav. ficiem_>. 
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O Mnia haec veterum au&orum loca adducenda an- 
te cenfuit Euthymius, quam ad ipfam rationum 
compofitioncm veniret. Quamvis etiam ad alia, vel 
probanda, vel refellenda, quaedam pertineant, quae u- 
num in locum congerere latius fore j udicatum eft, quam 
ut hic illic infarcirentur. Caeterum rationum compo- 
fitioni illa praemittam, inquit, quae ad explorandam ea- 
rum quantitatem pertinent, adeoque earum inter fe di£ 
ferentiam cognofcendam *, quo nempe eXceffu major 
ratio fuperet minorem j vel contra,quanto defeftu mi- 
nor a majore deficiat. Quod fit redudtione propofita- 
rurtt rationum ad communes terminos, vel anteceden- 
tes, vel confequentes ; ut in Arithmeticis minutiis,vul- 
go ad eosdem terminos confequentes, feu denomina- 
tores. Sint enim duae minutiae * & \ , quas conjungere 
velim, dut quarum differentiam, minore a majori abla- 
ta, cognofcere expetam. Hoc fieri nequit, additis binis 
fuperioribus terminis, 3 &2, quos numeratores vocanr, 
& binis inferioribus, 4. &$, quos adpellant denomina- 
tores, ut fiat compolita minutia \ , aequalis binis, * & j. 
quandoquidem in diverfas partes harum binarum mi- 
nutiarum integra, feu unitates funt divife. quod exem- 
plo in materia fundato clarius evadet. Thalerum im- 
perialem quem vocant, non integrum habeo, fcd tres 
' tantum illius’partes quartas,feu tres quadrantes j id eft, 
tbalcri imperialis in quatuor aequales partes divifi ; puta 
ortas thaleri, quas Germani vocant, quarum lingulae 12 
folidos Lubecenfes valent j non habeo omnes quatuor 
partes, feu ortas, ita quippe integrum thalerum impe- 
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rialcm haberem 5 fed tres tantum illius habeo partes ; 
id eft, ter duodena, feu, minutae pecuniae, 3 6 folidos Lu- 
becenfes. Rurfus , thaleri imperialis habeo duas partes 
tertias > feu, thaleri imperialis in tres trientes j quorum 
finguli valent marcam Lubecenfem, feuid Lubecenfes 
folidos ; divifi habeo duos tantum trientes, id eft, duas 
marcas Lubecenfes, feu, minutae pecuniae 32 folidos. 
Duarum harum minutiarum ; nempe, trium ortarum 
thaleri, & duarum marcarum Lubecenfium \ addita- 
rum fummam, in minutiore moneta, fcire defidero. 
Ad easdem itaque partes, feu nummos, ut in hoc exem- 
plo dicam , utrisque partibus, quarta: & tertiae numeran- 
dis communesjbinae illae minutiae funt reducendae, quod 
^it, multiplicatis inter fe denominatoribus, 4 & 3. ut cx- 
urgantn. utnempecogjtem, utrumque thalerumimpe- 
rialem, quorum ’ < 5 c \ habeo, in duodenas partes fuiile 
tributum, quarum fingillae 4. folidos Lubecenfes valent. 
Prioris igitur minutiae ’, denominatorem 4, per alterius 
minutix ; denominatorem, nempe 3, multiplicavi •, per 
eundem igitur denominatorem 3, etiam prioris minutix 
’ numeratorem, nempe 3, multiplicare debeo, utfiant 9. 
Itaque per eundem numerum 3, utrumque terminum 
minutix ’ multiplicavi,adeoqueeft,ut 3 ad q,fiC9ad 12. 
Ergo pro minutia ’ habeo aliam in majoribus numeris 
minutiam, fed qux quantitate priori plane congruat, 
quippe prioris minutix integrum fectum eratin quatuor 
partes, quarum tres habebam ; fed in hac minutia 
fingulx prioris minutix partes fubdivifx funt in partes 
tres. In pofteriore igitur hac minutia partes adeo 

T 
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minuts funt,ut tertiat fingulis prioris minutiae fintxqua- 
les. Sic porro pro fecunda minutia * , aliam xque ma- 
gnam i fed qux denominatotem habeat 12, fubftitue- 
mus. Per 4* prioris minutiae J denomirtatorcm,mul- 
tiplicavi fefcuridx minutiae denominatorem, nempe 
fadta funt 12. per ebndem prioris minutis ’ denomina- 
torem , nempe 4, multiplicandus quoque eft fecundx 
minutiae } nurii^fAtot, nempe 2, ut fiant 8- Itaque per 
eundem nufrierUm 4, utrumque terminum minutiae j 
multiplicavi; adeoquecft,ut 2 ad 3, fic 8 ad n. Aqua- 
lis ergo eft minutia minutiae }. quippe fi minutis, vel 
rationis uterque terminus, per eundem numerum mul- 
tiplicetur, ejusdem quantitatis minutia, vel ratio exurgit 
Hoc adhuc clarius, inquit , 6 Hermotimc, qui rudisad^j 
ad haec cognofcenda accedis, ut praeter ingenii aliquod 
acumen nihil adferas, tibi exponam. Duo mala me 
habere puta, aeque magna, quae inter tres pueros, state 
differentes, diftribuere velim, ita ut major natu accipiat 
'unius mali; natu medius, j alterius mali ; minimus 
capiat utriUsque mali reliquias. Scindo unum malum 
in quatuor squales partes , quarum tres accipit puer 
maximus : alterum fcindo in tres aequas partes, quarum 
duas capit medius. Ergo minimus primi mali, in qua- 
tuor partes divifi , accipit unam partem ; & alterius 
item mali , in tres partes divifi, partem unam, habet er- 
go binorum malorum, inter fe squalium, duas partes, 
quartam & tertiam. Sed quantum quisque acceperit, 
ob partium inxqualitatem, ignorant. Ut igitur accura- 
te hoc videant, fcindo maximi pueri, qui tres partes 


r 


7 ) E PROPORTIONJBUS. 7? 
quartas acccpcrat, fingulas partes quartas, feu quadran- 
tes, in tres particulas, ut pro tribus habeat novem : qua- 
les integrum malum habet duodecim. Porro fecundi 
pueri, qui duas partes tertias acceperat, feu duos trien- 
tes, fingulas partes fcindo in particulas quatuor : qui 
propterea pro binis habebit oiftonas i quales integrum 
malum habet duodenas, adeoque fingulae aequales funt 
fingulis particulis, quas primus puer ceperat, id eft, 
quales novem particulas acceperat primus puer, tales 
odto accepit fecundus. Similiter minimi pueri unam 
partem quartam in tres feco particulas ; & unam par- 
tem tertiam, in quatuor. quae addrtae faciunt particulas/. 
Porro 9 particulae primi; 8, fecundi; &7, tertii, compo- 
fitae exhibent 24 particulas, in quot duo iUa mala funt di- 
vifa_,. Itaque plures quidem fingyli partes accipiunt, 
fed minores : nec Iulum amplius habent in pofteriori- 
bus minutiis, *. ,1 & *. quam in prioribus,}. *. } & 

Tot verbis rem non adeo pbfcuram declarare, non fine 
meo faftidio,volui,ut ad hujusmodi fubtilitates clare in- 
fpiciendas te praepararem. Reduftis igitur hoc modo ad 
eundem denommatorem minutiis, facilis eft earum ad- 
ditio ; fcilicet additis numeratoribus, hic 9 & 8, unde 
exurgunt 17; fubfcripto communidenominatore 12. fic, 
".feu i,}. & facilis quoque minoris a majore ablatio, 
nempe 8 a unde 1 reftat ; fubfcripto communi deno- 
minatorc u,fic quae pars duodecimaeft excefTus, quo 
major minutia } fuperatminorem }• Similiter minutiae 
, <Sc },redu< 5 tae ad eundem denominatorem,. erunt'} & 
quae compofitae faciunt minutiam ", feu 2 integram mi- 
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nutiam Verumfi rationum magnitudo fit exploran- 
da, illa major eft, cujus termini longius inter fediftant ; 
quomodo ratio ’ major eft ratione \ ; quia inter 9 & 6 
majfis fpatium eft, nempe ternarii ; quam inter 8 
nimirum binarii. Differentia autem illarum eft ratio J, 
quxinutriusq;rationisafitecedentibusfpe<5tatur. Qiiod 
perinde fit, fi earundem rationum *. \ communes facias 
antecedentes, ut ubi ratio “ rurfus major eft, quod 
ejus termini , iz 6c 8, longius inter fe abfint, nimirum 
quaternario ; quam alterius rationis termini 12 &p, 
nempe ternario ; qux propterea minor eft. differentia 
autem iterum eft ratio Eodem modo, rationes \ & j , 
ad eosdem confequentes terminos reducte, funt ma- 
jor quidem * , quia 4. longius abeft a 2 quam ab eodem 2 
abeft 3. eftque exceftus,quo major * minorem j fuperat, 
ratio Nec aliter, fi easdem rationes ). {. ad commu- 
nes antecedentes reducas, major eft *. minor * cx- 
cefsiva autem ratio, ut ante, *. Alia exempla funt, ra- 
tiones J.'° ad communes confequentes redudtae, *J. 
quarum differentia eft ratio , in qua comma Juniores 
conftituunt, Sic rationes redudtae ad eosdem 
confequentes, funt ” differentia autem ‘°°. Atque 
hic cognofcendae rationum differentis modus idem eft 
atque ille, qui vulgo adhibetur , rationem minorem a 
majore auferendo, quem deinde videbimus. Nunc a- 
lium tradam, quo rationum magnitudinem evidenter 
explorabimus. Scilicet minuta menfura adhibenda eft, 
qua illas menfuremus. Hxc menfura, rationibus adpli- 
canda, nonnifi ratio efte poteft. Uti enim longitudines 
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menfuramus longitudinibus j fuperficics, fuperficiebus j 
corpora, corponbus ; fic rationes, rationibus. Ratio 
quippe rationem fuperat, non numero, aut alia quacun- 
que magnitudine, led ratione. Menfuram autem , vul- 
garem ufum fecutus, adfumfi fatis minutam, rationem 
Io» qua rationem J, in qua tonus major fpe&atur, fu pera- 
rc vidimus rationem in qua confideratur tonus minor, 
quam excefsivam rationem £, antiquo vocabulo, com- 
ma vocant. Intervalla igitur Harmonica, feu rationes, 
in quibus illa intervalla fpedtantur, & univerfim omnes 
rationes, ipfa menfurali ratione \' 0 non minores,hac me- 
timur. id eft, exploramus, quoties hanc rationem J„,feu 
comma, habeat ratio \ feu 1°. & [ feu ‘° 0 . & \ feu J*. & '° t feu 
1°. & innumerae alix. Unde perfpicuum eft, minutam 
hanc menfuram , feu rationem aliquoties efte compo- 
nendam,five addendam fibi,ut compofita ad propofitx 
rationis magnitudinem pertingat, liti pannum decem 
ulnas longum menfuraturi, decies ulnam componimus, 
ut panni longitudinem adxquet Hoc improbo labore 
in prxcedenti tabula confecimus , ut centicsduodecies 
eadem menfura fibi fuperaddita,proxime, nondum ta- 
men uno commate, fuperaret rationem j,in qua dis dia 
pafon fpeftatur. Itaque inquifiturus, quot commata, id 
eft, quot rationes JJ, habeat ratio 4 , fumo ex illa tabula 
novies compofitum comma, his numeris comprc- 
henfum ; & facio, ut ^o^ad 154217^10 9 ad 8,,«- Sed 
8,,oI minorifpatioabefta9,quam8abefta9. adeoque 
ratio I major eft ratione in numeris 9. 8,, ^ id eft, ratione 
IIH!? » f eu » novem commatis , fpedata. Quare novem 
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commata non explent rationem Rurfus igitur ex ta-- 
bula (umo commata decem, & facio, ut 111576 ad 107374* 
fic9ad7"{. Sed 7;;; majori fpatioabefta9,quam8ab- 
cfta 9. adeoque ratio \ minor eft ratione in numeris 91 
7"|,id eft, ratione "*|'J,feu,Xcommatis,fpe< 5 tata. Qua- 
re X commata fuperant rationem Dico igitur, ratio- 
nem J, in qua tonus major fpeftatur, minorem efle X 
commatis, majorem commatis IX. Eadem ratiocinatio- 
ne invenimus rationem \ minorem 56, majorem 55 com- 
matis : & ejus duplam * minorem commatis 112, ma4 
jorem m. Sic reliquarum rationum magnitudinem in- 
veftigamus. quarum aliquas praecedenti commatum ta- 
bulae pag. 71 fubjecimus. His prxrriifsis ad rationum 
compofitionem accedimus ; quam Euclides tradidit de- 
finitione V libri VI. fed non fine pbfcuritate, quod vel 
commentaria in eam feripta docere pofsint. Caetcrum 
Grxca definitionis verba paullum variant, a diverfis rela- 
ta. Elementorum Grxca editio fic habet : A oy&U Xo- 
ym <n//x«o9-af Xeyrrajf, crav a) rm Xoyuv mjXoioTrfc iroPXa- 
xXao-iatEHcraji,xoi5nri Tivdf. Ratio ex rationibus compofita 
dicitur, cum rationum quantitates multiplicata fecerint aliqua*, 
Bene,nifi quodinfinc pro rivdf, aliquas legendum cen feo, 
tivcL Neque enim r>jkc, quantitates, facile fupplebis ; 

nequaquam certe Xoym, rationes , ut poftea videbitur. 
Eutocius pag.Kiv.32. re&c habet riva, nempe Xbfov. quod 
habet Scholiaftes pag. 21. v. 33. quomodo etiam Com- 
mandinus in fuo codice reperifle videtur, quem fecutus 
eft Clavius. Addit autem Eutocius , e<p eatildf, in fi- 
ipfiu multiplicatx 3 minus re< 5 le pro sxdX^Xae, interfit 
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quomodo ipfe recte loquitur pag. 19. v.27. Et certe hu- 
jusmodi aliquid tamen erat addendum , ut de (enfu me- 
lius conftarct. Scholiaftes ille, Theo Alexandrinus, 
pag.24-v.32. prima verba explicate profert: Ratio ex dua- 
bus rationibus , vel etiam pluribus conflare dicitur, fed in fine 
inepta haec eft paraphrafis \ cum fecerint aliquam rationis 
quantitatem. Simpliciter dicendum fuiflet, AoJbv, ratio- 
nem. Porro difficultas omnis eft in vocabulo tdiAmotiic, 
quantitas, quo numerum fignificari putant, a qu« pro- 
pofita ratio denominatur. Sic duplae rationis quantitas 
ipfis dicitur numerus duo, a quo illa nomen habet : tri- 
plae rationis quantitas, ternarius. Atque haec quantitas 
invenitur, divisa propofitae rationis antecedente magni- 
tudine per confequentem. ut rationis 1 antecedens 3, per 
confequentem 2 divifa,exhibet ejus quantitatem ij. Sic 
rationis * quantitas eft i|. rationis [ quantitas, minutia [. 
rationis J, minutia *. Quod Eutocius &in hoc com- 
mentario docuit i & in altero, in XI propofitionem lib.I. 
Conicorum Apollonii Pergaei. Et ante ipfum magni 
nominis Mathematicus, Nicomachus Gerafenus ; & 
Heronas, commentario in Introductionem Arithmeti- 
cam. quae duo feripta interciderunt. Deinde ita hoc ex- 
plicant Scholiaftes pag. 22. v. 2. Theo, pag 25. quorum 
omnium verba probe confideranda mihi commendabat 
Euthymius. Sed altius aliquanto jam penetremus, in- 
quit, quomodo hoc vocabuli m/Auwnif antiquis Mathe- 
maticis fit ufurpatum. Antiquiores equidem Euclide 
laudare nequeo, qui in binis definitionibus id ufurpavit. 
nempe in hac V. fexti,& in III libri V. qua7^*no dici- 
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tur duarum magnitudinum ejusdem generis, nara xtjXtxcnjIdf 
fecundum quantitatem ; vt\,inquantitate fi>eftatarum, mutua 
quadam relatio. Caufam, cur hoc vocabuli Euclides ad- 
diderit, profert Scholiaftes pag.io. v. 22 . ut rationem fepa- 
raret ab infinitis magnitudinibus. Quantitas enim terminus 
efl continui quoti ; ($“ quot it as diferett. quippe dij 'cretum quo- 
tum non efi magnitudo, fed multitudo. Quod quale fit fcho- 
lium , forfan non omnes atque vident. Itaque ex Nico- 
maclli Arithmeticae libro 1. plenius id explicabimus, ad- 
ditis codicis noftri M S. fcholiis interlinearibus. 

T uv t oiviw ovluv, tuv TE KD- . Omnium qu.Texiftunt,tum 

(tue, ups ruv KaS-' ifJMvuffiav , proprie, tumfecundumhomo- 
oiri( es ’i, voijtuv t e ng) dtcB^rj- nymiam ; quod eft , intelligi- 
Tuv, t d. (juv estv rjvufieva. ygj bilium &fenfibilium, alia fune 
dXt^P^txufisva' ohv,^uov'iev - 1 p unita & coharrentia 5 ut,ani- 
S(ov' Hoo-fi©*' d/ ra o/xota.axe^ mal,arbor,mundus,&fimiliar 
xvftuc (Editus codex addit , ygj quar proprie ( &Jfeciattm ) vo- 
iSiug ) uaXctTOf /Myedt;. rei ii canrur magnitudines : alia lunt 
it*l(f}fieva. Tf >(& iv xa.(a§e<ri' difterminata, &inadpofitione 
( xXrjertov xeipieva’) ii, oicv.xa- so (prope Je vrvtcem pofita) fpeitan- 
fa irupeiav d na/dnoui xX rjQrf tur, & quafi in cumulo, quar 
olov,xoqwf ifi/s.© 1 ' %o( 6 f <ru- vocantur multitudines 5 ut, 
( oc ' xg) tet xapaxXtjtna. tuv grex, populus, chorus, acervus, 
d(a ilio eiiuv tutui>,(tS atwe- & adfimiliaj. Sapientia igi- 
%xt; t(cpj t* itupurfievu) ezrisy-ift ur harum duarum fpecierum 
firjv vorpreov ( Editus, votuseov ) (continua magnitudinis (ffdtfire- 
tjj v troCPtav. a?X' ex»o>j (Edi- ta) fcientia eft cenfenda. Sed 
tus,exdt) x&vxXrj 6 (< 5 x, x,xd.v quoniam omnis multitudo, 
f/JyeS , d.xti(OL xrj etturuv omnisque magnitudo, fu 5 na- 
(Editus , duruv) (pt>W ifcavcLy- 30 1 uni neceflario funt infinita_st 
xrjq est to' (Jtdv yd( xXtjQ®‘ > fiquidem multitudo ( dtjcreta 
(t 0 diu(to-fievov) axe upttr/jdvije magnitudo) a terminata radice 
piaris (rfje fjLcvdi(&)dp£dfieiiov, (unitate) incipiens non definit 
i xaueTajf x^okottIov' tc H (ii- progredi; & magnitudo, a ter-, 
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minato integro (feu, quanto) di- ytd©, oiiro d^urpibiK okoTtj- 
vifa , nullibi ( m infinitum entm t© (*iyuv, tu ir^ktKu ) diatgu- 
dividitur) fedfconem fiftere_? fievov^uda/iri (ex axetgov yag 
potefl, fed in infinitum ( pote»- ^ ta ‘Sf* Ta i) i dvf&Tcy xavesv rrjv 
tid) per hanc fe<ftionem pro- f . . e P$ *' 7rei f >0v (Ttj 

.1-"»«-. SsKiijjKSSsS 

omnino finitorum fiint Icien- S’ ’ - > n a, r 

tue, non infinitorum-,. Ideo eixiv ixiTijfmf dxdpcov 

adparet, nec circa fimpliciter i o Si, udevore. Qcdveraji dij, ori 
magnitudinem, nec circa mul- u (Editus, ure ) xefi dxkuip fjJ- 
titudinem fimpliciter confiftc- yc6©, ure xefi dxkdf xkij- 
re pofle fcienriam_.. Indefini- > axjc; tcdle ixinj/tq. 
tum enimurrumqueperleeft: a °?ff ov y a f itcdregov (Editus 

multitudo quidem, progredi-"™'- iwriku 

i , xkrfi@- uev, e^ri to xkcoV 

ens ad majus * magnitudo au- ^ 

tem, ad minus. Sed circa ali- g >J ri ekctflov. dkdxedrt 
quid ab utrisque feparatum.. : dx' dfaQoTv dtpupio-fjihov.fapio-- 

(Jinttum, terminatum, ) a multi- 20 piivov , xcpaTUficvov) diro p/)v 
tudine quidem, circa quotum ; wAi j8up, xetf To xocroV (to dlco- 
(magnitudinem dijcrctam, feu, cr/ahov, ijyuv , roV dp&uov ) 
numerum,)* magnitudine, cir- diro di /xey&ucired to xrki- 
ca quantum. (Jeu, continuam) uov. (ijyuv, to <nws%£(. ) 

Boethius vertendo haec ita luo modo collegit, vel po- 
tius disjecit, libro I. Arithmeticae : Horum igitur, id eH, 
quafuntproprte, quaque fiso nomine ejfentia nominantur,fcien- 
tiam fapientia projit etur . Ejfentia autem gemina partes funt. 
Una continua , &{uis partibus juniia,nec ullis finibus dijlnbu- 
ta •, ut e it arbor , lapis , & omnia mundi hujus corpora , qua pro- 
prie magnitudines appellantur. Alia vero disjuntta d fe, & de- 
terminata ( Ccnbendum,diferminata,ut habeo in vetufto 
codice membranaceo) partibus , & qua/i acervati m in it- 
uum redacta concilium ; ut grex, populus, chorus, acervus, & 
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quicquid eorum ( membranae, quicquid efl.) quorum partes 
propriis extremitatibus terminantur , & ab ait er tus fine dtfcrett 
funt. His proprium nomen efl multitudo. Poftea : Illud quoque 
addendis arbitror,quod cunela vis multitudinis ab uno progrejfa 
termino, ad infinita progrefitonis argumenta (optime mem- 
branae, augmenta ) concrefcit. <$JtCagnitudo vero, a finita in- 
choans quantitate, modum in divifione non recipit. Infinitifii- 
mas enim fui corporis fufeipit feci tones. Hanc igitur natura in- 
finitatem , indeterminatamque potentiam , Thilofophia fionte 
repudiat. Nihil enim quod tnfinittsm esi, velfctentia potes l col- 
ligi, vel mente comprehendi. Sed hinc fumfit (ibi ipfa ratio , in 
quibus pofjet indagatricem veritatis exercere folerttam. ‘De- 
legit enim de infinita multitudinis pluralitate , finita terminum 
quantitatis ; & interminabilis magnitudinis fetiione rejella., de- 
finita fibi ad cognitionem fiat ia depopofcit. 

His, per fe claris, adjungere pofTem Afclepium , in- 
jfignem commentatorem in hanc Nicomaclii Arithme- 
ticam, quem M S. habeo. Paucula inde, quae vocabu- 
lum TrYiAiKCT/fi explicant, delibabo. 

Tleptri dQoifiirfievov irotei-io Circa determinatum ali- 
TOUj Trjv 6 [oaS-yjfactTi- quid facit fcientiamMathema- 

hcc , diroiiexotpdic die dfiQo- ticus , poftquam abfeidit ab 
Tffi*, t e TAyStic, iffij ra fie- urraqu e,(fiec te quoti,) nempe 
yiSxc. dito uev -ra irArfinc, multitudine, & magnitudine : 
xspi rocrcvbs 7roo-6v iroidmuf Trjvzy a multitudine quidem, circa 
emrifjrjv. dironoTtli yd$ Sesta, rammagnumquotumfacitfci- 
fiovdjctc, ij is, 6 fj.a6ri(ia.Tuioc, entiam. abfcinditenimdecem 
i(fij ire gi fiev auras iroiii Trjv i- unitates, aut XV, Mathema- 
7rtr)jfi*iv. atro Jle fjaykbrss, Teegi ticus , & circa illas facit fcien- 
ToacvSi mj^iuov, tjroi piereS®’, j 0 tiam ; a magnitudine autem, 
iroiciTaji rrjv eznTrj/jrjv' aira- circa tam magnum quantum , 
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feu magnitudinem, facit fcien- 
tiain. abfcindit enim a magni- 
tudine quinque aur decem cu- 
bitos, & circa illos tacir fcien- 
tiam. Quantitas aute,& quan- 
tum, eft magnitudo continua. * 


HOTtli ydp cizro tu fifyeQ-us 
nevre ij H fUt nixus, Hgjj negi 
avius notei Ttjv emsifir\v. i 
nrjAuioTtis , ugs to nrjAluov, p u- 
ye6(& esi auxiexk. 


Eadem fignificatione & multis aliis hoc vocabuli eft 
ufurpatum. EgregieTheoSmyrnxus. TS fiev noerusor 
X&ov i fio vas' tu di nrjAtxu, siyfii' A dyu Se %cpj avaAoytac, 
itroTYjS. Ure ydp piovada en dieAeiv esiv eis to noaov' utb siyfiiv, 
«V to nvjAuun’ Ure iaoTrfla, eis n Aetas Aoyus- Quoti elemen- 
tum eil unitae ; quanti , punclus; rationis 0* proportionis, s- 
qualitas. Neque enim unitas amplius dividi potesl in quotum ; 
neque punclus, in quantum ; nec squalitas ^mplures rationes. 
Idem : piovas esi ne%aivu<ra noaoTr;s , dg%i sot%eiov ruv 
d ndfidjv. Unitas efl terminans quot it as, principium (f elemen- 
tum numerorum. Significanter admodum Porphyrius, 
initio commentarii in XIII caput Harmonicorum Ptole- 
mxi, explicans, quomodo fpatiis inter fonos interjedtis, 
pro ipfis Tonorum rationibus ufus fuerit Ariftoxenus, 
dicit quod ratio ipfi fitj Suo (pdoyluv avofiolaiv i xdld nr;Ai- 
xoTrjJa noid arxecris. duorum fonorum difimilium , fecundum 
quantitatem certa quidam relatio. Ex his veterum au<5to- 
rum locis evidens eft, quid fit noo-ov, quotum, & notronjs > 
quot it as f item ntjAtxov, quanfum , & ntjApioTijS, quantitas. 
Jam videamus, quomodo in rationis definitione hoc vo- 
cabuli locum habeat. Duobus autem modis ibi ufur- 
pari potuit. Vel enim , ut relationem illam duarum 
magnitudinumfpcdandam innueret in quoto continuo, 
feu quantitate, & magnitudine j non autem in quoto 
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difcreto, feu quotitate, & multitudine, quorum alterii- 
trumeumdc magnitudinibus inter fe comparatis ftatim 

S uilibet cogitaturus eflet, neceflario hic erat definicn- 
um. Qjix explicatio utcunque etiam eft Scholiaftaepag. 
12. Vel, ut fignificaret, infinitas magnitudines ab hac 
comparatione efle exclufas. quod priori Scholiafbe pla- 
cet pag. io. Ac fi ita locutus fuiflet Euclides : Tigno efl 
duarum magnitudinum ejusdem generis, quatenus finita fiunt , 
mutua quadam relatio. Quae quidem vera eft determina- 
tio,fed ab Euclide hic non attenta} verum,ipfa magnitu- 
dinum adpcllatione,fuppofita_s. Ideoque quales funt 
magnitudines, nempe finitae, talis etiam eft illa relatio, 
finita <Sc certa : & propterea t^Ajxot^, certa & finita ma- 
gnitudine minorem fuperat major. Quod fi magnitu- 
dinibus hanc determinationem neceflario adjungendam 
cenfuiflet, nihilominus his vocibus, udla Tnj/jxortjla, re- 
tentis, definitionem his verbis concepiflet : A oy(& M <JWo 
fjuye9uv Trezre^cio-fiemv, r\ nolet Ratio efl duarum magni - 

tudinum finitarum, ficcundum quantitatem, quomodo Ele- 
mentorum libri primi propofitionibus I & X. Mite» x<- 
irepeto-fievtiv, re fiam finitam , adfumfit. Quare vocabulum 
TnyA/xdTijc illo fine non adhibuit; fed alio, ne fcilicet fini- 
ftre in numero illa relatio fpedlaretur : utfadtum ab Eu- 
tocio, Theone, & aliis. Univerfalior enim eft ratio in 
quantitate fpeftata, ea qux fpedtatur in numero : quod 
non omnis ratio in quantitate fpe&ata, numeris explicari 
pofeit. Deinde in eo graviter peccat , doftus alioqui 
Scholiaftes, quod has voces, xald mjAinoifila-, fecundum 
quantitatem , cum magnitudinum notione conjungendas 
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putat, cum Euclides ipfe relationis notioni illas adjunxe- 
rit : quod articulus rj in Graeca definitione indicat. A6r@*' . 
e?) fojo (teyeQ&v ofioyevm 17 nala 7rrjAtH0Tifla irqoq a?kt]Aa wotd 
crxe<rt$. Caeterum fuppofuifle Euclidem, magnitudinum 
adpellatione finitas hicintelligi,ex eo ad paret, quod alias 
primae definitioni libri V eodem modo haec determina- 
tio fuiflfet addenda, cum pars ipfi finitur y magnitudo ma- 
gnitudinis, minor majoris, cum minor metitur majorem. Quod 
idem dicendum de fecunda definitione,qua,quid multi- 
pla magnitudo fit, explicavit. Itaque (ola prior explica- 
tio vera exiftit. Hoc enim voluit Euclides, fecundum 
quantitatem capiendam efle hanc relationem , non au- 
tem,fecundum quotitatem. feu, in quoto continuo, vel, 
ut ita cum vulgo loquar, in quantitate, feu magnitudi- 
ne continua, fpedtari relationem illam^ s non autem in 
quoto difereto, feu numero. Ita enim quadrari diamc- 
trus ad latus rationem habet, aliaeque numero ineffabiles 
magnitudines, fi cum ejusdem generis magnitudinibus 
comparentur. Et haede caufa huic tertiae definitioni 
ftatim quartam fubjunxit, quae hoc melius explicaret y 
nempe, omnes ejusdem generis magnitudines rationem 
inter fe habere, quae, fi multiplicentur, fe invicem fupe- 
rare pofsint. Si rationem in Arithmetica definire vo- 
luifletEuclides,nequidem additurus fu ifle t, x« 7 ri 7roa?jrij7a, 
fecundum quotitatem, duorum numerorum,autetiam,nu- 
meratarum rerum, inter fe relationem fpe&ari : quod 
numerus cum numero comparari nequeat, nifi fecun- 
dum numerum, quo major fuperat minorem 5 vel con- 
tra, minor a majore fuperatur > vel etiam, alter alteri 

Y 
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eft aequalis. Qjjoti enim ad aliud relati dux funt fummx 
& generales divifioncs>xqualitas & inxqualitas. Itaque 
Nicomacho II libro Arithmeticx Ratio finitur, $vo opm 
Ttpk dAbjAttc tr%e<ns. duorum terminorum (duarum rerum 
numero finitarum) inter fe relatio. Theoni Smyrnxo, 
cujus definitionem Arithmeticam fupra pag. 9. primo 
loco retuli ; SooivbpuvofjLorevaiv, duorum ter minorum ejus dem 
generis : determinatione adjefta , ut fint-ejusdem gene- 
ris. Porro idem fere fuifiet, fi pro xetrei 1 Tqhuicmflci, fe- 
cundum quantitatem , d i x 1 il e t , xdld, tuyt 6 (& , fecundum ma- 
gnitudinem j quod Scholiaftes habet pag. 11. v.22. nifi ad pe- 
culiarem vocabuli -xtiAutbii/c ufum rcfpexillet. quem ex- 
emplo fum illuftraturus. Sintenim in fchemate pag.42. 
dux linex B F, F A. quarum major B F referatur ad mi- 
norem F A. Sunt itaque finitx. Si enim vel utraque, 
vel alterutra infinita edet, neutra ad alteram referri pof- 
feL Itaque fuppofita illa determinatione, generaliter 
quxro 7 t 6 crep, quoto, feu, quota parte minoris AF, major 
F B illam minorem fuperct. Refpondere pofium, r oauSe 
■tyAixco, tanto quanto, demonftrative ■, vel, quod commen- 
furabiles fint magnitudines, rco-afe xoau, tanto quoto. 
Nempecum BF talium fit IX partium, qualium FA, 
VI; major B F fuperat minorem F A, 7 roarbTrjh,quotitatc 
III. adeoque etiam mjAmortfli, certa magnitudine, exempli 
gratia, F N. Sint rurfus in eodem fchemate dux linex, 
A B, B F. Quxro , rocrai, quota parte minoris F B, ma- 
jor B A illam minorem FB fuperct. Non pofium di- 
cere, Tocru&e Trecru, quod ratio linex AB ad lineam BF 
fit ineftabilis , feu , numero inexplicabilis, rc<fte au tem 
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dicam, t o<ru& irtj^utui tanta quantitate, exempli gratia, 
F N. feu, ut cum Euclide loquar , xdld FN. 

Quare™ quantum femper exhibere poflumus; quotum 
. autem, non nifi tum rationis magnitudines funt com- 
menfurabilcs. Caeterum generale efle vocabulum T 0 
Troa-ovf quod 6c magnitudinem , & multitudinem com- 
prehendat, difeimus ex Scholiafte pag. 10. v. 24. & ex 
Afclepio, multis locis. Sextus Empiricus t pos /xaS-rj/aa- 
tuus quarto libro eodem ufu accepit. ’E xeti/j TS 7TOO-5 TO 
fitv estv ev tois <riwe%e<ri trcofiao-tv, 0 Oj /u,eye6(& xuA&tcli , vrepl 
0 esi fjAAtsa. rj yeai/julpict. to ii iv iiestitriv, ozrep agiSfiop xa&e- 
sijne , irepl ov tj oipidpajTooj KethtyiveTajf. Quoniam quoti aliud efl 
in corporibus continuis , quod magnitudo vocatur , circa quem 
in primis ver fatur Geometria ; aliud in dtferetis , quod nume- 
rus exiftit , circa quem Arithmetica occupatur. Latinus ler- 
mo adeo proprie haec vocabula exprimere nequit. Re- 
gius forfan to xotrov verteretur ahquotum , quia irio-ov eft 
quotum, caeterorum interpretationem haud facile melio- 
rem reddemus. Ex iis autemquaehadtcnusdifTerui, lique- 
re poteft,ex interpretibus nullum, quid ■zo-tjAiuoTtjs eflet , 
percepifle. FedcricusCommandinus, limati judicii ma- 
thematicus, vertit , quatenus ad quantitatem pertinet, per- 
peram ; fed cum pejore adhuc explicatione : Vide ne hoc 
potius diclum fu , ut tnhlltgatur proportio , qua in quantitate ; 
non item ea, qua tn aftmatione confijlit. Hunc autem feru- 
pulum ipfi injeci fle videri polsit fcho!ium,quod in Grae- 
caeditione ante V librum luitur, cujus haec funtverba: 
d7& iit) dv vzro to rro&or. ilrlos yag 6 Aoy(&’ 0 piev er 
d£iti, i [di iv iroorip. ^ r 9 p «V iv d£ut isitv irtv &i@p ( le- 
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gendum o(peX&- aut addendum %py<rifjLov, poft vocem 
XpUctv.) 'srfsf T*jv zrafi&rav %p&av' tS &e kcltcl to zrctrcv elit) 
eri e. Sed hac (rationis ratio) fui) quotum cadit. Duplex enim 
jratio e FI : alia in afiimatione ; alta in quoto fietfata. Et qui- . 
dem rationi* in afiimatione [jeclata nullus in hac contemplatio- 
ne ufus : ait er itu aut em , in quoto , quinque fiunt fiectes. lfta 
ergo explicatio admodum mihi videtur inepta. Quid 
enim i in Mathematicis, cum tam multa de magnitudi- 
ne docuillet Euclides, putridus ne eft ad hanc relatio- 
nem fecundum aeftimium, quae incerta eft, &, ut ita di- 
cam, infinita, definiendo refpexifTe i Necmagis hoc ve- 
rum eft, fi vel primo loco hic quintus liber fuiflet pofi- 
tus. quippe jam, quid pars effet, definierat, & quid mul- 
tiplum. Hunc fecutus Clavius , fecundum quantitatem 
explicat , fecundum quod una major eFl quam altera 5 W, 
minor ; vel, aquali*. Quod aeque verum elTet, fi pro xala 
•xriXiKOTriJa, Euclides dixiffet,x«7« -zroo-oTtjJct. Qiainimo fi 
plane haec verba omififlet,ut Arithmeticis fa<flu fuperius 
vidimus, nihilominus haec confideratio locum habuifict. 
Necegregium illud fcholium, pagina iz adpofitu,Com- 
mandinus intellexit, ut ex ipfius verfione liquet, & hoc 
adjumfto commentario : Hoc idcirco dtclum videtur, ut infi- 
nita magnitudines a proportionibus excludantur, finita enim ma- 
gnitudo quantumlibet multiplicata tafitum abeFl ut infinitam 
magnitudinem exuperet, ut ne aquare quidem pofiit unquam . 
Qvae quidem omnes hallucinationes inde propullula- 
runt, quod vim vocabuli xtiXixorijc interpretes ignora- 
rent Videamus nunc, quid ad alteram definitionem 
explicandam hoc vocabuli,redte acceptum, conferre pot 


0 

i)E proportionibus: s? 

fit. Eucl. Hxc non fine admirationequadam.Her- 
motime, tc narran terti audio. Haud putalTem , tantum 
obfcuritatis interpretibus prxbiturum fuiffe vocabulum 
nrr\XiMTyfi. quod fane eo fenfu-, quo re&e explicavit Eu- 
thymius,ab omni antiquitate eft ufurpatum. Nimirum 
ex Graecae -litteraturae, in Graecis difciplinis cognofcen- 
dis, neeleda cultura quid non ubique errorum eft ena- 
tum i Hermot. Majore cum admiratione me de alte- 
ra definitione differentem audies. Nam & clari mathe- 
matici, & Graeci, reprehenfionem incurrent, quorum 
duos, ne ignotos accerfarrt, & obfcuros.hic prxfentes vi- 
des , Eutocium dico, & Theonem. Difertc enirti uter- 
que per rationis uffaxinfla, quantitatem, te iutelligere di- 
cit Too-ortfa. , quotitatem, (eu, ut ipfi loquuntur, numerum 
denominatorem,a quo ratio denominatur, quod quale 
fit, fuperius narravi. Nempe, cum dico, ratio dupla, nu- 
merum duo nomino,a quo haec ratio nomen habet : qui 
numerus duo, eft quantitas feu magnitudo rationis du- 
plae. Sic n iplx rationis quantitas eft numerus ternariusi 
a quo illa denominatur : fextuplae rationis, numerus fex: ' 
fupernonx rationis quantitas eft ij: fuperodtogefimx, 
Eucl. Hoc equidem mihi perfuadere nequeo, adeo 
inconfideratum fuifle noftrum Eutocium, virum exi- 
mium, quem omnes ex editis in libros divini noftri Ar- 
chimediscommentariis,tta^a7ut*ira7or judicant. Eutoc. 
Nunquam crtedidifterti, 6 Euclide, tam facile, non di- 
cam, novis dogmatis te capi potuifte,fed verbis, quae no- 
bis faceit videtur hic Hermotimiis. Quamvis non pot 
fittl nrtn adfentire iis, quae de vocabulo irvilMixrfi expli* 

z . 
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cavit. Haec enim clarorum mathematicorum au&ori- 
tate funt roborata. Sed quid dices, fi non tantum ex tux 
definitionis verbis hoc me collcgiiTeoftendam,fed etiam 
demonftrationehanc explicationem confirmafle. Cum 
propofitarum rationum quantitates in feipfas multipli- 
cantur, inde fieri inquis rationem. Per T^A(K< 3 T»; 76 t, quan- 
titatem cujusque rationis, vel intelligis illius rationis ma- 
gnitudinem, quae in duorum terminorum, vel conti- 
nuorum, vel diferetorum , relatione fpeftatur ; fecun- 
dum quam magnitudinem una ratio altera major mi- 
norve cenfetur ; vel etiam, ipfas magnitudines, feu ter- 
minos? qui rationem conftituunt, &quafi comprehen- 
dunt. Pofterius intelligere nequis. Neque enim ratio- 
nis alicujus termini , inter fc multiplicati, alterius ratio- 
nis, cum qua illa comparabitur, vel antecedentem ter- 
minum, vel confequentem conftitucnt. quod exemplis 
probabo. Sint enim dux rationes , fefquialtera [ . & fu- 
perquarta quarum terminos, feu quantitates, nempe 
rationis fefquialterx, 3 & 2, in fapfkt, e(p iavldg, ita enim 
'loqui amas, vel potius, sV d^Xag, inter fi multiplicatx, 
faciant 6 . item rationis fuperquartx quantitates, 5 & 
inter fe multiplicatx faciant 20. Nequaquam, fcio,di- 
ces, rationem ‘ 0 feu aut, fi majorem numerum ante- 
cedere velis, compofitam efie ex duabus rationibus, 
* & Quamvis in innumeris exemplis id fit verum.,. 
Sic enim multiplicati rationum termini compofitam 

ex ipfis rationem facient \ feu j. & ? rationem 
" rationem ",feu ", feu quoniam in his exemplis 
tres numeri immediate fe fequentes, rationes duas con- 
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ftituunt : adeoque, fi duo extremi, rationem exhiben- 
tes, eodem numero intermedio multiplicentur, ratio illa 
variari nequit: Hermot. Optime.hoc, Eutoci & 

• plane ex Euthymii fententia. Infulfa eflet illa rationum 
compofitio. Attamen nec priorem tuam fententiam ullo 
modo veram cenfet. Caufam jam dixi,quod TnjAwor^atf 
quantitates, velis efle iro<roTtj]a,(, quotitatts. Atqui 7rr;?u- 
WTtjJag, quantitates rationum inter fe multiplicandas di- • 
citEucliaes; nomroo-oTtjlac, numeros hujusmodi, quibus 
rationum effabilium antecedentes, ad unitatem, tan- 
quam communem confequentem, relatx explicentur, 
quod hoc modo rationes numero ineffabiles componi 
nequeant*. Sed & ipfc ; quod notandum dicebat Euthy- 
mius i de hac tua explicatione, quam aliorum mathema- 
ticorum audforitate fedudtus, obtinere petis, dubitas , 
cum in fcholio in XI propofitionem libri I. Conic. 
Apollonii, appriruv, magnitudinum numerisineffabilium 
mentionem facis, quas fecundum hanc explicationem 
componi poffe redte negabis. Componi autem polle 
docebit te deinde Euthymius. Per quantitatem, inquis, 
Commandino interprete, intelhgendo numerum, a quo pro- 
portio . ipfa denominatur. In multiplicibus quidem quantitoe 
erit numerus integer ; in reliquis vero habitudinibus necejfeefl 
quantitatem numerum /Jfe , & partem ,feu partes . nifi forte 
quiffiiam velit etiam eippync, videlicet qua exprimi non pojfunt, 
habitudines ejfe , quales funt magnitudinum irrationalium j. 
Eucl. Redte hoc ultimum addis, Hermotime. Non 
videre illi , me vocabulo refpexifle etiam ad 

numeris ineffabiles rationes, quas componere Geometra 
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poteft, aut illarum rnindreWiarnajore auferre. Hermot. 
Contra cehfet Eutochte* qui rationum com politionem 
Arithmeticae confiderationis efle flatuit, & primo, nu- 
meris, deinde per numeros etiam magnitudinibus inclTe 
dicit. Verba ex illo in Apollonium fcholio proferam : 
Non perturbentur autem qui in hac inciderint , quod rationum 
compofitto ex arithmeticis demonjlretur. Antiqui enitn hujus* 
modi demonjirattomhus Jipe utt confuevtrunt ; qua tamen ma- 
thematica potius Junt quam arithmetica, propter analogias. 
*Adde quod quafitum Arithmeticum efl. nam proportiones , 
proportionum quantitates , & multiplicationes primo numeris , 
fecundo loco per numeros ©* magnitudinibus infunt . Ad haec, 
inquiebatEuthymius,multis difputare nolo, quippead 
illam quaeftionem devenietur, utra harum fcientiarum 
natura prior fit; Arithmetica,an Geometria. Sed in no- 
ftra difputatione illud quaeritur, in quanam harum fcien- 
. tiaram generalius ratio fpedtetur, utrum in Geometria, 
an in Arithmetica. In Geometria dicit cum Euclide, &• 
procul dubioetiamcumdivino Archimede, Euthymius. 
• Archim. AttenteHermotimum.Euthymii fui dogmata 
narrantem,audio,quem commodiorem hadtenus,o Eu- 
clide, in vertifli qudm putaras. Illa ipfius explicatio voca- 
buli in tua rationis definitione efi: verifsima_5. 

Eandem illius vocabuli fignificationem, & ufum, in de- 
finitione rationum compofitionis fumma cum ratione 
admittendam ftatuit. Ut autem ibi duobus modis hoc 
vocabuli acceptum difleruit ; ita etiam in hac definitio- 
ne duabus fententiis, ex diverfa hujus vocabuli acceptio- 
ne, variatur. quarum illa, quam Euthymius profert. 
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ftempe TnjfaxorijlaS) quantitates te dixi fle i ut fignificares, 
etiam numeris ineffabiles magnitudines rationem habe- 
re, & hujusmodi rationes componi polle, noftra eft^ & ve- 
terum omnium fententia,adeoque verifeima. Hermot* 
Explosa itaq; Eutocii,& reliquorum/ententia» de quan- 
titate rationis numero exhibenda, altera non minor dif- 
ficultas ventilanda reftat ; utrum per 7rtjXtHoTifJag, quan- 
titates 3 in hac definitione, ipfae rationum magnitudines* 
antecedentes & confequentes, intelligendae fint > an vero 
rationum quantitates ; quae in antecedentium ad confe- 
quentes relatione fpe&antur; non quidem numeris, fed 
magnitudinibus, exhibitae* Utraque fententia Tuas cau- 
fas habet, quas ordine pandam.** Sed prius, inquiebat 
Eutliymius, quomodo rationes, numeris efchibitae, com- 
ponantur, tibi explicabo* Sint duae rationes,! & *, quas 
componere , feu addere, velis* Antecedentes igitur ha- 
rumduarum rationum, 3&4,interfemultiplicabisj fiunt 
12. & item confequentes,2<3q 5 fiunt 6 * Hi duo fadti nu- 
meri; nempe antecedens i2,fa<5tus ex duobus antecedem 
tibus, «Stconfequens 6 ,fa< 5 tusexduobus confequentibus, 
rationem conftituunt duplam ^,feu in minimis termi- 
nis ; *, com politam ex duabus rationibus, nempe fefqui- 
altera J,<5cfupertertiaJ. quod fie planum fiet Multipli- 
cetur decuflatim 3 %iol<?ikooS) vel prioris rationis antecedens 
in poftefioris confequentem,utfiatp; vel prioris rationis 
confequens in pofterioris antecedentem, ut fiat 8- Si 
enim alterutrum numerum; vel 9, vel 8 5 medio inter 
12 & 6 loco collocaris, videbis rationes duas, 'J.J.vel‘5. 
prioribus duabus J. } aequales* Sic \ & j compofitae, fa- 
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ciunt rationem * feu multiplicatis inter fe rationum ha- 
rum antecedentibus, 2 & j ; & confequcntibus, 1 & 2. 
Item ‘ & ,* compofitae 3 id eft, j duplicata 3 faciunt * & 
ratio | duplicata facit rationem Qijod fi minorem ra- 
tionem a majore auferre velis, primum explorandum 
tibi, utra propofitarum rationum fit minor, quod fit rc- 
dudtis rationibus ad communem terminum 3 vel ante- 
cedentem, vel confequentem > ut fupra pagina 7 6 vidi- 
mus. Ita enim ad communem confequentem reduAae 
rationes erunt * & '. Major ’ i minor ®, obcau- 
fam ibi didtam. ExcefTus autem , quo major ratio * mi- 
norem ‘ fuperat, eft ratio J. Similiter rationes, j &*,re- 
dudtoe ad communem.exempli causa, antecedentem , e- 
runt '* & " quarummajor fuperat minorem '^ratio- 
ne J. quod fi ad communem confequentem illas reduxe- 
ris, ’. *, eandem excefsivam rationem ’ habebis. Idem 
vulgari operatione confequeris. Alterutrius enim pro- 
pofitarum duarum rationum termini invertantur 3 de- 
inde antecedentes inter fe multiplicentur, & item confe- 
quentes. fi infuper decuflatim multiplicaveris, habebis 
communem terminum, medio loco collocandum, ad 
quem extremi relati, majorem rationem & minorem in- 
dicant. Secundum hanc operationem rationes l&l fic 
collocatae J. J, dabunt hos tresterminos, 8.6.9. quorum 
extremi 8 & 9, rationem excefsivam conftituunt: medius 
autem communis efl , ad quem utriusque rationis \ & * s 
quantitas expenditur. Si pofterioris rationis in hoc ex- 
emplo terminos invertas, [. \ operatione fadla hos habe- 
bis terminos ,9.12. 8. in quibus idem perfpicitur. Jam 
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ad propofitum revertamur. Si igitur per mjXatinjlcigi 
quantitates intelligi Euclides voluiflet ipfas rationum ma- 
gnitudines, antecedentes & confequentes ; quales funt 
termini, 3 &2, rationis [. item 4.&C3, rationis *. aliter lo- 
cuturus fuiflet j certe loqui debuiflet. hoc nempe modo: 
Xoy(& sk Xiyaiv cruyxeic&cti Xiytroq , ora» aj tuv Xo/iuv mjXi- 
uonjlcg fV cDXrjXag irp?Xa 7 rXct(Tiai&eicrajj , etj [iev rjyxftevcq szrl 
rag rjya^ivag- a] Se eTofievai em rdg eicofievag > voiM riva. 
Xoyov. r R^tio ex rationibus compofeta dicitur , cum ratio- 
num quantitates inter fe multiplicata : antecedentes qui- 

dem in antecedentes ; confequentes autem in confequentes : fe- 
cerint aliquam rationenu. Eutoc. Imo vero his verbis 
illam definitionem concepiflet : orav toL tuv Xiym y\yd- 
pavet esr' aTXrjXa. ToTXcnrXetcutelHvJx, ireiucnv ijyisftevov‘ ug) 
Sfiolaig rei £7r6ueva, itroftevov. cum rationum antecedentes (ma- 
gnitudines") inter f multiplicata, fecerint antecedentem j & fi- 
militer confequentes, confequenterrL,. Nam quid vfydfitm pi- 
ye6(& ><g) exofievov , antecedens magnitudo e flet, & quid 
confequens, jam quinto libro definierat. Hermot. 
Acute hoc mones. Attamen magis Euclidi placuit vo- 
cabulum mjPuxoTtig. pro quo, ut fupra monui, pagina 8 6 . 
in rationis definitione ufurpare potuiflet vocabulum_. 
piye8(&. nifi Pythagoricos lecutus, omnis mathefios pa- 
rentes; quorum inter ro icocrov, quotum, diro TcriXliiov,quan- 
tum y diftindtiones paulo ante retuli ; folemnia illorum 
vocabula potius adhibenda cenfuiflet. Iftud autem_» 
£<P’ iavloig, in fe ipfeu, quod & tuo, Eutoci, tempore in hac 
definitione ledtum fuit, pro quo etra^Xag reponendum 
monui, ab infulfis librariis, & mtptdtcpdcdlcug, mutatum 
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ccnfet. Porro fi alteram fententiam fequamur, quae ma- 
jorem in re, quam in verbis difficultatem parit,ita loqui 
potuiflet : A oy@* ex Xoym cruyx&tcS-ajj Xeyer^ orav etj tm 
X oycov TTYjXixQTrjieq-t ef' dTXfjXag '/roTXctTrXoixnoLcEiia-aji^ (rjyxV) 
ciPXfjXctg TroXX(tTvXcuri(t<rcL<raj[)) iroioo<ri riva. 7njXixoTtjJot Xoyu. 

'Ratio ex rationibus conflare dicitur , cum rationum illarum 
quantitates inter fe multiplicat a (Teu poflquam fi invicem mul- 
tiplicaverint l) fecerint aliquam rationis quantitatem . In ip(a 
re dixi majorem elTc difficultatem, quod hac multiplica- 
tione quantitatum, tantum unam quantitatem, feu ter- 
minum antecedentem nancifcamur, adeoque non ratio- 
nem 5 quod erat propofitum. quippe non terminus ex 
rationibus componi dicebatur, fed ratio. Hanc tamen 
fententiam infigni quadam interpretatione fe juvare poffe 
dicebat Euthymius * nempe, ut dicamus, confequentem 
rationis terminum ubique efle unitatem. Quod etiam 
adparetex ipfis rationum nominibus, quae illarum quan- 
titatem, fecundum Eutocii,& Arithmeticorum fenten- 
tiam, exprimunt * cum tantum antecedentem rationis 
effabilis terminum nominent, cujus conlequens eft uni- 
tas. Hoc in multiplis rationibus eft evidens \ ut in du- 
pla, denominator eft duo, terminus antecedens rationis 
duplae, cujus confequens eft unitas. Sic triplae rationis 
denominator & antecedens eft 3. odtuplae, 8- Iu fuper- 
particularibus denominator ille eft unitas & particula* in 
fefquialtera,unitas.& femis, i' t j in fupertertia, \\ 5 in fu- 
perquarra, i‘* in fuperquintadccima^^.quaeomnes com- 
munem habent confequentem , unitatem. Superpertes 
nomen habent ab unitate &aliqupt partibus, tanquam 
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antecedente, termino, fimiliter ad unitatem , tanquam 
omnium rationum communem confequentem, relato. 
Et quidem fi partes illae fint duae tertiae, ratio fuperbiter- 
tja dicitur j ab antecedente i } : fi tres quartae, fupertri- 
quarta,abantecedente t‘. Hic autem antecedens in nu- 
meris invenitur, divifo antecedente propofitae rationis 
termino per ejus confequentem : adeoque eft, ut propo- 
fitae rationis confequens adfuum antecedentem, ita uni- 
tas, tanquam confequens,ad hunc novum antecedentem, 
exempli gratia, ut 2. 3 : 1. ij. & hoc eft, quod tu,Eutoci, 
de rationum compofitione demonftrafti. Eutoc. Haec 
confirmandae meae fententiae faciunt. Hermot. Siquo- 
que deconfequente rationis termino, feu unitate, men- 
tionem injeciifes. Ita enim denominatores tuos confi- 
deras,.ac fi uno illo antecedente termino, rationis quan- 
titas eflentialis exprimatur, quod plane impofsibiledicit 
Euthymius. Nec Euclidem puto huic pofteriori expli- 
cationi definitionis fuae adfenfurum. E ucl. Prima ex- 
plicatio mentem meam, quam definiendo exprefieram, 
interpretatur ; quamvis ingeniofa quoque fit pofterior. 
fed illam incommoda non pauca lecum trahere video. 
Illud fane me maxime adfligit, tantum errorum fuccre- 
vifie ex meis definitionibus, quarum fenfum partim non 
perceperunt viri eximii , partim fupini librarii corru- 
perunt. Hermot. Praeterea , quod toties dixi , nu- 
meris ineffabiles rationes haec dotftrina de denomina- 
toribus non comprehendit, quod maximum cftin Eu- 
tocii interpretatione erratum. Illas autem , quibuscun- 
que irrationalibus lineis exhibitas , ita componemus. 

Bb 


9 g m. ME1B0MU DIALOGUS 

Sint duat rationes ineffabiles» A, B : C, D. quas com- 
ponere , feu addere» velim_.. Ducatur linea *'i_ » 

r G. & a quovis in ea punito E ponatur linea E r , ^ae- 
qualis ipfi A j & ab altera parte puniti E , linea E G, 



aequalis ipfi C. Deinde fupra diametrum F G defcn- 
batur femicirculus. & a punito E erigatur perpendicu- 
laris E H. Rurfus in linea F G infinita, fumatur ab una 
parte EK , aequalis ipfi B ; & ab altera parte EL, aequa- 
lis ipfi D. & fupra diametrum KL deferibatur femi-- 
circulus, perpendicularem HE fecansin M. Po^ea 
fiat, ut ME ad E H, feu EN ipfi aequalem, fic HE ad 
EO. Dico rationem OE ad EM,compofitam efle ex 
duabus rationibus A» B 3 C, D. Cujus demonftratio 
ex Euclidis Elementis eft manifefta. Cum enim redan- 
gulo ab A,C 3 lioc eft, F E, E G 3 aequale fit quadra- 
tum ab H E : item re< 5 tangulo a B, D3 b° c eft 3 K E , 
E L, aequale fit quadratum ab M E > & aequangula re- 
dtangula rationem inter fe habeant ex lateribus compo- 
fitam : erit ratio quadrati ab H E, ad quadratum ab 
EMjCompofita ex ratione A ad B, 5 c ratione C ad D, 
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Rationis autem quadratorum ab HE6c EM dimidia 
eft ratio laterum H E, EM. 6c hujus rationis dupla,ex 
conftructione, ratio OE ad E M. quod monftrare o- 
portebat. Harum autem rationum magnitudines fe- 
cundum hos numeros ad fu m fit- A media & irrationa- 
lis, aequalis eft lateri lateris quadrati ; feu, ut loquuntur, 
radici radicis ex 6pn. B, eft partium 6. C, radix ex 32. 
D , radix ex 10. Eucl. Optime hoc, Hermotime, 
6c plane ad noftram mentem_.. Sic antiqui rationes 
compofuerunt , pofitione datas, 5t numeris ineffabiles. 
Hermot. Non intellexere igitur propofitionem XXIII 
fexti elementi, qua definitionis illius de rationum com- 
pofitione exemplum demonftrafti. Haec autem omnia, 
quae vobis narro de rationum compofitione, & de ver- 
bis, quibus illa eft tradita, nunquam, inquiebat Euthy- 
mius,fe moturum fuiile,nifi falfifsimum dogma, & quod 
maximam errandi anfam aliis praebuit,inde fuiftet fabri- 
catum. Hac enim denominatorum inter fe multiplica- 
tione fultus hicTheo Alexandrinus, geometra alioqui 
eximius, quod ex Commentariis in Ptolemaei Magnam 
Conftrudtionem videre eft, adferuit, triplae rationis du- 
plam eftefextuplam. Verba ejus fupra, pagina 25.V.28. 
6cpag.2dv.18. propofui ; quae ex Commentariorum 
libro primo, vulgatx editionis pag. 62, funt defumpta_:. 
Hunc fecuti recentiores , volumina fuahis paralogifmis 
impleverunt. Elementa quoque tua, Euclide, ad quae 
fufe hoc tradidit Clavius, hanc explicationem ferre (unt 
coadta. E u c L. Hac narratione percellor, nec, quid di- 
cam , habeo. An Theo, nofter Theo, dixit, rationem 
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fextuplamefle duplam rationis triplae? adeone rationem 
jam illo tempore fine ratione mathematici confidera- 
runt ? nec Graeca verba tum homines intellexerunt, 

3 uibus quae ratio alterius eflet dupla, quae tripla, & qua- 
rupla ; quae fefquialtera eflet ratio alterius rationis, & 
fupertertia, &fuperquarta,&,ut verbo dicam, quacun- 
que pofsibili ratione alteram fuperans, aut ab illa defi- 
ciens ? T h e o. Certe cum ratione hoc adfirmafle vi- 
debor, fi demonftratio mea infpiciatur,&rcrum natura, 
ex qua exempla, ad amulsim quadrantia , depromere 
poflum. Hermot. Hoc poftea videbimus. Huncvero 
errorem ampliavit Gregorius a S“ Vincentio, qui gran- 
de illud opus Geometricum, deQuadraturaCirculi,an- 

tc feptem annos edidit , fi effe&um fpe&emus , conatu 
folo 1 audabile. Hic, ut fcopum feriret, de rationum pro- 
portionibus, feu,ut ipfc cum Boethio vocat, Proportio- 
nalitatibus Geometricis, protulit nova inventa j revera 
autem multa nova errata. Namque in folo odtavo libro, 

3 ui hujus dodrinae fundamenta continet 3 centum fepten- 
ecim fallas propofitiones numeravit Euthymius : tot 
nimirum,quotEuclideis fundamentis carent. Apollon. 
Hic magnam tempeftatem furgere video. Reveramira 
mihi accidunt, quae hic narrat Hermotimus ; cum ab 
illo tempore,quo hac quiete mihi frui licuit,nullumhu- 
jusmodi evidentibus erroribus circumventum audive- 
rim , cujusmodi, florentibus adhuc literarum ftudiis, & 
Graeca hu mani tate, eximios viros abadtos dicit. Archim. 
Et me, fateor, haec turbant. Si enim Euclidis elementis, 
facilibus,& extra errandi aleam, ut nobis femper vifum 
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eft, pofitis, ifthuc accidit, quid de meis fcriptis,eorum- 
queinterpretatione,fadum putabo? Illis enim, tanquam 
firmifsimis fundamentis fuperftruens, in demonftranda 
odlava propofitione libri fecundi de Sphaera & Cylin- 
dro,rationem ‘*dixi ^ctwAwvjfefquialteram rationis !j(eu’. 
& rationem ’e(Te<5iTA«o-*5jia, duplam rationis ’feu Q,ui 
aliter loqui potui 5 qui aliter ratiocinari ? Hermot. 
Eadem folida explicatione confirmavit tuus Eutocius. 
Sed, ut vides, nec Theo hocintellexit,necex pofteriori- 
bus mathematicis, ad noftraufque tempora, ullus. Illos 
autem errores, ut dicere folet Euthymius,ob negledum 
Mufices ftudium, quae in rerum omnium rationibus ac 
proportionibus inveftigandis occupatur, mathematicis 
Deus lmmifit j uti olim Deliis Apollo peftem, quod 
Geometriae , quae in rationibus ac proportionibus de- 
monftrandis verfatur, nullam illi operam darent. Hoc 
ex propofito iis problemate de cubi duplicatione liquet, 
cujus perficiendae nullam aliam viam reperiemus,quam 
quae, inventis inter redas duas lineas,quarum majormi- 
noris dupla eft, duabus mediis proportionalibus, foler- 
ter ab Hippocrate Chio eft: excogitata. In naturalibus 
autem vix ulla evidentioraexemplareperiemus omnium 
quae in rationum dodrinadifquiruntur,quam quaeMu- 
lica fuppeditat. Sed noftro tempore fi quis Mufica co- 
gnofeere defideret, fundamentis illorum negledis,ad i- 
pfampraxin feftinat,quam finecaufa&demonftratione 
addifeit. Itaque in millenis hujusmodi muficisvix unus 
canonicus invenietur, cum olim omnes Pythagorici ef- 
fent canonici, & in canonis fedione praecipuum ftudium 
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collocarent, Caeterum multa luc movenda dicebat Eu- 
thymius, antequam folidc ad Theonis argumenta, & 
Vincendi omnes falfas propofitiones, refpondere polsi- 
mus. Haec vobis ediflerere conabor, fed ea lege, ut filen- 
tium plane Pythagoricum fervetis. E u c l. Servabimus, 
modo paralogifmis nullis tua intricaveris. Hermot. 
Evidentifsimis exemplis, & ex media turba petitis ea fum 
illuftraturus,quaererum naturam prefto vcftigio fequen- 
doin rationum Geometricarum do<5trina primus, omnis 
antiquitatis, &vcftra poftea,uti fpero,confefsione, inve- 
nit Euthymius. Fingamus itaque lineam Nn (in dia- 
grammate pag. 98 .) efle terrae diametrum, cujus centrum, 
A. quatuor autem homines, Septimium, Odtavium i 
Nonium,Decium,in A, tanquamterrx centro, confifte- 
re 5 quorum bini, Septimius &0<5tavius,ad nos evade- 
re conentur per radium A N ; reliqui bini , Nonius & 
Decius contra, ad noftros antipodas, per radium A n. 
Ponamus primum, omnes aequali celeritate ad fuperas 
auras tendero. Quare quo temporis fpatio,ex eodem 
loco A, ruditer loquendo, iter ingredientes Septimius & 
Oftavius veniunt in B ; Nonius &Decius, in alteram 
verfi partem, perveniunt in b : & cum Septimius & 
0<5taviiis veniunt in C ; Nonius & Decius veniunt in 
c : bini ac bini , aequali celeritate iter accelerantes, donec 
eodem tempore omnes,ad fuperasauras evadant j fed in 
diverfas partes, nempe Septimius & Octavius, ad nos ; 
Nonius &Decius,ad noftros antipodas. ItaqueSeptimii 
celeritas ad celeritatem Odtavii cft in ratione nulla, (eu 
nihili * quia cum Septimius unum milliare confecit. 
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etiam Odtavius, ejus comes, confecit iftud milliare u* 
num : quare iter unius ad alterius eft,ut i ad l Et cum 
Septimius duo milliaria confecit , etiam Otftavius eadem 
duo milliaria eft emenfus, quae inter fe funt, ut i ad 2. & 
porro progrediendo, ut 3 ad 3. ut 8 ad 8. ut 100 ad 100. 
Cum itaque nulla inter Septimium & Odtavium in e- 
menfo itinere fit diftantia, aequalem rationem, quam 
nihili feu nullam Euthymius vocat, in ipforum celerita- 
te Ijse&amus. Omnes autem nihili rationes , uti funt 
I* !• *• lo* !o°* inter fe funt aequales, quemadmodum in 
Logiftica omnes notae nullae, 0,0, o inter fe, tanquam 
nihili res,aequales exiftunt. Similiter deNonio&Decio, 
in alteram partem tendentibus,ratiocinabimur. Rurfus 
ponamus feptem homines,Maevium,Septimium, Ofta- 
vium,Sempronium, Nonium, Decium, Sejum,in terrae 
centro A confiftere» quorum medius, Sempronius, in 
centro A immotus maneat : quatuor autem aequis paf- 
fibusiteraccelerentjbiniacbini: Septimius & 0 < 5 tavius> 
ad nos tendendo ; Nonius &Decius,ad noftros antipo- 
das. Mxvius autem duplo celerior fit Septimio, vel co- 
mite ejus, Odtavio j feu,duplo majus iter conficiat Mae- 
viuseodem temporis fpatio,quamScptimius, vel comes 
ejus, Odtavius. Sejus item in alteram partem verfus, 
duplo celerior fit Nonio vel Decio. Qgare quo tem- 
poris fpatio Septimius cum comite Odtavio veniunt ad 
B; item Nonius cum comite Decio ad b; Maevius venit 
ad C,& Sejus ad c. DeindequandoSeptimius cum co- 
mite Odtavio veniunt ad C; item Nonius cum comite 
Decio ad c ; Maevius perrexit in E,&Sejus in e. &fic ul- 
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tcrius progrediendo, in dupla diftantia. Qua igitur ce- 
leritatis ratione, nempe dupla,Maevius,nobis fpedtanti- 
bus, adfcendcndo ex centro A, fuperat Septimium & 
Oaavium ; eadem celeritatis ratione Sejus fuperat No- 
nium & Decium defcendendo, noftri refpedtu, ad no- 
ftros antipodas : id eft, eadem celeritatis ratione Nonius 
vel Decius deficit aSejo. Quare hofc ordine nobis con- 
fpicientur , Maevius, Septimius cum comite O&avio , 
Sempronius» Nonius cum conpite Decio, Sejus. Itaque 
bini, Maevius & Septimius nobis viciniorcs,eadem ratio- 
ne a centro A abfunt, qua in alteram partem ab eodem 
centro A diftant Nonius & Sejus. Ideoque fi omnes 
confifterent,fortein E,C; c,e,&iterSempronio,incen- 
tro A confidenti, ingrediendum effet in alterutram par- 
tem, tantundem laboris fufeepturos eftet,ut vel adSepti- 
miumin C veniret, vel ad Nonium in c; item, ut ad 
Maevium in E pergeret, vel adSe|um in e. Haec itaque 
fic funt fignanda : s N £t». Stt S “ numeris au- 
tem fic : Seu, una nihili rationum omifsa, J. 

Porro ratio dupla, I a ratione nihili I tanto fpatio abeft, 
quanto ab eadem ratione nihili in alteram partem abeft 
ratio dupla 1 , quam noftri refpedu, & diftindtius lo- 
quendo, fubduplam cum antiquis vocabimus. Itaque 
ratio | aequalis eft rationi Ii fubdupla duplae : qvamvis 
ratio I non fit eadem quae ratio I. Ideo autem ratio I ae- 
qualis eft rationi I.quod inter illius terminos i & 2 , No- 
nium <3c Sejum , tantum intervallum fit»quantum inter 
hujus terminos 2 & 1, Maevium &Septimium. Eucl. 
HocGeometriae elementis e diametro repugnat. Her.mot. 
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Paftus fumfilentium. poftea, ubi quae dicere inceperam* 
edifleruero,tuas dcmonftrationes videbimus. Interval- 
lum autem, feudiftanfia inter has duas rationes | ra- 
tio bis dupla, fcu Qjipniam enim ratio nihili | fupe- 
rat rationem ratione; fed rationem nihili fuperat ra- 
tio ratione J. Ergo ratio dupla J fuperat rationem 
fubduplam ; , ratione bis dupla , id eft , quadrupla^. 
Quod etiam ex additione planum fit. fi enim rationi 
fubduplae addatur ratio quadrupla, inde fit, feu compo- 
nitur ratio dupla,in his terminis minimis, 2. 4..1. nempe 
binariusad unitatem relatus duplam rationem facit, com- 
pofitam ex fubdupla, 2 ad 4. ; & quadrupla, 4. ad 1. 
Rurfus ponamus o< 5 to homines, quorum quatuor, Lu- 
cius, Maevius, Septimius cum comite Odtavio, a cen- 
tro A ad nos tendant ; reliqui quatuor, Nonius cum co- 
mite Decio, Sejus, Titius, a centro A tendant ad no- 
ftros antipodas. Celeritatis autem inter ipfos fitdiverfi- 
tas : & quidem Septimii celeritas ad celeritatem Odta- 
yii, fit in ratione nihili > quia dum Septimii comes po- 
nitur Oftavius , aeque celeres ambo intelliguntur. Sic 
de Nonio & Decio. Maevii autem celeritas ad celerita- 
tem Septimii fit in ratione fefquialtera ; id eft, Maevius 
triamilliariaconficiatquo tempore Septimius duo. Rur- 
fus Lucii celeritas fit fefquialtera celeritatis Maevii; id eft» 
Lucius tria milliaria conficiat, quo temporeMaeviusduo. 
Ergo eodem tempore, quo Septimius conficit miljiaria 
duo ; Maevius conficit tria ; Lucius, quatuorfemk < 5 c 
CumSeptimiusconfecitquatogr,Maeviusemenfuseflfex» 
Lucius , novem_j. Igitur Lucii celeritas ad celeritatem 

Dd 


io& «24 MElBOMll DIALOGUS 
Septimii ( novem milliaria ad quatuor) dupla eft celeri- 
tatis Maevii ad. celeritatem Septimii , ( fex milliarium ad 
quatuor.) Lucius enim eadem celeritatis ratione fupe- 
rat Mxvium , qua celeritatis ratione Maevius fuperat Se- 
ptimium: nem pe Lucius tres milliarium terniones (hoc 
eft, novem milliaria) conficit,dum Maevius confia t mil- 
liarium terniones duos, (hoc eft, fex milliaria.) Rurfus 
Maevius tres milliarium biniones ( id eft, milliaria fex) 
conficit, dum Septimius conficit biniones milliarium_r 
duos, ( id eft , milliaria quatuor. ) Haec ita lignantur. 

numeris autem fic : *.*.*. Similiter ad 
alteram partcm,Titius fefquialtera celeritatis ratione fu- 
peret Sejum j Sejus item fefquialtera celeritatis ratione 
fuperet Nonium, utprorfus iifdem rationibus inter fedi- 
ftent hi ad antipodas noftros tendentes, quibus inter (e 
diftant,quiad nos evadunt. Haecita fignamus,?"» 
t*T numeris autem fic : J. Conjundtim utrafqueca- 

rundem rationum in diverlas partes progrefsiones,una 
nihili rationum omilsa, fic exponimus : J.*. J. Cum 
itaque ratio fefquialtera ‘ tanto fpatio abfit a ratione» 
nihili J, quanto fpatio ab eadem nihili ratione * abeft 
ratio fublefquialtera hae duae rationes, fefquialtera, 
& fubfefquialtera, inter fe funt aequales ; quamvis non 
fint eaedem, quod una tanto excefiu nihili rationem fu- 
peret, quanto defcdhi altera a nihili ratione deficit : fcu, 
quod una tanto (patio ad dextram diftet, quanto alte- 
ra ad finiftram. Inter fe autem hae duae rationes , fefqui- 
altera & fubfefquialtera, diftant ratione biftefquialtera, 
fcu duplafuperquarta. quod etiam ex additione fit evi- 
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dens. Si enim rationi fubfefquialterae duplafuperquarta- 
addatur, inde componitur ratio fefquialtera ; in his mini- 
mis terminis, 6 . 9. 4. quippe ratio fefquialtera 6 ad 4, 
conflat ex ratione fubfefquialtera, 6 ad 9, & ratione biP 
fefquialtera , fcu duplafuperquarta , 9 ad 4. Similiter, 
ratio biflefquialtera, feu duplafuperquarta major efb 
quam ratio fubbiflefquialtera, feu fubduplafuperquarta, 
ratione quaterfefquialtera,feu ratione bifduplafuperquar- 
ta,hoc eft, ratione quintuplafuperfextadecima, Id 
quod ex additione quoque patet. Si enim rationi fub- 
biflefquialterae*,feu addaturratio quaterfefquialtera, 
Uiinde conficitur ratio biflefquialtera, feu in his 
minimis terminis, 7,6. 81. 16. Plane uti, fi quis quinqua- 
ginta deberet, deinde autem centum acciperet, foluto de- 
bito retineret quinquaginta-,. Si pro centum tantum 
acciperet quinquaginta , foluto debito nihil retineret. 
Idem quoque redudtione planum evadit. Reducantur 
enim propofitae rationes ad rationes alias : ma- 

gnitudine quidem eafdem; diverfas autem, quod omnes 
eundem habeant terminum confequentem : nempe ad 
has, Ratio squalis eft rationi *. ratio j*, 

rationi * Sic aequales interfeiunt& reliquae , \‘ s &}. 

Major autem eft ratio '«quam ratio ^ratione JJ. 
Nihil autem ad rem, quod hac redudtione, praecedenti 
exemplo adeommodata, Lucius 81 milliaria conficiat, 
dum Titius, quem Lucio celeritate parem antea ftatue- 
bam, conficit tantum td. Poni enim poflunt hi duo, 
Lucius & Titius diverfae celeritatis, fed in hoc exemplo 
proportionaliter ab utroque abefle debent Maevius & 
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Sejus: ille milliaribus 54-S hic 24. Ideoque Nonius fef- 
quialtera celeritatis ratione fuperat Sejum,& hic eadem 
ratione Titium 5 contra atque priori fuppofitione fe in- 

• r 1 w _ J-. Luciiu. Klzviut. Nonius Sejus. Titius* 

vicem iuperabant. noc rnoao> septimi». scptimius.Decius. Nonius. noo»«s. 
Porro idem eft, fi illae rationes ’. *.* J. *. reducantur ad a- 
lias aeque magnas, fed quae communem habeant termi- 
numantecedcntem; quales funt.IMMMM:. 

Dcciui!* Sf 1 Haecalio exemplofum illuftraturus. Sup- 
ponantur enim quinque homines» Cajus,Lucius, Mae- 
vius, Nonius cum comite Decio, in centro A confiden- 
tes, qui ad nos per radium AN evadere conentur. Illo- 
rum autem celeritatis hoc fit diferimen, quod quo tem- 
pore Cajus ab A ad N venit, Lucius veniat ad K3 Mae- 
vius ad I ; Nonius cum comite Decio ad G : hoc eft, 
cum Cajus emenfus eft milliaria 1 2, Lucius confecit 9 3 
Maevius, 8 > Nonius, 6 . Cajus itaque a Nonio maximo 
fpatioabcft; adeoque maximam celeritatis rationem Ca- 
jus habet ad Nonium. Sed idem Cajus, cum Maevio 
comparatus, minorem quidem celeritatis rationem con- 
ftituit, quam comparatus cumNonio ; majorem tamen 
quam fi comparetur idem Cajus cum Lucio, ob majo- 
rem minoremque binorum inter fe diftantiam. Maxi- 
ma igitur celeritatis diferepantia eft inter Cajum 6c No- 
nium 3 minor inter Cajum &Maevium 3 minima inter 
Cajum & Lucium 3 quia Nonii tarditas major eft quam 
Maevii 3 & Maevii major quamLucii. Qjiare cumNo- 
nii celeritatem fuperet binario Maevius 5 quodo&o mil- 
liaria conficiat Maevius, dum Nonius fex 3 horum cele- 
ritatis ratio eft \ teu *. Similiter Lucii & Maevii celeritatis 
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ratio cft J: fed Lucii & Nonii, ’ feu [. Caji & Lucii rur* 
fus,h Caji&Maevii,}; Caji&Nonii, *. Ergo Lucii & 
Nonii celeritatis ratio major eft quam ratio celeritatis 
Maevii & Nonii, ratione celeritatis Lucii & Maevii, hoc 
eft, ratio \ major eft quam ratio ^ratione J. Item Caji 
< 5 c Maevii celeritatis ratio major cft quam Caji&Lucii, 
ratione celeritatis inter Lucium & Maevium : hoc eft, 
ratio " major eft quam ratio ", ratione J. Item Caji & 
Nonii celeritatis ratio major eft quam Lucii&Nonii ce- 
leritatis ratio,ratione celeritatis Caji& Lucii : id eft, ra- 
uo " fuperat rationem U ratione ". Et Caji & Nonii 
celeritatis ratio fuperat celeritatis rationem inter Cajum 
&Lucium, ratione celeritatis inter Lucium dcNomum: 
hoc eft, ratio " fuperat rationem ", ratione Qyodfi 

ab altera quoque parte quinque homines, per radium 
An adfcendentcs, ponamus, eadem, quae fupra tradita 
cft, comparatio inter binos ac binos diverlawum partium 
inftitui poteft. Oeterum illarum rationum mediam, 
quae ex aequalibus terminis conftat j quam propterea ae- 

S ualem veteres adpellarunt j nihili rationem vocatEu- 
lymius : quemadmodum o, nocanulla,feu fiphra, in 
abfolutis numeris nihilum fignificat. Idas autem ratio- 
nes, quae ex inaequalibus terminis conftant quarum in- 
finitus numerus eft ab utraque parte nihili rationis 5 ita 
diferiminat, ut quarum antecedens terminus major eft 
termino confequente, adeoquequae nihili ratione fune 
majores, Aoyar Exqclsivas rationes, generali 

nomine adpcllet 5 fed quarum contra antecedens termi- 
nus minor eft termino confequente, quae ideo nihili ra- 
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tione funt minores , eas vocat A oy*< iP&uirlaiiit, rationes 
Defeftivas. quomodo ratio * eftexcefsiva ; cujus defe- 
<5liva eft *. Poflent quoque vocari avaSalvoik^ adfcert- 
dentes ; & KaraSalvovIef, defcendentes. Item dativi feu 
pofitivi,& ablativi, ob divcrfos refpedtus : prior tamen 
adpellatio,quod ex nominibus in Geometria ufitatis fit 
derivata, magis placet. Antiquamus igitur veterum di-> 
ftindtionem rationum,quamfuprapag.i3 retuli, in ratio- 
nes mapres&minores. quas inepte recentiores, majoris 
& minoris inaequalitatis rationes vocant. Q^od fi pro- 
priis nominibus fingulae rationes adpellentur, defetflivse 
funt, quibus additur praepofitio fub ; uti contra excefsiv* 
funt,quibus haec particula non eft praepofita. lllaautem 
fignificatione particulam fub hic retinemus, ut rationes, 
fub nihili ratione collocatas denotet. Et haec quidem 
funt principia dodrinz Euthymianae,quae quamvis cla-^ 
rifsima fint,aliis tamen exemplis declarare pergam. Sint 
quinque homines, Cajus,Lucius,Maevius,Sejus,Titius. 

Etquidem Cajus inbonis habeat&Lucius, 

c 45 MzviusjO, nihili Sejus autem & Titius 
°. °' ' ' ’ non tantum nihil habeantjed etiam nihilo 

minus ; nempeSejusq.debcat,Titius 8- Ideoque quan- 
to Caji divitiae fupra nihilum adfcendunt, tanto infra ni- 
hilum defcendit paupertasTitii. qui fi 4. lucraretur , < 3 c 
fol veret, Seji paupertatem *quaret,qui tantum 4 debet. 
Si fecundum 4 confequeretur.adfcenderctad felicitatem 
Maevii ; qui ne obulum quidem pofsidet, fed nec obu- 
lum debet. Si tertium 4 lucraretur, revera aliquid in 
bonis habere inciperet Titius, nempe 4. quibus Lucii 
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ut 


facultates cenfentur. Si quartum acciperet 4, jam Caji 
divitias aequaret, qui 8 pofsidet. Ergo Caj i divitiae fupe- 
rant paupertatemTitii,quem tanto aere alienoobrutum, 
nihil habere fingimus, numero 16. hoceft,fiTitius ,qui 
8 debet, lucretur 16» Caji divitias aequare dicetur. Sejo 
tantum 12, Maevio 8> Lucio 4. defunt, ut ad Caji divi- 
tias finguli adfcendant. Porro hac fictione, qua Titius, 
qui 8 debet, nihil habere confideratur, Sejus, qui 4 de- 
bet, fingitur habere aliquid, nempe 4 : 6c Maevius, qui 
nihil habet, duplo efle ditior Sejo. Similiter Lucius tri- 
plo plus habet quam Sejus ; & Cajus quadruplo. Haec 
uti inabfolutisnumerisindubitatx funt veritatis,ita&in 
relatis ad alios, feu rationibus. Quod etiam in diverla- 
rum fpecierum miftis oftendam. Sint enim indiagram- 
mateadpofito quinque mifta ex vino 
9'. &. 4’. 4*. 4’. & aqua, in fefquialtera ratione utrin- 
4*. 4*. 4*. 6\ 9’. q uc progredientia^.-. Hoc primum 
. , r » ,, conftare debet, omnia horum mifto- 

6^^?^ 6' 1 # 1 6 1 rum anrcce< ^ entla ^4 u ^ ae ^ ejufdem 
3 -3 •) m i 1 • fpeciei, nempe vinum j & quidem 

ejufdem fpeciei, ut Rhenanum. Similiter & omnia ho- 
rum miflorum confequentia liquidacfle ejufdem fpeciei, 
nempe aquam, forte fontanam. Si enim miftum excef- 
livumfit ”, & miftum defeCtivum nulla inter haec duo 
mifta eft diverfitas j fed unum idemque miftum, vel ma- 
iore, vel minore ejufdem mifti <Sc rationis termino prae- 
pofito,denotatur. quod ut Geometricum hic eftobfer- 
vandum. Deinde, nifi vinum in omnibus miftis fitRhe- 
nanum ; fed in hocRhenanum, in illo Gallicum, in ter- 
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tioHifpanicum, Phyfice peccabitur. Porro horum mi- 
ftorum medium £ vocamus nihili miftum •, quod, cum 
ex ejufdera quantitatis terminis coriftet, nempe ex 4 
menfuris vini, &item ex 4 menfuris aqux,id omni ex- 
cefeivo mifto debilius fit, & omni defedivo fortius. Hop 
nihili miftofefquialteris viribus fortius eftmiftum quia 
hujus mifti vinum, fex menfurarum,fefquialtera ratione 
fuperat vinum mifti nihili, 4 menfurarum. Cum au- 
tem primum miftum fit, quod hic fupra nihili miftum, 
fiphrx locum obtinens, adfcendat, unitatis loco id poli- 
tum dicimus. Deinde, cum fecundum cxcefsivum mi- 
ftum j, eadem ratione, fefquialteris nempe viribus, fu- 
peret miftum primum £ , quibus hoc primum fuperat 
nihili miftum binarii loco hoc fecundum excefsivum 

miftum politum dicemus. Binarius autem duplus eft 
unitatis : ergo & miftum £ duplum eft mifti £ , fefqui- 
alterx rationis. Sic ulterius adfcendendo miftum "'ter- 
narii locum obtinet 5 & miftum J” locum quaternarii : 
adeoque hoc miftum \' s [ eft quadruplum mifti “ feu 
hoc eft, ut 4 ad t idemque hoc miftum J” eft fuperter- 
tium mifti J£, hoc eft, ut 4 ad j 5 duplum autem mifti 
I", feu £. Rurfus miftum [*\ eft triplum mifti \<\ j fef- 
quialterum autem mifti {£. Similiter de rationibus ab 
altera parte nihili rationis,in fefquialtera item rationo, 
progredientibus, ratiocinabimur. Quippe nihili mifto 
£,in fefquialtera ratione debilius eftmiftum *]■■, quia hu- 
jus mifti aqua, fex menfurarum, fefquialtera ratione fu- 
perat aquam mifti nihili, 4 menfurarum. Cum autem 
hoc primum miftum fit, quod hic a nihili mifto deficit» 
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defeXivae unitatis loco id pofitum dicimus. Sic binarii 
defeXivi loco erit miftum £. ternarii defeXivi loco, mi- 
ftum quaternarii defectivi loco, miftum {£. eodem- 
que, quo de excefsi vis, modo ulterius de his defeXivis 
ratiocinabimur. Caeterum ponamus forte fervos quin- 
que,rationefervitutis,honeftioris aut vilioris, quam ei- 
dem domino fcrviunt, bibere haec quinque milia: pri- 
mus, fortifsimum miftum £ ; ultimus, debililsimum £. 
Fingat autem ultimus, cum debilifsimum miftum bi- 
bat, nempe £, fe nihili miftum bibere ; fed bibiturum 
aliquarum virium miftum, fi quando ad honeftius mi- 
nifterium quarti, qui bibit miftum £, quod in fefquial- 
tera ratione fortius eft mifto a domino promoveatur. 
Qijare quarti fervi miftum £ , unitatis locoab hoc ulti- 
mo fervo ponitur ; tertii autem, qui bibit miftum nihili 
loco binarii: ideoque miftum £, fecundum hanc fi- 
xionem duplum eft mifti JI, in fefquialtera progrelsione. 
Sic deinceps ternarii loco ipfi erit miftum ‘I, fervi fecun- 
di; & quaternarii loco , miftum fervi primi. Quare 
primi fervi miftum JI, hac fixione quadruplum eftmifti 
ii, fervi quarti; duplum mifti*;, fervi tertii; fupertertium 
mifti % , fervi fecundi. Et fecundi fervi miftum fef- 
quialterum eft mifti fervi tertii ; triplum mifti £, fervi 

quarti. Id quod clarius conftat ex iifdem his miftis ad 
eandem aquae quantitatem reduXis ,ut& in praecedenti 
diagrammate faXum. Fortius autem eft miftum \\\ 
quam miftum ^',in ratione quaterfefquialtera, feu quin- 
tupla <5tfuperoXogefima,Ii; quamvis ratio J' tantumfit 
bifiefquialtcra. Plane uti pagina no,Caji divitiae fupera- 
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bant paupertatem Titii, numero j<5 ; licet hujus dimi* 
dium tantum pofsideret Cajus , nempe 8- Quod fi re- 
vera, non autem fi<5tione, nihil habuiflet Titius, quater 
per quaternarium facultates augendo, perveniflet non 
ad 8>fcdad 1 6 . Similiter,fi revera ratio \‘ 6 efiet ratio ni- 
hili, non ad rationem veniretur, quater rationem feC 
quialteram rationi nihili addendo, fed ad rationem \\ ; 
uti in hac progrefsione mere excelsiva confpicitur, 
!*•&*«■!«• !«• hlud igiturexhis liquet,duobus modis ra- 
tiones defe<5tivas confiderari poife : uno.genuino; cum 
a nihili ratione *incipiendo,unitatis loco poniturratioj; 
loco binarii, ratio ternarii,,*; quaternarii, &fic de- 
inceps: altero, fiditio; cum excefsivas & defectivas con- 
jundim, mere exceisivas fingimus ; uti in praecedenti 
exemplo, nihili rationis loco ftatuitur ratio*; loco uni- 
tatis, ratio J; binarii,*; ternarii,*; quaternarii,*. Porro 
& illud ex his cognofcere promtum eft, quid fit ratio- 
num compofitio,feu additio; &, quid rationum, alte- 
rius ab altera ablatio. Ratio rationi addita dicitur, cum 
vel unius rationis antecedens magnitudo , eft alterius- 
confequens ; vel, quod eodem recidit, unius rationis 
confequens magnitudo eft alterius antecedens » adeo- 
<jue,cum tribus magnitudinibus duae rationes compre- 
-henduntur, quarum extremis ratio ex duabus illis com- 
pofitis nata includitur. Quatuor autem modis additio 
perfici poteft : plane uti in rebus fimplicibus, alteram 
alteri aut fupraadpono, aut infra ; feu, vel ad dextram, 
veladfiniftram. Duas enim lineas ,, £ compofiturus, 
fi lineam o addere velim lineae ■, aut fupra illam addo. 
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extremum D jungendo extremo A; aut infra , extre- 
mum C componendo cum extremo B. Rurfus , fi li- 
neam * jungere velim lineae £, autfupra illam adpono, 
componendo extremum B cum extremo C; aut infra, 
jungendo extremum A,extremo D. Hos quatuor ra- 
tiones quoque componendi modos, perfpicuitatiscaula 
fequenti diagrammate inclufos,mihi tradidit. 
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Ultimum componendi modum adhibuit in figura pa- 
ginae 98- ubi fartum eft, ut A ad B, feu R S ad ST i ita 
Dad E, feu VS ad SX. Ratio enim £ confiat ex ra- 
tione £ & d- Qiia quidem rationes componendi me- 
thodo rerum natura nullam breviorem admittit , nul- 
lam concinniorem. Sic fi fcire expetam, quam cele- 
ritatis rationem efficiat pagina 108, ratio celeritatis inter 
Maevium &Nonium,quae fupertertia eft, junrta celeri- 
tatis rationi inter Lucium & Nonium, quae eft fefqui- 
altera 5 invenio rationem celeritatis duplam, inter Ca- 
jum & Nonium : quippe fefquialterae celeritatis ratio- 
ni inter Lucium & Nonium , aequalis eft fefqvialtej? 
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celeritatis ratio inter Caj um & Maevium, adeoque fu- 
pertertiae rationi celeritatis inter Maevium & Nonium, 
addita eft fcfquialtera celeritatis ratio inter Cajum & 
Maevium, id eft, inter Lucium & Nonium, nempe ra- 
tio “ compofita eft ex ratione & ratione ‘. Q^od 
fi altera ratio ex addendis excelsiva fit, altera defectiva, 
iifdcm modis compofitio perficietur. Etenim rationes 
* & * additae faciunt rationem * : rationes autem ; & * 
compofitae faciunt rationem defeftivam *. At rationes 
[St | additae, exhibent rationem nihili *. uti in fimpli- 
cibus numeris + 3 &— 3 additi, faciunt nihil : at+3 &— 8, 
faciunt — 5. Si enim, in orientem navigando tendens, 
per tria milliaria fim progrefius, totidem autem adver- 
fi venti vehementifrretroagar,nihili iter confecifle redte 
dicor : quod fi, tria milliaria progrefius, perodto mil- 
liaria retro agar, tantum abeft,ut vel nihili iter confece- 
rim, ut ante quinque milliaria fint emetienda. Ratio 
porro a ratione ablata dicitur, cum ad eandem magni- 
tudinem confequentem utraque redudta, ratio differen- 
tialis,qua major minorem fuperat, innotuit. Utraque 
autem ratio 3 tam ea, de qua demitur altera, quam de- 
menda 3 fi vel haec excelsiva fit , & illa defedtiva, aut 
contra 5 in eodem rationum ordine ac genere, aut ex- 
cefsivo, aut defedtivo,confidcrantur. quod idem eft, ac 
fi rationem auferendam, fi excefsiva eft, ponam ut de- 
fedtivam 3 fi defedtiva, ut exccfsivam 3 & alteri deinde 
addam. Rationis igitur auferendae magnitudinibus in- 
verfis,hanc compono cum altera, a qua ablatio eft fa- 
cienda. Unde planum eft, quatuor additionis modos. 
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fupra defcriptos, & in auferendo ufurpari pofle. quos 
itidem, ut omnia clara eilent > diagrammate expofitos 
exhibuit. 
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Rationem autem £(‘) ablaturus a ratione illas ita 
collocans * Q) £ ('!) compono : unde fecundum qua- 
tuor illos modos differentia in fequentibus numeris in- 
notefeiti Cumenim in ratione [ fue- 

ram progreffus j per 1 , rationem majorem, regredior. 
In fuperiori autem exemplo, fi de fefquialtera celeritatis 
ratione Lucii ad Nonium, demam fupertertiam celeri- 
tatis rationem Maevium adNonium,relinquitur fuper-j 
ocftava celeritatis ratio , fpeftata inter Lucium & Mae- 
vium ; in his terminis, Siccumdefubquadrupla 
demo fubfupertertiam, relinquitur fubtripla : at fidefu- 
pertertia demere velim quadruplam , tantum abeft ut 
hoc facere pofsim, ut fupertertiae tripla priusaddita efie 
deberet. Progreffus itaque per, fupertertiam regredior 
per fubquadruplam ; unde regreffus fuperat progref- 
fum ratione fubtripla. liti fi de q., quas in bonis habeo, 
folvere velim 12, quae debeo > cum totum folvere n«- 

Gg 
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queam, minuo tamen debitum, ufque ad tertiam par- 
tem, ut folvenda tantum reftent 8- Eucl. Plane nova 
Geometriae elemcnta.Euthymius condere videtur, fed 
cum omnes iftae ratiocinationes ex male intellegis 
meis elementis natae fint, facile eas refutare poflum_,. 
Archim. Utinam pofsis, 6 Euclides. Jam quafi 
per nebulam majus aliquod veritatis lumen confpicio, 
quod ex tuis elementis quaedam obfcuraturum videtur. 
Hermot. Clarifsimum, & nulla obfcuritatis nebula 
interceptum veritatis folem paulo poft videbis. Sed 
prius, fi patimini, alio modo eadem haecEuthymii prin- 
cipia vobis fum expofiturus > deinde ad fingula, quae 
contra haec adferetis, refpondebo. Rationis natura & 

efientia confiftit in duabus ejufdem generis rebus, (quae 
vel magnitudinibus tantum exponuntur 5 vel etiam , fi 
commenfurabilcs fint magnitudines, numeris :) fecun- 
dum certam magnitudinem y vel etiam, fecundum nu- 
merum,inter le comparatis. Quantitas autem rationis 
in duarum magnitudinum inter fe diftantia fpediatur : 
quae diftantia cum infinitae fit aut parvitatis, autmagni- 
tudinis y hinc colligimus, quavis ratione infinite mino- 
rem, aut majorem, faltem potentia, 'dari pofle. Porro 
nihili rationem , quae in aequalibus magnitudinibus fpe- 
tftatur, rationem quidem efte ftatuimus 5 fed nullius 
quantitatis j quod nihili diftantia magnitudines illius, 
antecedens & confequens, inter fe diftent. Qusecun- 
que autem alia, magna, parva, unitatis loco accipi po- 
teft. Caeterum duorum numerorum, naturali ferie fe 
proxime confequentium, duo primi, 1 & 2, maximam 
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rationem comprehendunt : qux ratio in crcfcentibus 
numeris, proximis binis ac binis inter fc comparatis, in 
infinitum decrefcit ; adeo ut duae lineae in infinitum, 
faltem potentia, fibi invicem propriores fieri polsint,& 
minus inter fefpatium relinquere, nunquam tamen con- 
currere. Qijod fieri polle multi, qui naec penitus per- 
fpeda non habent, negarint. In adjungo igitur dia- 
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grammate clarifsime id expofui. in quo poft nihili ra- 
tionem ; fpe&atam inter duas lineas, in medio concur- 
rentes, dum una a dextra finiftrorfum, altera a finiftra 
dextrorfum aequabiliter progreditur ; primo loco eft 
ratio dupla, inter numeros 2 & 1 : fecundo loco, ratio 
fefquialtera, inter numeros 3 & 2 : tertio, fupertertia, in 
numeris 4. & 3 : quarto, fuperquarta, inter 5 : <Sc 

fic undecimo loco, fuperundecima, in terminis 12 & il 
C en tefimo loco er it fupercentefima^n terminis 101 &100: 
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millcfimoj fupermillefima, inter 1001& iooo. & ita pro» 
grediendo in infinitum. Omnium autem multipla- 
rum minima primo loco eft, nempe ratio dupla : at o- 
mnium fuperparticularium maxima fecundo loco, ni- 
mirum fefquialtera. Caeterum cum omnis ratio unita- 
tis loco confiderari pofsit, ex ea bis compofita, dupla effi- 
citur primae, feu fimplae \ ex ter compofita, fimplae tri- 
pla; ex vicies compofita, fimplae vigecupla. Terautem 
compofita, Feu tripla, fefquialtera eft bis compofitae,feu 
duplae : quater compofita, feu quadrupla, fupertcrtia eft, 
ter compofitae, feu triplae. Sic decies compofita dupla 
ratio, ,0, % fu pernona eft novies compofitae duplae ratio- 
nis, "J. Quinquagies fexies autem compofita ratio fu- 
perodtogefima, primo major eft fimpla ratione dupla_s. 
Qgae quidem eornpofitio, quomodo fiat, ex altero hoc 
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diagrammate patet, in quo a f niftro latere pofitaefuntan- 
teccdentesjuagnitudines,a dextro autem confequentes. 
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Porro, in naturali fitu, locomedio, pofita eft ratio nihili, 
quam habet linea iadlineam ratioautem lineae £, id eft 
f, ad lineam £, eft dupla. Primoflgitur fupra rationem 
nihili adfcenfu ventum eft ad rationem, omnium mul- 
tiplarum minimam ; quavis autem fuperparticularium 
majorem ; cum per innumeras alias rationes, majores, 
minores, fupra nihili rationem adfcenfus fieri potuiflet. * 
Porro lineaH dupla eftlineae§: adeoquelmea K,hoceftB» 
quadrupla eft lineae §. Rurfus infranihili rationem pro- 
grediendo, linea fubdupla eft lineae?. Eftentia autem 
fua fubdupla ratio aequalis eft rationi duplae ; quia di- 
ftantia magnitudinum utriufque rationis eft aequalis, 
quippe inter duplae rationis magnitudines £, „ tantadi- 
ftantia eft, quanta inter fubduplae rationis magnitudi- 
nes n, ? : at verocumin divertas partes hae rationes ten- 
dant; duplaadfcendendo,dcfcendendo fubdupla ; ratio 
dupla fuperat rationem fubduplam, ratione quadrupla. 
Porro J3 dupla eft ipfius ergo ^-ipfius £,feu *,eft fub- 
quadrupla. Superat autem ratio quadrupla rationem 
fubquadruplam , ratione fedecupla > hoc eft, fi rationi 
fubquadrupla addatur bis quadrupla, id eft, fedecupla , 
inde conficietur ratio quadrupla, in his terminis 1 6 . i. 
quod etiam redudione harum rationum ad eundem 
terminum confequentem facfka clarefcit,in his numeris: 
Quod fi ratio quadruplavere efletratio nihili, 
quater rationem duplam addendo, veniretur ad ratio- 
nem fedecuplam. *?.?,{. M. quod altero diagrammate 
expofui,ubi lutita dicam, nulla eft ipfius £: atj,feuk 
dupla eft ipfius [. Deinceps { t dupla eft ipfius 1 : ergo J, 


I. 
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hoc eft, J bis dupla, feu quadrupla eft ipfius f. Rurfus jf 
dupla eft ipfius ergo e b , hoc eft , ■ terdupla, feu oftu- 
pla,eftipfius “ Denique ° dupla eft ipfius ,* : quare £,hoc 
eft,? quaterdupla eft, leu fedecupla, ipfius Atque hac 

methodo quaevis rationes componi poftunt, atque altera 
abalteraauferrf. Alium infuper has rationes confideran- 
* di modum addam ; ex qua eadem veritas confpiciatur. 


Sit enim quadratum A B C D , in quo dueftis diagoniis 
A C , B D ; & bife&is lateribus per lineas E F, ed; du- 
catur exangulo D,ad bifedlionispundtum F,linea DF, 
quae diagonium A C fecat in pundto H. Si per hoc 
pundtum H redta ducatur 1 K, lateri AB, aut B C» 
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parallela; etiam ab altera diagonio BD, eadem linea fe- 
caturin L: adeo ut in duobus iis pundis in tres aequales 
partes linea I K, id eft AB, fit divifa. quod ad Arifti- 
dcm Quintilianum ab Euthymio eft demonRratum_,. 
Quod fi rurfus punda D & K per lineam DK conjun- 
gantur, reda M O, feu O A, erit line* A B pars quar- 
ta: deinceps PR.feu R A,ejufdem lineaeeftpars quinta; 
SV, feu V A, pars fexta : & fic in infinitum, potentia 
faltem, eandem operationem continuando, in quotcun- 
quepartesxqualespropofita linea Geometrice fecabitur. 
Infra lineam jj fimiliter eadem ratione h* fediones pro- 
cedent. Linea enim e per duo punda, m <5c n, in tres 
partes aequales fecatur; linea autem * in partes quatuor, 
per tria punda, t,r, s. <3c fic deinceps line* cujufvis, in 
eadem diftantia infra mediam l fit*, in qua fupra ean- 
dem p alia erat pofita,eafdem partes nancifcemur, in 
quas haec erat divifa^. Ex iis autem ita ratiocinarryir. 
Cum linea *, hoc eft £, bifeda fit in G , per quod pun- 
dum lineae £, vel £, parallela duda eft |!; erit linea % ad 
lineam £ in ratione nihili ; utpote aequae magnitudines 
'inter fe comparat*. C*terum antecedentes rationum, 
tam defedi varum, quam excefsivarum, omnes finiftro 
latere ” &diagonio £ conclufas hic fpedamus ; &con- 
fequentes, eadem diagonio £& dextro latere J. ideoque 
fedionum punda, qu* excefsivas rationes faciunt, in 
dimidia diagonio £ exiftunt; uti illa,qu* defedivas, in 
dimidia ' Porro linea *, in tres *quas partes feda_s, 
(quarum du* „, finiftro latere §, <3c diagonio £ compre- 
henl*, antecedentem faciunt ; tertia autem £, eadem 
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diagonio £, & dextro latere £ inclufa/confequentem:) 
duplam rationem exhibet, quarepunftum H, in dimi- 
dia diagonio £, dextram verfus ab aequalitate eft remo- 
tum. Deinde fedta linea o in quatuor aequales partes, 
illarum tres m, tanquam antecedens, ad unam QjUtcon- 
fequentem, triplam rationem efficiunt. Se&ionis au- 
tem pun&um M, magis rccefsit ab aequalitate, hoc eft, 
a lineae j qun<5to p,quam pundtum H ab eadem lineat 
eandem verfus partem, fuerat remotum. Major igitur 
harum partium JJ* m> inter fe ratio eft, nempe tripla } 

3 uam erat partium h, h, nempe dupla. Poftea ? qua- 
rupla eft ipfius *. &fic altius adfcendendo. Cum au- 
tem fefquialtera ratio minor fit rationedupla,pun<5lum 
fedionis propius a linea J aberit, quam indeabeft pun- 
<5tum H. quod in linea J^, in quinque partes per qua- 
tuor diagonios tributa, eft manifeftum. Omnes au- 
tetp in univerfum fuperparticulares rationes intra fpa- 
tium FEI K includuntur} uti omnes multiplae ratio- 
nes duplo majore fpatio , A D IIC, funt comprehenfac. 
Itaque uti in infinitum, potentia, altius a dupla ratione, 
lineam $ verfus, adfcenditur } fic in Infinitum propius' 
ac propius ad lineam hoc eft, ad nihili rationem , ve- 
nietur, eandum lineam J fecundum rationes fuperparti- 
culares fecando. Abalteraautem parte,feu infralineam 
eaedem plane fedtionum rationes fpeftantur in dimi- 
dia diagonio ®»finiftram verfus a linea ^ remotae. Qua- 
re linea g tanto fpatio infralineam p defeendit, quanto 
fupra eandem adfcendit linea ^ eademque ratione, qua 
hzc>perdiagonium £eft divifa. quod fimiliter de caeceris 
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monllrabitur. Hoc autem fchemateadumbrare utcun- 
que poflum, longitudinis dierum ac nodium varietatem 
ac vicifsitudinem,quam populi, qui citra autultra aequa- 
torem habitant, experiuntur; licet omnCS, diei ac nodis 
fimuljZ^. horas numerent. Si enim ./Equator fingatur 
induasaequas partes tributus : quarum £, quaeafiniftra 
eft, diem denotet; altera £ , quae a dextra, nodem ; fub 
illo habitantes diei longitudinem ad longitudinem no- 
dis femper habent in ratione nihili : quod utraque duo- 
decim horarum exiftat. Porro polum boreum ver- 

ius, diem id horarum notet ; & 5» horarum 8 nodem. 
Eodem autem tempore, quo nos 16 horarum diem,& 8 
nodem habemus, contra antoeci noftri, qui fub paral- 
lelo Jj habitant, 8 horarum diem , in linea Jh & idhora- 
rum nodem, in linea | , obfervant. Nos itaque qua- 
druplo tum temporis antoecis noftris fumus feliciores, 
quippeduplo plus gaudemus, obduplam diei longitudi- 
nem ; & duplo minus trirtamur,ob duplam nodis bre- 
vitatem. Quod quidem illuftrifsimum excelsivarum 
fimul & defedivarum rationum exemplum, omnibus 
populis,quiclarifsimo mundi lumini venienti gratulan- 
tur, & abeunti laetum reditum precantur, Deus obfer- 
vanduni propofuit. Atque ex his principiis omniaEu- 
thymii dogmata, tam quae veftra, illuftres Geometrae, 
principia convellunt, dcfalfitatis convincunt, quam quae 
recentiorum hallucinationes oftendunt, deducuntur. 
Illud,enim inquiebat Euthymius, ex his manifeftum efl, 
rationis Geometricae naturam < 3 c eflentiam in magnitu- 
dinum, quae rationem conftituunt , inter fe diflanria-. 

Ii 
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(quod in Arithmetica ratione omnes admittunt) gene- 
raliter cllc conftitutam : uti abfolutorum numerorum 
elTentia in diftantia a nihilo fpedlatur. Qjaod non fup- 
pofuifTc hic videri debeo, fed ex rerum natura, tot exem- 
plis foecunda, dcmonftrafle. Ex parte autem hocprin- 
cipium Euclides admifit, nempe in rationibus excelsi vis: 
fed generaliter, in omnibus rationibus,etiam defedlivis, 
hujus dogmatis veritatem primus oftendo. Falfa igitur 
cft o (flava propofitio libri quinti Elementorum Eucli- 
dis, & decima 5 quas pag.32,&}6 retuli ; & multae aliae, 
quae ab his pendent. Falfa ergo eft, uti pollea amplius 
oftendam, libri quinti definitio feptima 3 quam pagina 
30. retuli : qua, tanquambafi,o<flava illa propolitio 
nititur. Multae autem propofitiones veterum, quamvis 
falfae non fint, male tamen ex his elementaribusdemon- 
ftratae probantur. Male enim Euclides, hac odtava 
quinti ufus , demonftravit ejufdem libri propofitiones 
XIV. XX. XXI. Male quoque divinus Archimedes 
ex eadem demonftravit fecundam propofitionem libri 


pofitiones, ex.ocftava quinti dedudlas, protulit ; quas 
ante ipfum Pappus produxerat Mathematicorum Col- 
lecflaneorum libro VII : ex quo defumtas libri quinti 
elementorum fini juniores illas adtexuerunt. Ex illa 


politionis libri 11 deSphacra &Uylindro,quae a paginae 
4$ verfu 23, his verbis incipit : Ahxticv iv , on t 0 dire r©'. 



•, quam pagina 37 adduxi, 
ando multas erroneas pro- 
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zJ&Con/lrandum igitur , quadratum a CH in HF minus ejfe 
red angulo d BHC in HG. quod idem efi ac monjlrare, qua- 
dratum a CH, ad reSi angulum a BHC, minorem rationem 
habere, quam rcciam G H ad H F. Nempe \6 ad 24 
minorem habere rationem quam habeat 10 J ad 15 *, 
feu 21 ad 31 : cum contra llatuendum fit, 16 ad 24 ma- 
jorem habere rationem quam habeat 21 ad 31. Quo- 
niam enimeft, ut 16 ad 24., ita 21 ad 31), major eftdi- 
ftantia inter 21 & 3iJ,hoc eft,i<S & 24, quam inter 21 & 31. 
Nulla autem ex omni antiquitate Mathematica illu- 
ftrior propofitio proferri potefi , quam haec fit odava 
Archimedis 3 in qua toties dicatur, quae ratio major fit, 
quae minor ; qua: alterius dupla, qua: fefquialtera. in 
quo cum Theone juniores omnes, & in primis Grc- 
gorius a S“ Vincentio , tam ample errarunt. Ideo- 
que Eutocii commentarium , quo fufilsime haec pro- 
pofitio, <Sc Euclidea dodrina, id eft, libri quinti propo- 
fitiones, V 111 & X enarrantur, totum proferendum 
putavi, ut, quid veteres hic docuerint , clare omnibus 
conftaret. Ita autem haec cohaerent, ut omnes junio- 
rum errores, non perfpedis veterum erroribus, foli- 
de dijudicari nequeant. Quare,inquiebatEuthymius, 
cum is praecipuus hujus narrationis mihi fcopusfit, uc 
totam antiquitatem ignoratae in quibufdam elementis 
Geometriae convincam ; deinde autem juniorum pra- 
vas explicationes , & monftrofas hallucinationes de- 
monftrem antiquis hunc honorem habebo, ut primi, 
demonftrationum viribus adadi, veritati, omnium_. 
rerum antiquifsimae , vidoriam concedere cogantur. 
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Agiteergo,o praeclari mathematici,&omnesingenii ner- 
vos contendite* ut <3c acute omnia, quae porro relaturus 
fum,infpiciatis; & alacriter veftra, rationibus addutfis, 
defendatis* Falfam dixi quinti libri propofitionem o- 
<ftavam. Quod fi illa* quae in principiis paulo ante ex- 
pofui* bene vobis' perpenfa eflent,falfitatis quoque cau- 
fas perfpeftas haberetis* Duobusautem modis illius fal- 
fitatem offendam. Primo, falfa Euclidis principia de- 
monftrando : Altero, vera Euthymii principia confir- 
mando. Antiquorum omnium, adeoque fummorum 
virorum, fententiam, quae undecunque aiitforitatis plu- 
rimum ac roboris habet, primo loco,inquiebat Euthy- 
mius , propterea ponam , ne quod praejudicium , novam 
initio adftruendo, aut veritati, aut tibi, aut etiam utri- 
que , adfcratur. T res autem hujus propofitionis cafus 
e(Te poffunt. Vel enim tertia D, utravis reliquarum, 
C, minor eft; Vel major: vel majore, £, minor; mino- 
re autem, C, major. Primo cafu primum hujus propo- 
fitionis membrum* quod pagina 32 relatum eft his ver- 
bis 5 Intqualium magnitudinum major , ad eandem , majo- 
rem rationem habet quam minor ; Euthymius verum pro- 
nunciat : falfum autem membrum fecundum, rever- 
tendo adverfam priori fententiam proferens ; quod ibi- 
dem his verbis conceptum adtulimus ; & eadem, ad mi- 
norem, majorem rationem habet quam ad majorerru. A tque 
hujus primi cafus illud exemplum ponemus, quod Grae- 
ci codices , editus & manu feripti* adferunt : quod & 
Commandinus retinuit, Grxci codicis religiofus inter- 
pres * quem fine caulahic deferuit Clavius, dum ter- 
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tiam D, fecunda C, pofuit majorem, propofitionum 
XIV. XX. XXI. ejufdem libri demonftrationes, ut 
puto, fccutus. Verum igitur eft primum membrum, 
nempe , ad D, feu 7 ad 4, majorem rationem habere, 

3 uam C ad D, feu 5 ad 4 : at falfum, membrum fecun- 
um, nempe Dad C, feu ^.ad 5, majorem rationem 
habere , quam D ad £, feu 4 ad 7. Secundo cafu pri- 
mum membrum falfum eft s verum autem fecundum. 
Falfum enim eft, 4. ad 6 majorem rationem habere.: , 
quam 3 ad 6; fed verum, 6 ad 3 majorem rationem ha- 
bere quam 6 ad 4. Tertio cafu falfum eft utrumque 
membrum, quippe & hoc falfum eft, 4 ad 3 majorem 
habere rationem, quam 2 ad 3 ; & iftud, 3 ad 2 majo- 
rem habere rationem, quam 3 ad 4 ; quod diverfi ge- 
neris rationes, excefsiva & defedliva, inter fe comparari 
nequeant. Q^arc ex tribus hujus propofitionis cafi- 
bus, unus verus eft, reliqui duo falfi ut ftatiin demon- 
ftrabimus. Eucl. Si quae unquam ineptiae, & olim, 
cum inter mortales degerem, < 5 c ex quo hac beata quiete 
mihi frui licuit,fando ad aures meas pervenere, inter il- 
las certe has Euthymii tui, 6 Hermotime, primo loco 
cenfere poftum. Ut enim illud nunc praeteream, incon- 
cufto fundamento, feptima nimirum ejufdem libri defi- 
nitione, niti hanc noftram propofitionem , faciliori ad- 
huc via eandem veritatem hic demonftratam dabo. 
Sint enim eaedem lineae, iidemnumeri,quos tu ante pro- 
ferebas. Dico (numeros folos adeommodans, ut bre- 
vius me expediam,) non tantum 7 ad 4 majorem ra- 
tionem habere quam 5 ad 4 5 quod etiam concefsit 

Kk 
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Euthymius ; fed & revertendo •, quod ejufdem propofi- 
tionis (ecundo membro volo ; 4 ad 5 majorem ratio- 
nem habere quam 4 ad 7. Qyis enim mortalium,ex- 
ceptis Euthymio &Hermotimo, dubitat; vel unquam 
dubitavit, aut venientibus feculis dubitaturus eft, quin, 
uti verum eft,feptem partes quartas majores efle quin- 
que partibus quartis, fic immotae veritatis fit, quatuor 
partes quintas majores efle quam quatuor partes fepti- 
mas. Theo. Sic optime, 6 Euclide, hoc quoque, in 
recenfendis tuis elementis, hujus propofitionis princi- 
pium fum fecutus. Pap. Ego quoque in tot infignium 
mathematicorum propofitionibus colligendis ; &tuis, 
6 Apolloni, lemmatis demonftrandis. Apol. Certe 
& ipfe hujus propofitionis veritatem ab illo fundamen- 
to arceflendam putavi. Eutoc. Nemo mathematicus 
ab alio cenferet. Archim. Fateor & me haefententia 
olim fuifle imbutum; fcd ex iis,quae principiorum loco 
ante retulit Hermotimus, jam aliter video haec efle con- 
cipienda. Hermot. Te unum, tanto ingenio mathe- 
maticum, tanta folertia mechanicum* his Euthymii do- 
gmatis adfenfum praebere, 6 Archimede, hoc vero eft 
quod, me confidentiorem reddit, recenfendo pergens 
faciam, fpero, ut & tu in hac fententia, quam adeo feli- 
citer concepifti, confirmeris, «Sccaeteri deinde unanimi 
confenfu tibi accedant. Euthymius itaque, cum men- 
tem faepius in id intendiflet, ut in rerum natura princi- 

{ >ium,quo fifi veteres hoc adferuiflent, indagaret, nul- 
um aliud reperire potuit, quam quod jam ab Euclide 
propofitum eft , & caeterorum calculo confirmatum ; 
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nempe minutias infpexifie Arithmeticas Eudoxutn , 
Euclidem, & quotquot veterum aut hos pnecefsifient, 
aut, odtavam ufurpando, elTent fecuti. Nam & in mi- 
nutiis, uno integro majoribus, quarum termini excefsi,- 
vas rationes conftituunt,manifeftam videre veritatem» 
& in minutiis, uno integro minoribus, quarum termini 
rationes defedtivas faciunt, certitudinem non minus, ue 
putarunt,evidentem. Cum igitur minutia \ major lit 
quam minutia’ ; quod numerus 7 majori fpatio a nihilo 
diftet quam numerus 5 : contra autem minutia * ma- 
jor fit quam minutia * ; quod cum utraque aeque mul- 
tas habeat partes , illa majores habeat, haec minores ; 
nempe illa quintas, haec feptimas : hinc adeo 7 ad 4. ma- 
jorem rationem habere concluferunt, quam 5ad 4. ; at 
contra, 4 ad 5 majorem habere rationem quam 4 ad 7. 
Similiter de aliis minutiis argumentando, cum facileca- 
percnt, minutiam « majorem efie minutia \ ; contra au- 
tem minutiam * majorem efie minutia * : definivere, 
4 ad 6 majorem rationem habere quam 3 ad 6 ; fed re- 
vertendo, majorem efie rationem ‘ ratione *. Sic mi- 
nutiam * majorem cum perfpicerent minutia contra 
autem , minutiam J majorem minutia J : ftatuebant 
4 ad 3 majorem rationem habere quam 2 ad}; fed re- 
vertendo , 3 ad 2 in majori ratione efie quam 3 ad 4. 
Cum igitur in omnibus tribus cafibus iftud verum, ex 
minutiis Arithmeticis, fe deprehendifle putarent, gene- 
ralem inde propofitionem,nanco< 5 tavam, fabricarunt, 
& ex alio falfo principio, ex feptima nempe ejufdem li- 
bri definitione, demonftrarunt. Haec antem ut clarius 
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infpiciantur, accurate hic exponam, in quibus minuti* 
cum rationibus paria faciant 3 & in quibus inter fe di- 
ferepent. Nam & Geometricae confiderationis furit mi- 
nutix, quatenus ex duobus terminis, uti rationes, con- 
flant 3 qui quocunque numero multiplicati, eandem 
minutiam , eandemque rationem exhibent, quippe ut 
ratio { eadem eftquae ratio *, vel 3 fic minutia \ tanta 
eft, quanta minutia *, vel i, vel 'J. Unde & hoc pla- 
num eft, minutiae quantitatem 3 quatenus alia minutia 
ejufdcm generis, aut excefsivi aut defedivi, major eft, 
aut minor, aut illi aequalis 3 aeque ac rationis quantita- 
tem, qua alia ratione ejufdem generis, aut excefsivi aut 
defedtivi , major eft, aut minor, aut illi aequalis ; ex eo- 
dem principio efle definiendam, ex majore nimirum, 
aut minore , aut etiam aequali terminorum inter fe di- 
ftantia, fi utraque comparatarum aut rationum, aut mi- 
nutiarum, ejufdcm generis exiftens, aut excefsivi, aut 
defe&ivi, ad eundem prius vel antecedentem, vel confe- 
quentem fuerit redufta. Quod fi una comparatarum 
rationum, aut minutiarum, excefsiva fit, altera defetfi- 
vaj in principiis fupramonftratum eft, &poftea amplius 
monftrabitur, illam in fuo genere majorem efle, quae 
longius a nihili ratione, aut minutia, diftat : adeoque 
duas rationes, aut minutias, iifdem terminis compre- 
henfas,hoc eft,excefsivam & cognominem defedtivam, 
tanquam xque a nihili ratione, fed in diverfas partes, di- 
ftantes , aequales exiftere ; minutias quidem , quatenus 
Geometrice earum termini confiderantur. quomo- 
do ratio excelsiva j aequalis eft cognomini defedivx *. 
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Item excefsiva cognomini defectivae }. & cxcefsiva 
aequalis cognomini defeCtivae *. Rurfus in eo rationes 
& minutiae inter fe difcrepant, quod rationis duo termi- 
ni unam duntaxat notionem ingerant, fpatium nempe 
inter utrumque terminum interjectum, quod plurium, 
aut pauciorum minorum rationum capax eft , prout 
major, minorve ratio fuerit. Minutiae autem duo ter- 
mini duas notiones includunt ■, numeratoris a denomi- 
natorediftantiam, & partium denominatoris numera- 
tionem. Quamobrem fecundum Geometriam ratio * 
aequalis eft duabus rationibus : at minutia fecun- 
dum Arithmeticam, aequalis eft duabus minutiis \ <Sc 
quae, quod eundem denominatorcm fortitae funt,eam 
inter fe rationem habent, quam numeratores, nempe 
quintuplam. Atque hinc quoque eft,q,uod omnes mi- 
nutiae inter fe lint commenfurabiles ) cum contra di- 
verfi fundi rationes,nullamcommunem menfuram ad- 
mittant, ideoque nec rationem inter fe habeant effabi- 
lem. Unde porro liquet, rationum ac minutiarum di- 
verfam effe additionem , & confequenter fubtraClio- 
nem. Praeterea minutias, ob denominatoris illam nu- 
merationem, per numeros multiplicari polle, ac di vidi i 
rationes vero nequaquam. Cum igitur duae fint mi- 
nutiarum conliderationes. Geometrica & Arithmetica; 
ex priore, fed a veteribus non animadverfa, veram pro- 
ferimus propofition em odtavam ; cum ex pofteriorc an- 
tiqui effinxerint falfam. Verum enim eft. Geometri- 
ce confideratis minutiarum terminis, fecundum diftan- 
tiam antecedentis, feu numeratoris, a confequente, feu 
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denominatore,quifemper integrum denotat, 7 fupra 4, 
tanquam integrum, tanto fpatio Geometrico adfcende- 
re, quanto fpatio 4 infra 7, tanquam integrum defcen- 
dit Ambae enim rationes, \ & *, quae aequalibus termi- 
nis fundanis comprehenduntur, a nihili ratione, in di- 
verfas partes, aequidiftant > nempe per rationem \ , quae 
nihili rationi * addita, excefsivam ' efficit ; &ab eodem 
nihili ratione * ablata, defeftivani *. quod ex iifdem ra- 
tionibus, ad eundem confequcntem redudtis, fic adpa- 
ret : JJ. [%• Qijare 7 ad 4 eandem rationem habet 

quam 4 ad 7 : rurfus i ad 4 eandem rationem habet 
quam 4 ad 5 : quod excefsiva ratio «, feu JJ, aequalis fit 
cognomini defedtivae *,feu : & ratio excefsiva ',feu \< ai 
aequalis cognomini defeftivae % feU ldeoque,fi ratio 
l major eft ratigne '» feu,quodidemeft,fi ratio ’ minor 
cft ratione * ; etiam revertendo, ratio * minoreft ratio- 
ne *. Quod odtavae propofitioni Euclidis adverfatun 
qui ex Arithmetica minutiarum confiderationc, quate- 
nus partes integri numerantur, falfum illud theorema 
fabricavit ; nempe rationem \ majorem quidem efie 
ratione ' } at contra rationem * majorem eite ratione * t 
ob caufam Arithmeticam ante relatam. Ex priore igi- 
tur minutiarum vera confideratione, nempe Geome- 
trica, qua ex numeratoris a denominatore dil}antia_»j 
quantitas ipfarum, aeque ac rationum, definitur, odta- 
va propofitio fuifiet effingenda > non autem ex pofte- 
riore minutiarum confideratione , nempe Arithmeti- 
ca, falfitas in Geometriam invehenda, piopofitionem 
Geometricam ex principio Arithmetico fabricando. 
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Quare novum illud Euthymii theorema, non minus 
in Arithmetica locum habebit, quam inGeometria.,. 
Etenim fcite hic contemplabimur, minutiam exoefsi- 
vam tanta ratione fuperare minutiam nihili , feu inte- 
gram, quanta ratione eadem haec minutia nihili fuperat 
excefsivae cognominem defectivam. T res enim partes 
minutiae excefsivae j fuperant duas partes minutiae inte- 
grae, ratione fefquialtera, feu fuperdimidia : tres autem 
partes minutiae integrae fuperantduas partes minutiaede- 
fectivae, ratione item fefquialtera. Unde minutia ex- 
cefsiva [ fuperat minutiam defectivam ’, ratione biftef- 
quialtera , feu dupla & fuperoctava , in his terminis : 
j. ). }. feu ‘ 6 . *. feu, ” 8 . quippe tres dimidii imperia- 
les nummi, feu 7 2 folidi Lubecenfes, fuperant fui tertia 
parte integrum imperialem, feu 4.8 folidos, uti integer 
imperialis, feu 4.8 folidi, fui tertia 'parte fuperant duos 
imperialis trientes, feu folidos 32. Similiter minutia ex- 
cefsiva * quanto fpatio fuperat minutiam nihili, tanto 
fpatio minutia nihili fuperat cognominem defectivam f: 
adeoqueexcefsiva * fuperat defectivam J ratione dupla 
minus fuperoctava,in his terminis, feu, in im- 

perialis minutiis, Jjj. 1 «. Porro uti major eft minutia 
excefsiva j feu 'j, quam minutia excefsiva *, feu ‘J, ob 
majorem minoremque numeratorum 72 < 3 c 64., fupra 
integrum 4$ adfcenlum ; fic major eft minutia defecti- 
va ‘,feu ’ 8 , quam minutia defectiva i,feu ’ 8 . hoccft.mi- 
nutia \\ majus minus eft quam minutia ’ 8 , quia haec 
minus diftatab integro JJ, quam illa Ex quibus 
omnibus planum eft , fi duae defectiva; , vel rationes» 
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vel minutiae, inter fe fecundum quantitatem comparen- 
tur, eandem hanc efle comparationem, quae inter illas 
cognomines duas excetsivas. Caeterum omnes haec 
ratiocinatio , qua Euclidei theorematis falfitatem de- 
monftramus, paucis verbis includi poteft. Quoniam 
enim ratio ' major eft quam ratio quod in ifta7 fupraq. 
majori fpatio adfcendatquam 5 fupra eundem 4. ■, idcir- 
co & ratio * major eft quam ratio * , quod 4. infra 7 ma- 
gis defeendat quam infra 5. Nunc ad alterum venie- 
mus Euclideae demonftrationis fundamentum, cui, ut 
firmifsimo,hanc propofitionem fuperftruendam cen- 
fuit; nempeaddefinitionem quinti libri feptimam, quae 
pagina 30.V.4. eft relata,&aScholiafte explicata pagina 
28, ad ejufdem libri definitionem quintam. Hanc vero 
definitionem Euclidis diagrammati, quod pagina 32 po- 
litum eft, & paulo ante in numeris addudtum, adeom- 
modabimus. Sunt autem in omni cafu oftavae propo- 
fitionis, potentia quatuor magnitudines ; quandoqui- 
dem duae rationes inter fe fecundum quantitatem ipfa- 
rum comparantur, quod & re<5te monitum a Scholia- 
fte pagina 35. v. 30. Caeterum in numeris iftis primus 
terminus eft 7. fecundus, 4.. tertius, 5. quartus iterum 4. 
Si jam fumamus primi & tertii aeque multiplos, in ad- 
dutfto diagrammate, triplos, 21 & 15 : rurfus fecundi & 
quarti aeque multiplos, hic quadruplos, 16 & 16 : vide- 
mus primi multiplum, 21, fuperaromultiplum fecundi, 
16 ■, at tertii multiplum, 15, non fuperare multiplum 
quarti, 16. Ex qua verifsima condufione Euclides fal- 
iilsimam , uti Euthymius cenfet, deduxit, nempe hanc 
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ob caufam primum terminum 7, ad fecundum ma- 
jorem rationem habere quam tertium terminum 5, ad 
quartum 4. Eucl. Hoc certe immotum oCtavae pro* 
pofitionis fundamentum ftatuo, quod non nifi cum o- 
mnium tuorum principiorum ruina movebis. Videa- 
mus vero quam demonfirationem contra ad ferre pofsis. 
Hermot. Qijj praecedentis probationis falfitatem, in- 
quiebatEuthymius, perfpexit,jamhujusdefinitionis fal- 
laciam ex principio demonftratam habet. Attamen 
ut majori certitudine omnia clarefcant, novum adhuc 
quoddam noftrum de rationibus Geometricis inven- 
tum tibi non invidebo , ex quo ; fi quid tamen certi a 
mortalibus comprehenditur 3 evidentifsimam doCtri- 
nam de rationum magnitudinibus explorandis hauries. 
Cum igitur ratio nihili fit rationum omnium, excelsi- 
varum & defectivarum, fundamentum & principium ; 
uti fiphra , feu numerus nullus, quem ita fignamus", o» 
principium eft omnium numerorum abfolutorum,ex- 
cefsivorum & defectivorum 3 fi rationis nihili antece- 
dentem terminum multiplicem,exempli gratia, per 4* 
addo rationi nihili rationem quadruplam ; adeoutratio 
cx ratione nihili, & addita ratione quadrupla compo- 
fita,fit ratio quadrupla, in his terminis, 4. 1. 1. Sin con- 
fequentem nihili rationis terminum multiplicem per 
eundem numerum 4, aufero a nihili ratione rationem 
quadruplam 3 adeo ut ratio ex nihili ratione, <St ablata, 
ratione quadrupla compofita,fit fubquadrupla_,. Di- 
dant igitur aequali fpatio a ratione nihili, ratio quadru- 
pla» & ratio fubquadrupla 3 feu excelsiva quadrupla-,* 
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& cognominis defe<ftiva_. ; in diverfas tamen partii 
Plane uti, fi nihilo addam q.,& a nihilo q. auferam, uter- 
que numerus a:que a nihilo diftat, fed in partes di verfas* 
Similiter fi vel in orientem ah urbe quatuor milliarium 
iter faciam, vel quatuor milliarium iter in occidentem* 
aequali itinere, utro vis loco confiftendo,aburbeabfurm 
Praeterea 'tanto fpatio ad dextram ab aliquo diftare pof- 
fum, quanto alius ad finiftram. Aufero autem noftri 
refpe<5tu,qui excefsivas illas rationes facimus, quarum 
antecedentes confequentibus funt majores : adderem 
autem illorum refpedu, qui a nihili ratione nobis qui- 
dem deficiunt, fibi autem contra majore item antece- 
dentis & conlequentis diftantia, excrefcunt*& majores 
fiunt. Cei tifsinus his, ex ipfa rerum natura petitis prin- 
cipiis , omnis noftra ratiocinatio adverfus falfa Euclidis 
principia, & non fatis confiderate adfumta,ftatumina- 
tui*. Addo igitur* noftri refpeiftu , cujufvis generis ra- 
tionis, aut excelsivi, aut defeftivi, antecedentem per 
quemvis numerum multiplicando ; confequentem au- 
tem cujufvis generis rationis,aut exccfsivi,aut defeftivi* 
per quemvis numerum multiplicando, noftri refpeftu 
aufero. Q^iare fi per eundem numerum* antecedens 
& confequerts cujufvis rationis multiplicentur, eadem 
ratio manet; quod,quantum addo, tantum &auferam \ 
&,dum primus terminus per multiplicationem adfcetl- 
dit,adfcenderido quoque per multiplicationem fequl- 
tur terminus fecundus. Porro uti excefsivac rationes 
per antecedentium terminorum majorem multiplica- 
tionem quam conlequentium, a nihili ratione adfcen- 
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tkrunt ; fic defeftivae rationes per majorem confequen- 
tium terminorum multiplicationem quam anteceden- 
tium, infra nihili rationem defcenderunt. Ratio igi- 
tur fefquialtera, *, eft ratio tripla, minuta ratione dupla. 
.Multiplicando enim nihili rationis | antecedentem peq, 
addo rationi nihili rationem triplam *, ateonfequentem 
nihili rationis multiplicando per 2, aufero a tripla ratio- 
ne rationem duplam. Quod fi jam compenfetur tripla 
ratio,addita,cumdupla ratione, ablata, refidua eft triplae 
< 5 c duplae difterentialis ratio, nempe fefcupla. Rurfus 
ratio fubfupertertia, \ , eft ratio tripla» minuta ratione 
quadrupla. Quoniam enim multiplicando nihili ratio- 
nis antecedentem per j,addo nihili rationi rationem tri- 
plam 5 confequentein autem nihili rationis per 4. multi- 
plicando, a tripla ratione aufero quadruplam ; planum 
eft,quandoquidem plus aufero quamaddidi,infranihili 
rationem fore quae compenfata utraque relinquitur, ra- 
tionem nempe fubfupertcrtiam, quae fubtriplae & fub- 
quadruplae difterentialis ratio exiftit Atque hinc fub- 
tradlionis do< 5 trina claram lucem accipit. Si enim a ra- 
tione | auferre velim rationem j, antecedentes inter fe 
multiplicando &confequentes, prius invertendi funt ra- 
tionis auferendae, ?, termini,hoc modo, Multiplican- 
do deinde rationis } antecedentem per 2, addo ipfi ra- 
tionem duplam 5 adeo ut, cum antea quoque adeflet ra- 
tio dupla, jam inde facfta fit ratio quadrupla» in his ter- 
minis, 4.. 2.1 : at rationis \ confequentem multiplicando 
per 3, aufero a ratione quadrupla triplam i quae con- 
junftim his terminis exponimus, 4-2. 1. 3. Qiood fi jam 
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compcnfentur quadrupla &tripla,refiduaeft earundcm 
differentialis ratio, fupcrtertia. Caeterum rationis \ an- 
tecedentem 7 multiplicando per 3, addo rationi \ ratio- 
nem triplam, fic 21. 7. 4 : at ejufdem rationis \ confe- 
quentem 4, multiplicando per 4, aufero a ratione 
rationem quadruplam, inhisterminis,2i. 7.4.16. Quo- 
niam autem ablatae quadruplae rationis fupra additam 
triplam excelTus , nempe ratio *, non eft tanta, quanta 
eft primitiva ratio *, ideo refidua eft ratio excelsi va, \\ . 
Rurfus, rationis 1 antecedentem 5 multiplicando item 
per 3, addo rationi ’ rationem triplam, in his terminis, 
15.5.4: fedconfequentem 4 multiplicando per 4, aufero 
a ratione '1 rationem quadruplam, quaeconjundtim his 
terminis exponuntur, 15. 5.4. 16. Quoniam autem ab- 
latae quadruplae rationis fupra additam triplamexceflus, 
nempe ratio *, majoreftquam primitiva ratio igitur 
ambabus compenfatis ratio exurgit defediva,nempe 
Seu, ratio ablata adfcendit fupra rationem additam.,, 
ideoque ex primitiva ratione excefsiva, fa< 5 ta eft, per 
maiorem ablationem quam additionem , defedtiva 
Certilsimum ergo eft, majorem efte rationem 4 quam 
fit ratio ' 4 -, quoniam, dum utrique eadem addita eft, & 
eadem ab utraque ablata, majorem refiduam reliquit 
ratio \ quam ratio ‘ : illa, rationem JJ ; haec,nequidem 
nihili rationem, led defeftivam \ s s . Verum enimvero 
hinc colligi nequit, 7 ad 4 majorem rationem habere 
quam 5 ad 4 : quandoquidem fi tripla utrique addatur, 

& rurfus quintupla ab utraque auferatur, refiduae fune 
rationes ” & quarum haec i», in genere defe&ivo 






DE PROPORTIONIBUS- 141 
major eft quam illa, " in genere excefsivo. Ex his au- 
tem omnibus illud primum conftat, odtavam propofi- 
tionem,dum per fcptimam definitionem, hoc eft, per 
multipla, probatur, demonftrari per rationum additio- 
nem & fubtradionem. Quod quidem idem eft, ac fi 
quis, probaturus numerum 8 majorem efie numero 7, 
addat utrique eundum numerum, ut 4 5 unde confur- 
gunt 12 & 11 5 rurfusautemeundem numerum ab iis au- 
ferat, nempe 10. unde a priore refiduus eft 2, a pofteriore 
autem 1: denique hinc colligat, 8 majorem efie quam 7. 
Quem certe demonftrandi modum, fi quiddivinilumi- 
nis vobis fupereft, ineptum judicabitis, quandoquidem, 
qui abfquedemonftratione, naturali lumine, non com- 
prehendit numerum 8 majorem efie numero 7, totum 
nempe fua parte, nec abfque demonftratione credet bi- 
narium efie majorem unitate. Omnes autem homines 
totum quavis fua parte majus efie, communi notione 
percipiunt ; ' feu, majus efie, quod longius ab initio fuo, 
hoceft,anihilodiftat : idquodEuthymius principii lo- 
co adfumit. Deinde, nifi refidux rationes utraeque fint 
excefsivx,falfum illud odtavum theorema hinc enafcitur. 
Uti enim, fi a 12&10 auferam 11, refidui funt-f 1 & — 1, 
qui inter fe xquales exiftunt , fed alter excefsivus, alter 
defedtivus : Sicfi a rationibus auferam rationem ?, 
refiduxfunt ratioiles * & inter fe xquales; fed unaex- 
celsiva eft, altera defeftiva. Apol. Ultima hxcEuthy- 
mii dodlrinam valde confirmant, attamen non fatis ad- 
fequor, cur non Euclidis quoque confiderandi modus 
retineri pofsit. Si enim miftum nihili £, omni defeftivo, 
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adeoque mifto £,&innumeris aliis, etiam ex Euthymii 
fententia (pagina 112) fortius, adeoque majus eft, certe 
. pronunciare poflumus»4 ad 4. majorem rationem habe- 
re quam 3 ad 4. Rurfus, quia miftum majus eft mi- 
fto ‘I, dicemus 3 ad 4 majorem rationem habere quam 
2 ad 4. Ita enim & in excelsi vis, & defedtivis, ut Euthy- 
mius vocat, rationibus, eodem modo,fine’ulla mentis 
turbatione, majorem terminorum inter fc rationem, ex 
majore ratione, id eft,ex ea, quae minus ab excefsiva ma- 
iore ratione diftat, ubique definiemus. Ideoque fubti- 
litates merae potius mihi videntur,qux hicdifteruitHcr- 
motimus,quam ut utilia ccnferi polsint,nedumutnecefi 
fario in Geometriam fint recipienda. Archim. Certd 
non fatis adfecutus es, 6 Apolloni, cur Euthymii ratio- 
nes confiderandi modus fundamentum in natura ha- 
beat, Euclidis autem illo deftituatur. Primum enim, 
quoniam ratio exempli causa, xque diftat a ratione 
nihili,atque ab hac ratione nihili diftat ratio \ j uti a ni- 
hilo xque diftant 4* 1 & — 1 j admodum concinne, 6 c 
rerum naturx convenienter, dicemus, illas duas ratio- 
nes, iifdem terminis comprehenfas, xquales exiftere., ; 
uti numeri i& 1 inter fc funt xquales unam autem tan- 
to fpatio fupra nihili rationem adfcendere, quanto infra 
nihili rationem defeendit altera t plane uti excelsiva li- 
nitas tanto intervallo nihilum fuperat, quanto defe&iva 
unitas a nihilo deficit. Quare ficut dux excelsivx ra- 
tiones, 1 & 1 compofttx, utravis componentium majo- 
rem cxcelsivam rationem faciunt, nempe ita compo- 
fitx dux defcdtivx, i \ , utravis componentium ma- 
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jorcm defedlivam rationem, J, exhibent. Nec illud te 
turbare potuiftet, quod de miliorum viribus concinne 
propofuitHermotimus,fi vim totius ratiocinationis pro- 
funde infpexiftes. Omnium enim rationum , excelsi- 
varum &defe<ftivarum, minima eft ratio nihili. Cum 
ergo ratio nihili * omni alia excefeiva ratione minor fit, 
etiam ex Euclidis lententia, confiat excelsivarum ratio- 
num nullam propiorem elle finibus dcfecflivarum ra- 
tionum ; ideoque milium £ omni excelsivo milio efte 
debilius. Rurlus cum ratio nihili J omni alia defedtiva 
rationequoque minor fit,(quoniam minime eft defe<5li- 
va, magis autem defedtiva c£l ratio hac magis defe- 

«fliva ratio J <, ficut — 2 major defeftivus numerus eft 
quam — 1 } & — 3 adhuc major defedtivus numerus 
quam — 2, & fic deinceps) planum eft, defeftivarum 
rationum nullam propiorem elle finibus excelsivarum 
rationum j ideoque milium £ omni defe&ivo milio 
elle fortius. Quae quidem, fi quid de his percipio, & 
Geometriam in rationum contemplatione faciliorem 
reddunt, & Arithmeticam quocjuc in do&rina de mi- 
nutiis. Qjjid enim, rogo vos, o eximii mathematici, 
clarius docetur, quid concinnius, quam quod rationum 


magnitudinis, quali radii, aliae deprimuntur T' Cum au- 
tem cxcelsiva ratio fit, cujus antecedens confequento 
majoreft,quantofpatiohaecfupra,quafi centrum fuum, 
rationem nihili, elevatur, tanto infra hanc deprimitur 


omnium quafi centrum fit ratio nihili, fupra quam in- 
numeri rationes, magnae, parvae, tanquam diverforum 
circulorum radii, adfurgunt ; ficut infra illam, ejufdem 
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cognominis ratio defedtiva, cujus antecedens confequen- 
tc eft minor, adeoque una cognita , nota quoque eft al- 
tera, &fimul fpatium inter utramque interceptum 3 feu, 
illarum differentia. Namque ratio fefquialtera a ratio- 
ne fubfcfquialtera diftat, ratione bis fefquialtera 3 quia 
nempe tanto fpatio infra nihili rationem defeendit ratio 
fubfefquialtera , quanto fupra illam adfcendit ratio fef- 
quialtera_». Quod fignificanter admodum, & toti do- 
ftrinac fu* concinne Euthymius enunciat , rationem 
nempe fefquialteram excelsivam,fuperare rationem fef 
quialteram defedtivam, ratione bis fefquialtera. Quan- 
to igitur exccfsiva qu*dam ratio major ert, hoc eft, al- 
tius fupra nihili rationem adfcendit 5 tanto quoque ma- 
jor eft cognominis defedtiva , hoc eft, altius infra nihili 
rationem defeendit. Quare cum continua ferie odties 
ratio l aufertur a ratione excefsiva poftquam quater 
ablata eft, ventum eft ad rationem nihili , quarto gradu 
infra rationem fitam 3 poftquam rurfus quater a ra- 
tione nihili ablata eft ratio | , deventum eft quarto gra- 
du, noftri refpcftu, infra rationem nihili, ad rationem J‘ 
defe< 5 tivam. Atque hinc Euthymianxadfertionis veri- 
tas deducitur, rationem fcilicet * majorem elTe ratione *, 
adeoque 4 ad 9 majorem rationem habere quam 6 adpj 
quod hsdu* rationes, * & ‘,ab exccfsiva, ut a rlaonc'^ 
ablatx, J tanquam major,minorem refiduam rationem' 
exhibeat, nempe *,quam minor ‘,qux refiduam facit'. 
Sicut in mere excefsivis rationibus, ratio * major eft ra- 
tione ; , quia fi utraque a ratione \ auferatur, illa mino- 
rem rehnquitjhscmajorcm. Idem quoque ex additione 
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fit manifeftum. Omnium autem confonantifsimahuic 
dodtrinae exempla Harmonice fuppeditat. Homopho- 
num enim,fcu unifonum,du3C chordae, in ratione nihili 
tentae, fonant. Qijod fi harum chordarum altera in 
fefcupla ratione tentior fit alterutra quae unifonum e- 
dunt, excelsi vam rationem , adeoque confonan tiam au- 
diemus, dia pente intenfum : fin illarum chordarum al- 
tera in fefquialtera ratione remifsior fit alterutra quae u- 
nifonum edunt, defe&ivam rationem, adeoque confo- 
nantiam,audiemus, dia pente remifium. Quanto igi- 
tur fpatio excefsiva confonantia dia pente, fupra nihili 
con(onaritiam,feu unifonum, adfcendit, tanto fpatio de- 
feftiva confonantia dia pente infra nihili confonantiam 
defeendit. Utraeque autem dis dia pente intervallo in- 
ter fe didant. De minutiis fimiliter ratiocinamur, quip- 
pe minutia * tanta ratione integrum,nihili ratione com- 
prehenfum, fuperat, quanta ratione minutia ’ ab inte- 
gro deficit,hoc eft,quanta ratione integrum fuperatmi- 
nutiam Quanta autem ratione minutia * major eft 
quam minutia * , tanta ratione minor eft cognominis 
defedliva \ quam defectiva cognominis quia major 
defeCtiva, majorem ab integro diftantiam infert. Porro 
excefsiva minutia * fuperat minutiam defectivam J, ra- 
tione quadrupla^ : excefsiva autem minutia } fuperat 
cognominem defectivam ratione bis fupertertia, feu, 
ratione dupla , minuta ratione fuperoCtava. Hacc con- 
templatio in rerum natura fundata eft, cum veterum, 
adeoqueEudidis,&quondam noftra,omni fundamen- 
to , fi verum fateri velimus, careat. Minutiarum autem 
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confideratione deceptos fuillc antiquos, ingeniofe vidit 
Euthymius. quippe in excelsivis rationibus, & minu- 
tiis, eadem veritas omnibus feculis conftitit. Cxterum 
facile quoque exiftis colligitur, diverfi generis rationes, 
cxcefsivam & defedtivam , inter fe, quatenus una altera 
major cft,aut minor, comparari non polle; quod com- 
paratio ejufdem generis nomina requirat : quippe eo- 
dem circo, eandem verfus metam decertant, quorum 
celeritatis inter ipfos expenditur. & divites cum diviti- 
bus comparantur, debitores cum debitoribus. Qvare 
Lucius, qui tria millia in bonis habet, comparari nequit 
cum Titio , qui quatuor millia debet ; quod hic plura 
debeat, quam ille polsidet ; fed bene Lucius cum Mae- 
vio, qui duo millia pofsidet , comparabitur , Sc Titius 
cum Sejo,qui fex millia debet. Similiter, fi hi quatuor, 
Lucius, Maevius; Titius, Sejus, in centro terrae confifte- 
rent ; fufeepto autem itinere Lucius adfcendendo tria 
milliaria emetiretur, dum Maevius duo ; quod uterque 
adfcendat,& ad eafdem fu peras auras evadere conetur, 
hi bini inter fe comparari polfant,ita ut Lucius Maevio 
in fefquialterarationeceleriusadfcendere dicatur. Rur- 
fus autem Titius, 11 defeendendo tria milliaria emetia- 
tur,dum Sejus duo ; quoduterque defcendat,adeoque 
ad eundem tendat fcopum,hi bini quoque inter fe com- 
parabuntur, Sed Lucius qui adfcendit, non refpicitTi^ 
tium qui defeendit, etiamfi fciat, fe adfcendendo non 
fuilfe celeriorem quam ille fuerit defeendendo ; quod in 
nullam comparationem cum ipfo veniat. At vero fi 
uterqueadfccndillet, Lucius comitem habuilfetTitium, 
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ideoque,ob parem celeritatem, nihili rationis compara- 
tionem incurriflent. Exceftus igitur & defe&us inter fe 
fecundum quantitatem, hoc eft, diftantiam a nihilo, non 
comparantur \ quod non ab una & eadem parte nihili 
proccflerint. Porro ut exceftus defedtui aequalis efle po- 
teft, aut eo major, aut etiam minor , &vicifsim ; fimili- 
ter de rationibus definiemus. Excelsiva enim ratio \ 
tanta eft in fuo genere , quanta in fuo genere defedtiva 
ratio *. Nec fidtio hic quidquam poteft, de qua ante 
(pag.n^Hermotimus. Fingatur enim nihili efte ratio, 
ratio ’ , quam fupertertia ratione vincat ratio }, unitatis 
loco ponenda \ hanc rurfus fupertertia ratione fuperet 
ratio j, quae propterea eft praecedentis \ dupla : non ta- 
men magnitudines, aut termini, qui rationes compre- 
hendunt^ mutuo refpedtu faciunt, hac fidione mutan- 
tur. Haec omnia cum confidero , non poftum non in 
Euthymii fententiam ire, qui ocftavam propofitionem 
falfam cenfet. Quod ini tribus cafibus praecipuis, brevi- 
tatis, puto, caufa, ante probavitHermotimus. Suntau- 
tem in univerfum cafus quinque_.. Aut enim tertia D 
utrique reliquarum aequalis eft, aut inaequalis. Si ae- 
qualisiaut majori aequalis eft, aut minori : fin inaequalis, 
aut utraque minor eft, aut major \ aut majore quidem 
minor, minore autem major. Quos cafus fi Hermoti- 
mi ordine numeris exponamus, erit II. III.* 
IV . 7 r ' r V. 7 r J. Horum duo,primus& quintus,ad o<5la- 
vae propofitionis primum membrum expenfi, veri funt; 
fed ad fecundum quoque, revertendo, falfi. Duo au^ 
tm, fecundus & quartus, contra ad primum membrum 
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examinati, falfi funt j fed revertendo, veri. Tertius ca- 
fus fpurius eft, nec comparationem admittit. Nullo 
itaquo cafu tota odava propofitio vera invenitur. De- 
cima autem propofitio cum odava,cui,ut fundamento, 
fuperftruda eft, corruit. Quod demonftrare inftituit 
Hermotimus. Porro novam propofitionem,&Eucli- 
dea generaliorem, quatuor iftis cafibus convenientem, 
exEuthymii principiis hanc effbrmamus. ‘Duarum in- 
aqua Itum magnitudinum illa , ad eandem , utraque aut majo- 
rem, aut minorem , aut alterutri aqualem , majorem rationem 
habet, qua longius ab hac dijlat : & 'victfiinu. Atque haec 
breviter,ad Euthymii, ni fa^lormientcm hic diflerui,ut 
quas mea de his novis inventis fententia fit, omnes co- 
gnofeeretis. Eucl, Et judicii tui perfpicacitate,& do- 
ctrinae ipfius,undecunque confirmatae, evidentia addu- 
cimur, ut in hac caufa vidi circinum & regulam Euthy- 
mio tradamus. Hermot. Gloriofa v.ero vidoria,in- 
geniofifsimisadverfariis extorta. Tuo autem, 6 divine 
Archimedes, judicio adprobatam efte hanc dodrinam, 
tua voce defenfam,hoc vero eft,aeternx veritatis monu- 
mentis a fummo geometra illam efte infertam. Nunc 
ad ea pergam, quae in Scholiafte, & inveftris propofi- 
tionibus, notavit Euthymius. Archim. Superfluus] 
ifte labor erit , quod nunc ipfi illa corrigere fciamus. 
Hermot. Illaquoque,fi pateris, referam, ut& exteri 
magis ac magis in hac nova dodrina confirmentur. 
Schoiiaftes igitur in quintae & feptimae definitionis ex- 
plicatione, ejuam pag.28 retuli,Euclidea probandi me- 
thodo relida, inepte aliam confinxit. Euclides enim- 
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primae <Sc tertiae magnitudinis aeque multiplas Tumendo, 
utrique rationi eandem rationem addit > fed& fecundae 
6c quartae aeque multiplas Tumendo, eandem rationem 
ab utraque aufert. Scholiaftes autem , decullatim an- 
tecedentes multiplicans per confequentes,ex parte vul- 
garem methodum Tequitur, < 3 c optimam, quae confe- 
quentes inter Te multiplicandas tradit, & decullatim an- 
tecedentes per confequentes : quomodo utraque ratio 
tanta ratione augetur, quanta minuitur, & quod in pri- 
mis fieri debebat, ad eandem confequentem reducitur : 
at fecundae & quartae seque multiplas Tumens ; quartae 
autem multiplam utriufque rationis confequentem fa- 
ciens, utrique propofitae rationi addit rationem fecundae 
ad tertiam. Quod in exemplis ipfius,quae numeris,ex- 
pofuit» clare pcrfpicitur. quorum primo, ad quintam 
definitionem pertinente, explorat num hae duae ratio- 
nes, ' inter fe fint aequales. Cum igitur non folum 
tertium, fed <Sc quartum termiuum per fecundum mul- 
tiplicare deberet, contra fecundum & quartum multi- 
plicat per tertium, hoc ell, rationi tertii ad quartum ad- 
dit rationem fecundi ad tertium,in his terminis, 6 . 8 . 4. 
(eu in illis multiplis , 48. 64. 32. unde hae duae rationes 
fefquialterae procreantur,}!.}!, cum fecundum inceptam 
methodum deberent elle duae in ratione dupla , inr qua 
primitivae J fpedlantur. Rurfus exploraturus , utra 
harum rationum } major fit, quod feptima definitio- 
ne fecit Euclides, eadem methodo rationi } addit ratio- 
nem * , hoc eft, utramque primitivam rationem minuit 
ratione fefquialtcra , in his terminis , \° t . }}. Idem autem 
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eft tertius modus, cum prima ratio minor eft fecunda, 
in hoc exemplo, “. quarum termini ifta methodo 
multiplicati, funt, ;°t. Primitivis itaque rationibus 
addit rationem fecundi ad tertium : ac fi quantitates ex- 
ploraret rationum, 'J. J. | *. | Unde liquet parvi 

momenti efte hoc fcholium_,. Nunc tua quaedam , 6 
Archimedes, & Eutocii in illa commentarium, exami- 
nabo. Illud autem primum de fecunda propofitione 
libri primi de Sphaera &Cylindro fum moniturus, ma- 
leitum in Bafileenfi editione, tum in Rivaltiana', dia- 
gramma hujus propofitionis efle deformatum. Cum 
enim hoc folum requiratur, ut A H fit primo major 
quam D j (uti ex tota dcmonftratione patet, & v. 22.) 
quomodo in ipforum quoque diagrammatis pundtum 
H caderet intra B A ■, illi finillre putarunt, ipfam CH 
debere efle majorem quam D. Ter igitur in noftro 
diagram mate com pofita A C,facit magnitudinem AH, 
primo majorem* * quod quoque in demonftranda odta- 
va quinti Euclides dnntaxat voluit ; magnitudine D. 
Caeterum paralogifmus hic in demonftrando eft v. 24. 
quippe CA ad AH majorem rationem habet quam 
AC ad CB. hoc eft, 4 ad 12 non minorem rationem 
habet quam 4. ad 10 5 quod ex Euclidis oftava adfumfit 
Archimedes ; fed majorem, ob terminorum 12 ma-. 
jorem inter fe diftantiam , quam terminorum 4. & io, 
qui duas rationes defecftivas faciunt. Verum tamen 
eft, componenti EF ad FG, feu 12 ad 9, minorem ra- 
tionem habere quam A B ad B C, feu 14. ad 10. Qjiod 
cum mirum videri polsit, numeris dare hic exponam. 
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Reducantur enim rationes defedtivae, *. ,J,ad alias eun- 
dem confequentcm habentes, Harum termini an- 
tecedentes, 5 &d, unitate inter fe diftant.quae facit difFe- 
rentialem rationem ’ s ,qua major defedtiva ,J fuperat mi- 
norem Qgemcunque autem numerum utrique an- 
tecedenti addidcrOjUt ex defectivis rationibus excelsivae 
fiant,ex majore defedtiva, quae longius ab excefsi varum 
rationum finibus abeil, minor excefsi % va fiet ; & contra, 
ex minore defeCtiva, quae excefsivarum rationum fini- 
bus propior efi,excefsiva major. Si enim utrique ante- 
cedeuti , 5 & 6 , addam 9 \ a priore ratione aufero ; feu, 
nofiri & excefsivarum rationum refpedtu,ipfi addo, ra- 
tionem ‘*5 porteriori autem addo rationem [ : undeex- 
furgunt rationes, quarum illa, |J, excefsivarum re- 
lpeCtu minor eft; haec,;;, major. Rurfus,fi utrique an- 
tecedenti, 14. & 15, addam 6 ; priori rationi, ;j,adao pri- 
mum rationem |J, unde excefsivarum rationum fines 
adtingit; quos & ingreditur, addita infuper ratione 
feu * : potleriori autem rationi , ;j , addo rationem ]. 
Cum igitur utriqueantecedenti addiderim 9 & < 5 ,ideft, 
totum confequentem 15 j eundem quidem numerum u- 
triufque rationis antecedenti addidi, fed non utrique ra- 
tioni eandem rationem. Unitas enim utrique antece- 
denti duarum defectivarum rationum, eundem confe- 
quentem habentium, addita, eo majorem rationem au- 
fert, feu, excefsivarum refpe&u, addit, quo defedtiva erat 
major, & minoribus terminis comprehenfa : duarum 
autem excefsivarum rationum, eundem confequentem 
habentium,utrique antecedenti unitas addita, eo majo- 
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rem rationem addit* quo excefiiva erat minor, & mino* 
ribus terminis inclufa. Q^are novem unitates, ratio- 
nis x \ antecedenti additae, ab ipfa auferunt rationem ma* 
jorem, pofterioris rationis antecedenti additae, ab ipfa 
auferunt rationem minorem * feu [. 'Superat enim 
ratio 'j rationem [, ratione Rurfus, unitas utrique 
antecedenti addita, a priore aufert rationem I' ; pofte- 
riori autem addit# rationem {J. quarum illa major eft ; 
haec, minor. Denique, quinque unitates utrique ante- 
cedenti additae , priori rationi addunt rationem majo- 
rem, \° , feu * 5 pofteriori autem minorem, \ l 6 . T otum 
igitur confequentem (15) prioris rationisQ) anteceden- 
ti (5) addendo, addo huic rationi rationem ■ j at pofte- 
rioris rationis antecedenti (6) totum confequentem 

(15) addendo, addo huic rationi rationem Ratio au- 
tem differentiatis “j qua priori addita |,fuperat pofterio- 
ri additam [ ; addita differentiati rationi ” ; qua pofte- 
rior produdla (“) fuperat produdtam priorem, (1°) effi- 
cit diiferentialem rationem qua prior defeci va ,[ fu- 
perabat pofteriorem defecftivam , *. Planum itaque eft# 
fi maj oris defedti vae rationis antecedenti numerus adda» 
tur, minorem inde excefsivam oriri, quam fi idem nu- 
merus addatur antecedenti defedtivae minoris. Falfa 
igitur eft ratiocinatio componentis, in defe&ivo ratio- 
num genere ufurpata 5 vera, in cxcefsivo. Quare ex 
adjundtis quinto libro propofitionibus vigefimao&ava, 
fecundum Commandini numerationem j quae Pappo 
libro VII eft propofitio tertia, & hic quoque abEutocio 
pagina 39 demonftratur j partim vera eft,partim falfa»». 
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Vera in rationibus excelsivis,cujufmodi diagrammata 
illi adhibenti falfa in rationibus defeCti vis, exEuthymii 
doCtrina: quamvis illud neget Pappus ejufdem libri pro- 
pofitione quarta > & Eutocius hic pagina 40. v.^ 6 . Ea- 
dem de caufa ratiocinatio dividentis vera eft in rationis 
bus excefsivis ; falfa in defeCtivis. Qjoare ex adjunCtis 
quinto libro propofitionibus etiam vacillat vigefima- 
nona. quam Eutocius hic demonftravit pagina 4.0. v.20. 
Atque eadem hae componentis ratiocinatione ulus Eu- 
tocius, male demonftravit hic pagina 41. v.2. ratiocina- 
tionem convertentis ; quam ante ipfum bene demon- 
ftraratPappu$propofitionefexta,quaeinadjun< 5 tisquin- 
to libro eft XXX. Porro cum rationes excefsivae & de- 
fectivae inter fe comparantur, falfae quoque funt inadjun- 
Ais quinto libro propofitiones XXXI & XXXII, quae 
Pappo funt VIII & IX. At verae illae funt exEuthymii 
fententia, qui excelsivas rationes cum excelsivis,<3c de- 
fectivas cum defedtivis folum comparari pofTe ftatuit. 
Simpliciter autem falfae ex illis funt XXVI & XXVII. 
qpae Pappo funt VII & V. 0 < 5 to igitur in univerfum 
falfas propofitiones in quinto Elementorum libro nota- 
vit Euthymius. Ex illis autem multae aliae tum propo- 
fitiones, tum demonftrationes falfae propullularunt,quas 
recenfere nimis longum foret. V eterum praeterea ali- 
quas in Pappo Euthymius notavit ; nempe feptimi libri 
XI <Sc XII. Deinde XVI, quae in excelsivis rationibus 
vera eft ; falfa in defectivis : unde paralogifmorum ori- 
go pagina 48. v.23. quamvis ter ab Eutocio hic fit dc- 
monftrata; primum pag.51. v. 18. deinde ejus convcrfum 
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pag.fz. v. ultimo. &pag. 65. v. 29. Porro falfae funt,pro- 
pofitio CLXXX, quae eft fecundi Conicorum Apollo- 
nii lemma V. propolitio CLXXXI,quae eft ejufdem li- 
bri lemma VI. propoficio CLXXXVII, quae eft lem- 
ma XII 5 fed in lemmatis fecundo Apollonii libro a 
Commandino praemifsis XI. Ex parte autem male de- ' 
monftrataeXuntpropofitiones.CCXXXIl.CCXXXlII. 
CCXXXIV. quae funt tria lemmata ; in quorum fin- 
gulis hallucinatus eft Commandinus. Duodecimi e- 
nim lemmatis duorum cafuum diagrammata commu- 
tavit, dum primi cafus diagramma facit, quando G ca- 
dit ultra BC. contra autem nofter MSI"* primi cafus 
diagramma redte facit, quando G cadit intra BC,& H 
intra EF: lecundiautem cafus diagramma, quando G 
cadit ultra BC,< 3 c H ultra EF. Tertiidecimi diagram- 
ma & MSr“,& Commandinus perperam faciunt praece- 
dentis lemmatis diagramma fecundum : unde bis pro 
/t ifi&vct Aoyov, quod probe manu exarati libri habent, 
feribendum putat, <•’ A darova Xoyov. Similiter erravit in 
lemmate XIV. ubi tamen & nofter MS.™ pofteriore 
loco perperam habet, eXcLcxova. item prioris cafus dia- 
gramma. Sed & ipfas propofitiones cum diagramma- 
tis fuis reftitutas, ut < 3 c Graeca ipfarum ex MS.“ verba 
mihi tradidit Euthymius. 

PAPPI ALEXANDRINI MATHEMATICO- 
RUM COLLECTANEORUM LIBRI VII PRO- 
POSITIO CCXXXII. LEMMA XII. 

E ” 7Co ia-tj fiev A B rlj B P v\ CIt AB sequalis ip/i B C 5 8c 
AE rrj E Z. tn oe r\ Bf ODE,ipfi EF. porro BC«d 
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C G majorem rationem ha- 7r^og rjv F H /uL&gova Aoyov 

beat quam E F ad F H. Di- W £ P V EZ w^og Trjv Z0. 

co in primo cafu & A G ad 0Tl e7r ^ ff' £ < v T W Tr^ajTVjg 7rJco- 

BC majorem rationem habe- *(2H V AH 7rpognjv BT 

re quam D H ad E F 5 in fe- f ? A9 

eundo cafu, minorem-.. T Z EZ ' •** ® *V 

7 T£ga$, e Actas a). 


Cafu s I. 
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EH 


c^fus n. g 

* 1 — 1 — 1 — »— •- 
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*E7r« yag 

vj B T Trgog 
TYjv TH 
&vcl Aoyov 

£ X< W £ e V 
§ EZ TTQOg Tvjv 

>.,Z0, f) TB 

'^oVBHm' 

/ttfV rrjg 7rpaj - 


Quoniam 
enim B C ad 
C G majo- 
rem ratio- 
nem habet 
quam E F ! 
ad FH; CB 
ad B G in 

, , H** * W Trpcti- 

pnmo cafu minorem ratio- marecog eAaasovct Xoyov 
nem habet quam FE ad EH : >7 ZE w^og rvjv E 0. 

in fecundo cafu , majorem^, ^fe ryg deurizcLg, /&&&. ug 
Quare & ABadBG in pri- *° re M i AI ? BH, «ri 

mo cafu minorem rationem, ^ *Wwf sAdr- 

Mld EH : ” ZS&&S2&*? 

fecundo c.fu.matorenc- Ec 1 Hfl ^ 

O A ergo ad AB in primo xjw&rty AB «sri \ fii» -njg irp& 
cafu majorem habet ratio- rtjg iflcoa-ecog peifova Xofov e%4 
nem qudm HD ad Df : in W £ ? fjOA n rpcg rtjv A E* em 
fecundo cafu, minorem. Eli ™ deuTefetg, eXciasa). j&j 
autem, ut AB ad BC, fic ? A B npogTv) v Br, 

DEadEF. Ex *quo igitur 3 EZ X 

in primo cafu A G ad B C ‘7 *** {f T ? f T^ f 
majorem rationem habet Br 

j UmD H ad EF: m fecu “* Vf r*r E 2- rvl W rfc <fey 
do cafu , minorem-.. s , T i pa( , iAdorai. 
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PROPOSITIO CCXXXIII. LEMMA XIII. 

E Va> ttolXiv irtj e ptiv AB r»j Qlt iterum AB squalis ipfS 

BP *i Se AE Ttj EZ. en Se Ob C ; & D E ipfi E F. por- 
fj AH xpk Tfjv H B eAcicjova ro A G ad G B minorem ra- 
Aovop e%eTU rpirep y A0 xpk r tionem habeat qudm D H ad 
Tfjv 0E. OTIK) *\ BT irpk rqv H E. Dico & B C ad C G 
TH fjteigova. Aoyov e%4 ipreg i majorem rationem I\abere_j> 
EZ 5Tf0f TY]V Z0. 

'Evei yd%,xal 

dtcKpoQijv ngj A 

Stak>etrtv, i H B 

7rpapTrjvflA,Tu- 
Te^nrpopTtjvBr, 
fiei^ova Aoyov l^f/rep i)0E ad BC, majorem rationem ha- 
7 T£C£ Itjv EA, Tulen ?rf oV7^ EZ’ i j betquam HE adED, hoc efl - , 
dvctrpiipavTt df SleXovTt ij B T adEFjCoavertenti&dividen- 
irpcc rijv T H ftei&va, Aoyov ti BC ad CG majorem rario- 
i^rjTeprj EZ irpk rrjv Z0. nem habet qudm EFad FH. 

PROPOSITIO CCXXXIV. LEMMA XIV. 

A B squalis ipfi BC; 
DE, ipfi E F. porro 
rrpog Tyv H B peigova Aoyov AG ad GB majorem rario- 
s-yeTco rTree *) A © zrek rr,v nem habeat quam D H ad 
©E eropBH wpofriJrHr DE. DicoBGadGC ma- 
uel&va. Aoyov M frep i E0*r i°rem rationem habere quam 
'srpopTrjv 0Z. E H ad H F. 


quam E F ad F H. 

Quoniam e- 
nim , per con- 
verfionem & di- 
vifionem, GB 
ad B A, hoc eft. 


rivv-ir i iv/ vjvjAi»»» » . 

E V«uJcr«7 txevy AB rtj BP i »o CIt 
'Si A E Ttj EZ x, en r/ AH && 

' LJ D A Cl 2 


'Eirci yaz 
iutToi StaJ^e- 
crtvrj AB>Tif- 
r isoil rB, 

irpk r^BH 


X 


J) 


II 


fiei^ovc i A ofov e%4 tjiref r\ A E, 

Txlenv rj Z E , 'srpk rtjv E 0’ 
dvct^efj/avri nara. StaJpetriv rj 
BH 7 T pk T rjv Hr j ueigmct Ao/cv j f B G ad G C majorem ratio- 
e%4 tjireg rj E© wpk rtjv © Z- nem habet quam E H ad H F. 


Quoniam 
enim per di- 
vifionemAB, 
hoc eft, CB> 
ad BG ma- 
jorem rationem habet qudm 
DE, hoc eft, FE,ad EH j 
convertenti per divifionem_. 
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I Am ad alteram odlavatpropofitionisdcSphaera &Cy- 
lindro demonftrationem veniemus, quamvis eo labo- 
re fundtus videri pofiim,dumfupra& verba recitavi, a 
quibus paralogifmorum illa feries incipit, & caufam ad- 
didi , cur in Geometriam impingere cenfeantur. Hoc 
folum reftare puto, ut numeros, quibus figurarum ifta- 
rum lineas Euthymius adeommodavit, breviter expo- 
nam. Inprimae itaque dcmonrtrationis figura,(pag4z) . 
fphaera diameter BD eft partium 13. quarum 9 habet 
BFj 4., FD. Radius igitur BE, feu ED, cui aequalis eft 
BK, habet partes 6 [ ; AF, 6 . Porro F G, 6 \. BH,^. 
BN, pf. Major fphaerae portio ABC, aequalis cono 
AHC, eft folidarum partium feu 891 : minor 
ADC, aequalis cono AGC, M If, feu 259”. Majoris 
autem portionis fuperficies/^jcft ad minoris portionis 
fuperficiem ‘'“,ut 9 ad 4- cujus rationis » dupla eft ra- 
tio \‘ f . Dicit igitur Archimedes, portionem fpliaerae ma- 
jorem ABC, 89i»ad minorem portionem ADC,259", 
minorem rationem habere quam fit dupla rationis fu- 
pcrficiei majoris portionis ad fuperficiem minoris por- 
tionis ; nempe minorem quam JJ, hoc eft, (quippe 
numerus 176 longius diftat a numero 891» quam ab eo- 
dem hoc numero diftat numerus 259!Oma]orem autem 
quam fit fefquialtera rationis fuperficiei majoris portio- 
nis ad fuperficiem minoris portionis ; nempe majorem 
quam ", hoc eft, !£. (quippe major diftantiaeftinternu- 
meros 891 & i59«> quam inter numeros In hoc au- 

tem demonftrando cum inveniifet ( pag. 44. v. 33.) HF 
ad F K minorem rationem habere quam K F ad F G -f 
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nempe 23! ad 15) minorem rationem habere quam 15I ad ' 
61 > inde concludit redangulumab extremis HFG con- 
tentum, minus efle redangulo a mediis, hoc eft, quadra- 
to ab FK ; nempe 162’ efle minorem quam 240^ 5 feu <$51 
minorem efle quam 961. Hoc, ut & fupra didum eft, 
veritati confonat,fi rationes excelsi vac, major ac minor, 
uti hic, praecedant, quarum magnitudinibus deinde re- 
dangulailla comprehendantur : atfi inverfo modore- 
dangula illa praecefserint, refolvendo & verum, & fal- 
fum,inde deducere poflum. Verum, fi redangulajlla 
in rationes excelsi vas-refolvantur; quod & in hac priore 
demonftratione fit (pag.44v.u5.) quando redangulum 
a BFD, minus exiftens quam redangulum a BE D ; 
nempe 7,6 minor quam 42^ ; refolvitur in rationes ex- 
celsivas, ita ut FBad BE minorem rationem habeat 
quam EDad DF ; nempe 9 ad 6 \ minorem rationem 
quam 6 \ ad 4. Falfum autem,fi in defedivas ; quod in 
pofteriore hujus odavae propofitionis demonftratione 
fadum pag. 48- v.27. Cum enim quadratum a CH in 
HF , minus fit redangulo a BHC in HG, nempe 496 
minor quam 504 : refolvendo haec in rationes defedi- 
vas male concludit, quadratum a CH ad redangulum 
a BHC,i6 ad 24, minorem rationem habere quam re- 
dam GH adHF,ioj ad 151 5 hoc eft, redam GH ad HF, 
loj ad 15;, majorem rationem habere quam CHad HB, 
4 ad 6 . Atque ita ex falfo fecundo membro odavae pro- 
pofitionis V !‘ Elementorum ratiocinando pergens, GH 
ad ambas AH,KE,to[ ad 9 + 6 ', majorem rationem ha- 
bere dicit quam CH ad HB, 4 ad 6 . adeoque CH ab- 
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lata ab HG, 4. a 10; 5 & LE, quae aequalis eftmfi BH, ab 
EK, 6 a 6 ' t -, monftrandum dicit, reliquam CG ad reli- 
quas ambas AH, KL , <51 ad 9 -K, majorem- rationem 
habere quam CH ad HB, 4- ad <5 ; hoc eft» HB ad HA ; 
hoc eft, LE ad H A , <5 ad 9. Permutando autem , quod 
hic fit a defeAivo ad excefsivum genus tranfeundo , ve- 
rum eft, KE ad EL,< 5 ; ad 6 , majorem rationem habere 
quam ambas KL,HAad HA, 1+ 9 ad 9* at dividendo, 
quod fit, rurfus ex genere excefsivo tranfeundo in ge- 
nus defeftivum , contra vera Euthymii elementa con- 
cludit, KL ad LE, ; ad 6, majorem rationem habere 
quam KLadHA^ad?. quiaminoreft LE quam HA; 
adeoque ex falfo fecundo odtavae V“ Elementorum., 
membro,eadem 1 CL ad minorem LE, majoi em ratio- 
nem habet quam ad majorem H A. Hanc autem para- 
logifmorum feriem explicatiorem reddidit Eutocius, 
(pag.<57.v.5.) <5c,ex defettivo rationum genere in ex- 
ce&ivum tranfeundo, veris conclufionibus mtermiftam» 
Quoniam enim monftrandum eft, redam GH ad am- 
bas HA,KE, majorem rationem habere quam CH ad 
HB; I0 ;. 9-}- 6 [. + 4 . 6 . quod eft falfum j permutando, 
quod hic fit in contrarium genus tranfeundo, vere con- 
cluditur, io[ ad 4 4*9 Porro dividendo, 6 x ad 4 » 

iredte majorem rationem habere dicitur quam 9 + 6 . 
Sed permutando, quod hic fit ab excelsivo tranfeundo 
ad genus defec5tivum,fal(um eft,6,ad9* majorem latio- 
nem habere quam 4 ad 6 . At vero, ut 4 ad 6 9 ita 6 ad 9. 
' Monftrandum ergo, 6[adpl +6.9. quod falfum. uude 
permutando verum, 61*6 + 9** 9 * autefti divi- 
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dendo, quod hic fit ex genere excefsivo in contrarium 
genus tranfeundo» falfum colligitur, [ ad 6 majorem ra* 
tioncm habere quam [ ad 9. Cxtcrum horum paralo- 
gifmorum originem .& caufam , fequentibus numeris 
fundanis evidentius exponam. Quoniam enim 4 ad 5 
minorem rationem habet quam 3 ad 2 ; igitur redtangu- 
lum ab extremis 4. & 2, nempe 8, minus eft redtangulo a 
mediis, 3 &3,feu quadrato 9. Seu, quod idem ; quoniam 
3 ad 2 majorem rationem habet quam 4. ad 3 ; igitur re- 
dtangulum ab extremis, majus eft redtangulo a mediis, 
nempe 9 major quam 8 : quod etiam Serenus libro ll? 9 
propofitionc prima dcmonftravit ; & rurfusEutocius 
ad XXXIV libri 1 Conicorum Apollonii. A t contra, 
fi redtangulum 8 propofitum fit minus redtangulo 9 > 
redte hinc colligo, 4. ad 3 minorem rationem habere 
quam 3 ad 2 ; refolvendo nempe redtangula in laterum 
rationes excefsivas ; fed perperam, eadem redtangula in 
laterum rationes defedtivas refolvendo, definio, 2 ad 3 
minorem rationem habere quam 3 ad 4. quomodo 
redtangula illa in rationes relolvendo colligere poflum 
ex odtava V? Euclidis. In priore igitur odtavae pro- 
pofitionis de Sphaera & Cylindro demonftrationcj , 
utroque modo, & redtangula ex lateribus compo- 
nendo, & redtangula in latera refolvendo, a veritate 
non eft aberratum t in pofteriore autem demonftra- 
rione, redtangula in laterum rationes defedtivas refol- 
vendo , paralogifmum Archimedes commifit , quem 
eitveris Euthymii dementis corrigendum hadtenus 
demonftravi. 
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Nunc ad ea veniam refutanda, quae contra omnem 
antiquitatem primus in Geometriam induxit hicTheo 
Alexandrinus. Archim. Ingratum plane fermonem 
ordieris, quo aufcultando aures meas non fum defatiga» 
turus. Quin potius ad ea tranfis explicanda, quae con- 
cinne ex his omnibus deduci poliunt ' quod tertio loco 
ex orcEuthymii te fadturum fpoponderas. Hermo t. 
Verbis ftandum. atque eomagis,quod hic Theo,& tota 
Mathematicorum pofteritas , quae eundem hunc erro- 
rem erravit, magnis & evidentibusargumentisaddudti, 
hoc le ftatuille putant. Theo. Ita certe putavi. & er- 
rorem meum, ut audio, pofteri largiterampliarunt. Sed 
ex Euthymii dodtrina, quam hacflenus propofuit Her- 
motimus, agnovi errorem, & ingenua voce nunc repu- 
dio. illis quoque, qui mea auctoritate in eum indudti 
funt, audtor rurfus fum, ut tanquam falfum,& gignen- 
diserroribusobnoxium, illud dogma rejiciant. Archim. 
Facisquod ingenuum hominem,& mathematicum de- 
cet, qui nullla pertinacia, & altercandi lubidine,paralo- 
gifmos fuos defendere conatur ; fed veritatem non mi- 
nus difeere quam docere eft paratus. Hermot. Mc 
vero felicem, qui tantum memoria valui,ut recenfendis 
Euthymii mei dogmatis fummos undiquaque viros in 
eandem fententiam pertraxerim ! Unum tamen mae 
follicitum habet, quod Mathematici, qui nunefuperant, 
argumentis fuis non (atisfa<5tum clamitabunt, nifi etiam 
_veftro calculo erronea fint deprehenfa. Rogo itaqua 
vos, ut pauca etiam de iftisme narrantem audiatis *, co- 
que magis, quod novum quo.que proportionum genns 
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ab uno, nqn infimi fubfellii Geometra, nuper fin inven- 
tumjCU]us adminiculo circuli quadraturam, toties urito 
conatu a vobis tentatam, fpifsis voluminibus fedemon- 
flralTe opinatur. Prsterea ad Euclidis Elementorum 
gloriam a tetris erroribus vindicandam quaedam hicad- 
fpergentur. quae, ut incorrupta,nulloque pravae inter- 
pretationis vitio contaminata ferventur,non tantum po- 
fteritatisjfed etiamveftrum omnium, quorum fcriptaiis 
nituntur, interetfe arbitror. Archim. Euclidis haec 
cura fit. fallis audiendis nullum ego tempus collocem. 
Apol. Necegofane. nimis enim tetrica illa erunt, & 
defatigando cerebro tantum. nata_-. Eucl. Certe & 
mea causa, & Mathematicorum, quiomnesiis erroribus 
irretiti nunc inter mortales degunt, hxc quoque veftris 
calculis vel probare, vel rejicere deberetis. Archim. 
Tuam ergo in gratiam, 6 Euclide, ingrato adeofermo- 
ne hic detinebimur. Hermot. Pauco vos fum deten- 
turus, monftrato deinde falfarum propofitionum cata- 
logo,in quo, quot libueritdegetis. Fontem igitur erro- 
ris, & fcaturiginem Euthymius vocat vocabulum 
ifflTjjf, quantttai, cujus verum fignificatum atque ufum, 
ex Mathematica antiquitate produdtum , fupra retuli. 
Diferte enim negat Euthymius, vocabulum 
(jnanutai , fignificare magnitudinem, aut numerum..» 
qui rationis quantitatem veram folus exhibeat, quod 
Eutocius dixit, & ante ipfumTheo. In illp autem vo- 
cabulo recte explicando quanto ingeniofior eft,Theone 
^tEutocio haud dubie junior Scholiaftes, cujqs verba 
pag. u produxi i tanto ineptior eft ijle Sphqjiqftes, quem 
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citavi pag. 21. Quippe abfque q}Jo, evic^ntiocis(jo(ftrh 
nae compendio rationum componendarum quantitates 
per minuta fexagcfima indagando, hanc dodrinam pojq 
tam explicaffe quam intricafle eft judicandus. Ratio- 
nis enim !,compofitae ex rationibus ' & quantitatem 
caeteri dicunt eile quaternarium, ex quantitatum, feu 
denominatorum 2 & 2 inter fc multiplicatione prodi*? 
dium : hic autem Scholiaftes, maximum componen- 
darum rationum terminum extremum aequalem po- 
nens 60 minutis primis, feu uni parti, quam nunc Ara- 
bum confuetudme gradum vocant 3 hujus dimidium 
fumit, minuta 303 quoniam odlonarii dimidius ert qua- 
ternarius : Rurfus numeri 60 dimidium fumit 303 quo- 
niam quaternarii dimidius eft binarius : Deinde 30 mi- 
nuta prima per 30 minuta item prima multiplicat, unde 
fiunt 900 minuta fecunda, quibus ad minuta prima re- 
dudlis fiunt 15 minuta prima, ad quae 60 fqnt in ratione 
quadrupla, uti 8 ad 2. Male autem 15 ad 60 refert, cum 
contra 60 cum 15 comparare deberet 3 quoniam ratio? 
nes excelsivas, ‘ & * , propofuit ; non autem defedliyas, 
*& J. Primi igitur exempli ponere debuiffet hos nu- 
meros, qqi inter fe multiplicati faciunt minuta 
fecunda, in ratione quadrupla 3 feu in eadem ratione [f 
minuta prima. Eadem methodo fecundi exempli hos 
numeros pofuifset 3 | feu R. non autem, ut fe- 
cundorum minutorum ad prima reductionem evitaret, 
iftos, e \. (. qua methodo & quinti exempli numeros ad- 
fumfit J & cum hos adhibere potuijlet, ‘H 1 
Quamvis eodem res recidat, & tstera quoque exempla 
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ita expediri pofsint , ut primae rationis fexagefima fu- 
mantur, alterius autem multipli numeri, aut pars, aut 
partes,aquibus ratio denominatur. Tertii exempli nu- 
meros redte expofuit,£J°| ut& quarti4°.;°|,‘°°|i“. 
In fexto autem & ultimo exemplo, fecundum eandem 
methodum expediendo, plane defecit. Cum enim pro- 

} >oficsc rationis fubduplae , ex ratione fubfequialtera <Sc 
ubfupertertia compofitae,fciret ex odtava quinti,ratio- 
nem fubfupcrtertiam majorem effe ratione fubfefquial- 
tera,uti ’, quantitas feu denominator fubfupertertiae ra- 
tionis, major eft denominatore ] rationis fubfefquialte- 
rae, debuit omnino rationis fubfupertertiae quantitatem 
majorem adfumere quam rationis fubfefquialtcrae ; at 
male adfumfit illius rationis minuta 60 > hujus, 30. 
quamvis multiplicatis inter fe his numeris propofitum 
conficiat > fed divinando potius quam ratiocinando. 
Cum enim do ad 45 eandem rationem habeant quam 
40 ad 30, extremos duos cafu quodam inter fe multipli- 
cavit, cum medios fecundum methodum fuam inter fe 
multiplicare debuiflet, hoc modo : & JJ | | | £ Pro 

verbis ipfius pag.24. v.15. una litura indudis , fi omnis 
iftade denominatoribus dodtrinaalicu jus momenti elfet, 
haec reponerem : w e *-« 6 Svo v<p*jtuoXic( fci t 5 y' 0 Se y 
uiremTpiT(& rZ S"' A afj.Sa.va) rd (d Xeifl a, t 6 rij( fiovdSt&y Si- 
fioigov. ugs ■zrdAiv td pie Asirld , rd r>j( povaS® T%ia riraplct. 
tfg) ttoiui ra (L siti t d fis. xg) yivovlap %i?uu oKTaxona SevTspct 
faifla. 8t quoniam binarius fubfefqutalter efl ternarii ; ter- 
narius autem fubfupertertius quaternarii ; fumoXL minuta* 
unitatis bejfem ; rur/usXLV minuta, unitatis tres quartas . 
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Deinde duco XL in XLV ; unde fiunt mille oftmgenta minu- 
ta fecunda. Ex quibus quidem id perfpicitur, vere mi- 
nuturtLefteiftud minutorum inventum, quod in expli- 
canda dodtrma item minuta operofe Scholiaftes ille ad- 
hibuit. Caeterum illud veram eft ex divifione, qua: 
multiplicationi eft adverfa,ditf ifo antecedente cujufquc 
rationis per filum confequentem, numerum exurgere, 
quem illi irijtMovfla Kiyx, quantitatem rationi i, exhibere 
putant, qui per confequentem multiplicatus,rurfus pro- 
ducat antecedentem ; fed nullum inventa haec rationis 
antecedens magnitudo ufum praeftat, nifi unitatem , 
quas illa methodo omnium rationum communis confe- 
quens eft, illi fub)iciamus.. Qijare rationis duplae quan- 
titatem none*xhibet numerus 2, fedratio J. necfextuplae 
rationis quantitatem exhibet numerus fenarius, fed ra- 
tio *. Similiter rationis fefcuplae quantitas non eft nu- 
merus i|, quod Theo vult &Eutocius,omniumque ju- 
niorum mathematicorum filii, fed numerus i\ ad 1 re- 
latus ; hoc eft, in integris numeris ratio i, quae propterea 
■EruOfjLqv fundus fefquialterae rationis dicitur. Ita rationis 
duplaefuperquartx,’, quantitatem non exhibet nume- 
rus i\ folus, fed una cum unitate > id eft, in numer^ in- 
tegris duplaefuperquartae rationis magnitudinem exhi- 
bet ratio fundana ’,qua, tanqvgm commyni menfura, 
rationis duplaefuperquartae rationem duplam , triplam , 
quadruplam,fefquialteram,fupertertiam, & caeteras ejus 
multiplas, aut fupcrparticulares,aut fuperpertes,menfu- 
ramus. Quale enim menfuratum eft, talis etiam men- 
fura effe debet. Primus autem Nicomachus Gerafenus, 
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qiiartturti quidem ex Mathematica antiquitate fet- 
tur , pravam hanc vocabuli nfAflerftijf interpretatio- 
nem irtvenit *, quem fecuti funt Heronas , commen- 
tario in illius Arithmeticam- Introdu<ftionem_* y Eu- 
tocius commentario in quartam propofitionem fecun- 
di libri Archimedis de Sphaera & Cylindro ; fed pef- 
flmum ejus ufum primus Theo monftravit, falfum in- 
de dogina fabricando, nempe rationem duplicari, & 
quovis numero multiplicari pofle, duplicata, aut quo- 
vis numero multiplicata hac rationis quantitate feu de- 
nominatore.qui eft cjufdcm rationis antecedens termi- 
nus ad unitatem relatus. Cum enim pag.25- monftra- 
re vellet, rationem fextuplam componi, feu addi, ex du- 
pla & tripla ; contra fextuplam ex duplicata tripla pro- 
diifTe dicit ; addita generali causa, quod, fi triplum ali- 
cujus duplicaverimus, exurgat ipfius fextupium. Ve- 
rum quidem eft, ternarium, rationis triplae anteceden- 
tem, duplicatum fieri fenarium ; fed falfam, illud quod 
triplum alicujus eft, duplicatum fieri fextupium : hoc 
eft, triplam rationem duplicatam fieri fextuplam. De 
duplicata autem tripla ratione, & non de antecedente 
termino, nempe de ternario duplicato, iftaefte accipien- 
da» docent verba relationem fignificantia, duplum, tri- 
plum, fextupium j utidc tota demonftratio,quae de ra- 
tidhibui inftituitur. Sic deinde ex triplicata dimidia 
tatidrttjid eft, fubdupHl, fieri dicit fefquialteram. Quia 
*tt(!Vi ftibduplae rationis denominator, feuquantitas,ipfi 
tft minutia ‘,hac triplicata exurgit rationis fefquialte- 
«e quantitas» i], ideoque fubdupla ratio ter fumta ficit 
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rationem fcfquial teram. Subduplam adtem rationem, 
dimidiam quoqve vocavit Theo Smyrnaeus pag. 127. 
diri tmv itio *£0( to h, i@f oixo rS ito( Tpo( td £60 , h 

H» 1 TO dmb, \oy(Sy ii rm per ilio X(o( TO b>, At A ci- 

<n<& t« ii ivo( t^o( ra ilio, %(u<ruf. A binario ad unitatem, 
& ab unitate ad binarium, unum idemque e fi intervallum, ra- 
tio autem diverfa : binarii ad unitatem, dupla ; unitatis ad 
binarium , dimidia. Hanc de rationum quantitatibus, 
feu denominatoribus , multiplicandis Theonis dodtri- 
nam fecuti funt Cardanus i Rodulphus Volumnius 
Spoletanusjdifputattonedeproportioneproportionum, 
quem toties laudat ut eximium hujus fententi* dodto- 
rem Clavius , commentariis in Euclidis Elementa.,.* 
Clavium deinde, fortifsimum hujus dogmatis propu* 
gnatorem , fecuta eft tota mathematicorum cohors ad 
noftra ufqne tempora. Hic autem ad decimam quinti 
libri definitionem ita commentatur. Et fi proportio 2 y 

ad 1 dicitur duplicata proportionis quintupL, tamen decupla 
proportio efl ejujdem dupla. Quemadmodum etiam propor- 
tio oflupla dupla efi proportionis quadrupla, cum tamen qua- 
drupla duplicata fu fcdccupla , ut hic patet, 16. 4. 1. Poflea 
trigecuplam dicit decuplae efic triplam. Rurfus : Pro- 
portio 3 ad 192 a 6\ denominata , dicinon potefl triplo major 
proportione fubquadrupld, 3 ad 12 : quia denominator ', tri- 
plicatus non facit denominatorem ,fed ’. atque ita proportio 
fabfefquitettia dicetur tripla prOpottionu fubquadrupla ; ficut 
etiam > non proportio d <f+ denominata , fed proportio duodecu- 
proportioni» quadrupla tripla ; propterea quod deno- 
minator 4 triplicata» m» producit denominatorem 6+>Jedi*. 
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Paulo poft : Proportionem autem aliquam tum demum ejfe 
alterius duplam , vel triplam , (s“c. cum illtus denominator 
hujus denominat oris duplus ett , vel triplus , &c. ita ut pro- 
protio decupla fit dupla quintupls , & fixtupla fit tripla dupla , 
odendemus ad finem libri IX. trattatumque ett hoc ar- 
gumentum copiose a Rodulpho Volumnio, in Difiutatione de 
proportione proportionum Nunc fatis fit, hoc ipfitm commu- 
ni hominum judicio ex finfihthbus rebus confirmare u. Si igi- 
tur agens aliquod ad patiens proportionem habeat , verbi gra- 
tia , decuplam , ita ut agens fit decem , & patiens unum ; quis 
tam mente captus erit, qui non fiatim mtelligat , fi idem agens 
augeatur, ut fiat viginti, patiens autem maneat unum , agens 
•tunc duplo majorem habere potentiam refietfu ejufdem patien- 
tis, quam prius ? Quare proportio vtge cupla, cujus denomi- 
nator XX, duplus e tt denominator is X, dupla ett proportionis 
decuple , non autem proportio centupla , ut auctores contrarie 
jentent te volunt ; fed tamen hec proportio centupla dicet urdu- 
plicata proportionis decuple , propter multiplicationem deno- 
minatoris X in fi propter duas proportiones decuplas, que 

inter numeros centuplam proportionem habentes interjiciun- 
tur, ut hic apparet, ioo. io. i. Sic etiam fi e contrario, agens ali- 
quod ad patiens habeat proportionem, verbi gratia, jubdecu- 
plam, ita ut agens fit I, & patiens X, quis tam hebes fuerit, ac 
rudis, qui non intelligat,agens,quodfit II, duplo ejfe potentius 
reficctu ejufdem patientis X, quam agens l? Cum ergo agens 
II ad patiens X, habeat proportionem fubquintuplam , cujus 
denominator \,vel conflatur ex denominatore ,£ bis fumto, 

erit profeclb proportio fubquintupla proportionis jubdecupl 'a 
dupla, non autem illa, qua jub centupla ett, ut prsdicii auttorcs 
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•Volunt, cum hac longe minor fit qvam fubdecupla. Dicetur 
tamen proportio fubcentupla proportionU fubdecupla duplicata -, 
propter caufam fepius explicatam, ut hic patet, t. /o. too. In 

eandem fententiam fcribit ad libri IX finem de propor- 
tionum compofitione i Huc accedit , i n qu i t , quod fecun- 
dum communem hominum fenfum dux proportiones tripla con- 
fli ruant proportionem fextuplam , non autem noncuplam, ut 
prxdttfi auctores volunt ; quanquam noncupla proportio dica- 
tur tripla duplicata , ut in htfie numeris apparet , p.j. r. Nam 
quis non videat, fi agens aliquod fit , ut III, illud idem duplo po- 
tentius fultum efje ut VI, non autem ut IX ? Sic etiam com- 
munis intelltgenlta comprehendit, ex proportione tripla & quin- 
tupla confici proportionem oduplam, propterca quod duo mo- 
ventia, ut moveant fimul fumi a, ut g. non autem ex 

illis confhtui proportionem tj ad t. quamvis hac ex illis per 
Continuationem compofita effe dicatur, ex definitione V libri VI. 
ut patet in his numeris, //./. /. His adde , multorum agentium 
vires non poffe dimidiari, eo quod inter duos numeros , qui pro- 
portionem agentis ad patientis exprimunt, nullus medius cadat 
proportionalis. Verbi gratia, agens ut 6, non poffet habere 
agens duplo minus, quod inter 6 & t nullus medius propor- 
tionalis cadat numerus : quis autem no» flatim intelligat, 
agens ut J,in dupla proporttone minus effe quam agens ut 6 i 
Ex his autem perfpicuum eft, non tantum ignoralTe il- 
los au<ftores,quid fit rationum compofitio fed &,quid 
fitratio.Cumenim ratioaduabus magnitudinibuscom- 
prehendatur, uti linea a duobus terminis planum e fi, 
duas rationes, quae ex quatuor mignitOdimbus, feltem 
potentia, confiant, tum additas did,cum utrasque, una 
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inedia quantitate conjundte, extremis duabus magnitu- 
dinibus continentur : quemadmodum duse lineae , quae 
quatuor terminos habent,compofitae dicuntur, cum u- 
nius inferior terminus fadtus eft alterius terminus fupe- 
rior j atque ita duae lineae in unam, duabus datis aequa- 
lem,coaluere. Uti autem eandem lineam &aliicuicurv- 
que linex,&fibi ipfi,po(Tum adjungere; fic quoque ra- 
tionem, <3c alii cuicunque rationi, &fibi ipfi,quoties ve- 
lim , adponere polium. Porro uti , exiftenttbus tribus 
lineis interfeaequalibus,compofita exduabuslinea reli- 
quae dupla eft i ficexpofitis tribus rationibus aeque ma- 
gnis , compofita ex duabus ratio reliqux dupla exiftit. 
Duplum enim communi fententiaomncshomines judi- 
cant,quod bis habet fimplum 5 triplum,quod tria fim- 
plaaequat; centuplum, quod centum. Generalemau- 
tem quafcunque rationes componendi methodum ex 
quinta definitione libri fexti addifcimus : at rationem 
fibi adpofitam,adeoqveduplicatam,cognofcimus,cum 
datis auabus illius rationis magnitudinibus tertia pro- 
portionalis eft inventa ; triplicatam, cum tribus datis 

n ortionalibus quarta proportionalis eft adjundta , & 
rinceps. Cum enim , inquit quinti libri definitione 
decima, tres magnitudines proportionales /unt,prima ad ter- 
tiam dtcttwr habere rationem duplam ejus quam habet ad fe- 
cundam. At cum cjuatuor magnitudines proportionales funt y 
prima ad quartam dicitur habere rationem triplam ejus quam 
habet ad fecundanu. Undehocconfequitur, primam ad 
quartam dici habere fefquialteram rationem eius quam 
habet ad tertiam. &, cum quinque magnitudines pro- 
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portionales funt, primam ad quintam , fupertertiam ra- 
tionem habere ejus quam habet ad quartam. Porro fi 
fex magnitudines proportionales fuerint, prima adfex- 
tam fuperquartam habet rationem ejus quam habet ad 
quintam : prima autem ad fextam habet rationem fu- 
perbitertiam ejus quam habet ad quartam * feu, eft ut 
5& 3 : rurfus prima ad fextam habet rationemduplifu- 
perdimidiam ejus quam habet ad tertiam. Scholiaftes 
hujus definitionis, quem pag.30 produxi, obfcurc loqui- 
tur initio. His enim verbis : Non dicit^duat rationes u~ 
mus ejfe duplas; quod etiam verum : non poteft fignifica- 
re; certe non debet 5 duas rationes Arithmetice addi- 
tas, unius efle duplas 5 ut fi rationes [ & \ additae, dican- 
tur facere rationem quae rationis \ fit dupla : fed hoc 
voluiffe debet, duasrationesinaequales,ut*&{,aut';. (, 
aut hujufmodi duas alias, conjundtim duplas effe pofic 
unius rationis, nempe ipfius J,quaeipfarum eft dimidia. 
Caeterum perinde efhfiveprima proportionis magnitu- 
do major fit, fi ve minor: quamvis,fi de rationum quan- 
titate, qua alia fuperat aliam, quaeratur, odtevae quinti fal- 
fitatem ex Euthymii doftrina evitare debeamus. Qua- 
re ex veterum fententia, ut ratio quadrupla eft duplae ra- 
tionis dupla ; hoc eft, ratio * ad rationem * eft ut 2 ad 1 : 
fic ratio iubquadrupla fubduplae eft fubdupla i id eft, 
ratio \ ad rationem | eft ut 1 ad 2. Similiter fubcentupla 
ratio fubdecuplae rationis eft fubdupla 5 feu, ut 1 ad 1, fic 
ad Qya in re admodum fe torferunt Euclidis 
commentatores. Commandinus enim ad definitio- 
nem decimam 5 quam ia binas fecans decimam & undo- 
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cimam vocat •, ita fcribit. Decima & undecima diffinitio 
terminat requirunt necejfario insquales,£f primum tpforum 
majorinL>. Nam fi aquales fint, eadem ett primi ad Jecun - 
dum,& ad tertium proportio, Si vero primus fit minor, non 
pottsi primus ad tertium duplam proportionem habere proprie 
ejus , quam habet ad fecundum , cum primi ad fecundum major 
fit proportio quam ad tertium, ex ottava hujus . Haec Com- 
mandini verba Clavius inconcinna, & Euclidis fcntcn- 
tiae adverfa judicavit. Primum enim hoc in iis reprehen- 
dit, quod docere videantur, fi tres numeri fint propor- 
tionales, ut 9. 6 . 4, primum ad tertium, 9 ad 4, revera 
duplam habere rationem ejus quam habet ad fecun- 
dum, nempe 9 add. quia fcilicet iu Euclidis verbis, 
ilirhdirlovet hoycv, vertit, duplam rationem , ipfa vocabuli 
perfpicuafignificationeadadus non autem, quod Cla- 
vius volebat , duplicatam^, Probe autem vertit Coin- 
mandinus*,fed& optime Euclidis, veterumqve omnium 
fententiam explicavit, fi , quam Clavius reprehendit» 
vere eft amplexus : quoniam vero plura hac de re non 
fCripfit, potuit idem ConfilTe, qvamvisnoniifdem verbis* 
quod Clavius - , nempe rationem J duplam dici rationis,* 
non autem revera ede ; ficuti parailelogrammum re- 
dangulum,a duabus redis lineis,qusc redumangulum 
comprehendunt, contineri dicitur, quamvis revera nort 
& folis duabus illis, fed infuper abaliis duabus>*que ma- 
gnis, adeoque a quatuor redis, contineatur. Tanta 
porro audoritatis filit haec Clavii opinio, qui A oyov «Jl- 
ithJtMwa,, tqnr haema, non ,ut verba proprie & vere fo- 
nant* duplam, triplam rationemficA duplicat am% triplicatam i 
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eumFrancifcoFluflateCandalla,qui Campani verfio- 
nem ex Arabico idiomate farftam,hlc fecutus eft j ver- 
tenda cenfuit,ut,qui Londini, anno cb bCXX, Eu- 
clidis ElementaGraecedcLatine, elegantibus typis& fi- 
guris, & utcunque emendate, adeoque cum laude, eden- 
da curavit, ubique pro dupla^tripia, reponendum cura- 
ri r, duplicata, triplicata, quam deinde loquendi formu- 
lam omnes Mathematici ufurparunt. O ftupendam 
Graecaedinguae ignorantiam , atque erroris foeditatem, 
qua non vulgus Mathematicorum, fed duces atque prin- 
cipes inclaruerunt ! Deinde Commandinus a Clavio 
obiftaverbareprehenditur,quod,dum inexcefsivis ra- 
tionibus duplam , triplam admittit, in defe&ivis contra 
ftatuendum cenfet ; eo quod ex odtava quinti prima ad 
fecundam, majorem rationem habet quam ad tertiam. 
Clavius enim illam definitionem aeque in defedtivis ra- 
tionibus veram cenfet atque in excefsivis- Sed magno 
mentis errore uterque fafcinatus in re haud difficili ex- 
plicanda coccutiit. Quippe, uti ante di< 5 lum eft, ratio 
rationis non eft tripla,fed fubtripla; feu,ratio * 7 ad 
rationem ,|eft exEudidis fententia,quam o< 5 tava quin- 
ti tradidit, ut i ad 3, non autem, quod Commandinus & 
Clavius putarunt, ut 3 ad 1. Quare, fecundum Euclidis 
dodtrinam, prima ad fecundam, 8 ad 12, majorem ratio- 
nem habet quam ad quartam, 8 ad 27 ; & ratio 8 ad 27 
fubtripla eft rationis 8 ad 12 : at fequendoEuthymii do- 
dtrinam, ratio tripla dicitur rationis ,®,fed hocaddito, 
quod ratio fit defediva. Clavius igitur omnibus lo- 
cis; ad quinti definitionem decimam ; adfexti quintam. 
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noni libri adpendicc, &fcholioin duodecimi propofitio- 
nem duodecimam * ubi exempli caufo, rationem 1 ad 9, 
duplicatam vocat rationis 1 ad 3, corrigendus eft, ut pro 
verbis, duplicata* triplicata, fcribatur yjubdupla, fubtripla . 
Caeterum illud hinc planum cft, rationum inter fe efle 
rationem, quam propterea Xoyw Koyov Graeci adpella- 
runt \ &quidem fpcciebus > multiplis nempe, fuperpar- 
ticularibus,&caetcris ; aeque variam, atque fit magnitu- 
dinum, & abfolutorum numerorum. Hanc autem ita 
finimus : Xoy©* Aoyoov esi 3vo Koym ravl5 s%y, cito tuS-- 
fieviKd Xoyx tutici (Pucritcxq dgiQftxg 7rgG%a)giiVT@ J , r; nalci Koyov 
«5 rpog dPhtjAvg zroid <r%irtg. T{gtio rationum efi duarum ra- 
tionum ejufdem fer ici, a fundana ratione fecundum naturales 
numeros progredientis , fecundum rationem certa quadam in- 
ter ipfas relatio . Duarum rationum d ico , quod , u ti ratio 
eftduarum magnitudinum,fecundum magnitudinem, 
inter fe relatio j fic rationum ratio fit duarum rationum 
inter fe relatio fecundum rationem. Deinde addo, ejufe 
dem fer ici d fundana ratione progredientis, quae verba op- 
pido funt notanda. Cum enim ratioaliqua alteriusdu- 
pla, tri pia, fefquialtera, dicitur * ratio fundana &fimpla, 
fecundum naturalem numerorum leriem excreviflej 5 
hoc eft,continuafuiadpofitionemajorfaaa,intelligitur. 
Uti enim, fi unitati cuicunque unitatem addam, fit bi- 
narius s rurfus fi binario eandem unitatem adponam, 
fit ternarius, & fic deinceps : ita fi quamcunque ratio- 
nem fibi ipfi adponam Jnde fit ratio, prioris* nempefim- 
pbe & fundanae, dupla j fi hanc duplam cum fundana 
componam, ratio fit fundans tripla > fi triplae primam 
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& fundanam addam, inde fit fundans quadrupla. T ri* 
pia autem ad duplam eft ut $ ad z ; hoc eft, in ratione 
fefquialtera 3 quadrupla ad triplam, in ratione fuperter- 
tia. Porro uti quemcunque numerum , parvum , ma- 
gnum, unitatis loco ponere poflumus \ fic&quamcun- 
que rationem, fundans & fimpls rationis, hoc eft, uni. 
tatis loco collocamus. Unde innumers rationum pro- 
grefsiones exfurgunt. quarum feptcm ad fenarii quan- 
titatem duntaxat adfcendcntes , exemplorum loco in 



0. 

1« 

1. 

1 

t 

1 * 

4 

J. 

I* 

1’ 

1* 

IL 

I 

»• 

t 

• 1* 

9 

*• 

III. 

1 

1 * 

4 

1* 

14 

*• 

IV. 

I 

I* 

IO 

l* 

100 
i • 

V 

44 

94 

144 


«4* 

44* 

44* 

VI. 

719 

971 

1194 

7i 9’ 

7*9" 

719* 

VII. 

141144 

1449*1 

$ J 1774 

141144* 

141144* 

141144* 


V 

4* 

5. 

6. 

« 

14 

J* 

44 

1* 

1* 

1* 

I* 

»7 

ti 

•43 

7*9 

«• 

4* 

l • 

*• 

44 

414 

1014 

4094 

1« 

I* 

i* 

*• 

IOOO 

IOOOO 

lOOOOO 

t 000000 

1* 

1* 

»• 

I* 

114 

3*4 

484 

7*9 

44* 

«4* 

44* 

44* 

1718 

1304 

J071 

4094 

71 9* 

7*9* 

719* 

719* 

I7J14* 

419904 

471 J91 

13*441 

«41144* 

141144* 

14*144* 

141144* 


adjunfto diagrammate expofui. Prima progrelsio eft 
rationis dupls. altera, tripis, tertia, quadrupls. quarta, 
decupls. quinta, fefquialters ; qus in minimis nurne» 
ris ita adfcendit ; |. ]. ’. "■ JJ. **j . 7 ;’. fexta,fupertertis 3 cu- 
jus fundans rationes ita cxcrefcunt ; *. 
feptima,fuperoctavsi qus a minimis numeris ad ma- 
jores fic progreditur ; iuud^*. 

tem nove hic obfervandum dicebat Euthymius, cujuC 
que ex his rationum progrclsiombus rationem cumiu* 
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fcriei & progrcfsionis ratione folum comparari pofle,ita 
ut fciatur,quam rationem haec ratio ad illam rationem, 
& vicilsim, obtineat Ratio enim fcxtupla eft ratio- 
nis 1 ; fuperquinta, rationis feu, ut 6 ad 5 j fefquialte- 
ra rationis j dupla rationis \ ; tripla rationis *. quae 
omnes ejufdem feriei rationes exiftunt. Similiter ratio 
'J fupertertia eft rationis "i dupla rationis * ■, quadru- 

! >la rationis 1 ; fubfuperquarta rationis * + ’,feu 3 ut qad 5} 
ubfefquialtera rationis 71 f : quae item rationes omnes 
ejufdem feriei & progrefsionis, triplae nempe, reperiun- 
tur. Eodem modo ratio fextupla eft rationis 

hoc eft, in Harmonicis, ut fex toni fuperodtaviad unum, 
atque ita ulterius ratiocinando. Nullo autem modo 
diverfaeprogrelsionisrationesintcrfecomparari poliunt, 
ut quam inter fe rationem habeant, definiatur i quam- 
vis illarum differentialis ratio fit notifsima. cujus cau- 
fa rei naturam ferutanti obfcura effe nequit. Quare ra- 
tio quae primae feriei prima eft, ineffabilem rationem 
habet non tantum ad rationem j,quae prima eft feriei fe- 
cundae, fed&ad omnes aliasferiei fecundae, tertiae, quar- 
tae, & caeterarum in infinitum , rationes : differentialis 
autem ratio,qua major j fuperat minorem \ ,eft ratio j. 
Similiter ratio |, feu J, ineffabilem rationem habet ad 
rationem ’£, feu \i fuperatautem ratio * rationem 
ratione J. Hoc autem inde quoque evidens eft, quoct 
duas diverfarum progrclsionum rationes per quamcun- 
que aliam minorem rationem menfuraturi, nullam pla- 
ne invenire queamus, quae utramque exa < 5 te metiatur. 
Si enim proponantur rationes J & quas ratione limen- 
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furare velimus, inquifitione fada, ut pag. 77 monftra- 
tum eft, hoc fieri non pofie deprehendemus. Quippe 
ratio \ plus quinquagintaquinque rationes J‘,feu com- 
mata, continet i minus quinquagintafex : ica ut ratio- 
nis \ quantitas, fecundum hanc menfuram inquifita,ex- 
a<5te haberi nequeat, fed inter 55 & 56 commata vagetur. 
Eadem menfura adhibita rationem ; majorem invenie- 
mus 88 commatis * minorem, 89. Harum autem ratio- 
num dilferentialis ratio |, major reperitur 32 commatis* 
minor, 33.. qui quoque commatum numerus, ablatis 55 
aut 5 6 ab 88 , habetur. Similiter has diverfae feriei ratio- 
nes, * , ineffabilem inter fe rationem habere invenie- 

mus * quamvis proxime ad eam accedat, quae eft inter 
antecedentes, 12 &9, id eft,ad fupertertiam. Ratio enim 
“,fcu |, major eft 88 commatis* minor,S9 : (Stratio * 
major commatis 65 ; minor, 66 . Sed aequet haec 66 
commata. Igitur,ut 3 ad 4, ita 66 ad 88* Atqui ratio 
** major oftenfa eft commatis 88. Rurfus, contineat 
ratio * tantum 88 commata. Ergo ratio ’ exadte ha- 
bebit 66 . Atqui pauciora continere monftrata eft* cum 
etiam plura continere deberet, quod ratio j commatis 
88 fit major. Qijarc ratio ad rationem ’ majorem 
rationem habet quam fupertertiam. Eadem ratioci- 
natione quafcunque alias diverfae feriei rationes, qua- 
cunque alia communi menfura menluratas, ineffabilem 
inter fe rationem habere cognofcemus. Porro ratio % 
quae dupla eft rationis ‘ , bis tot commata habet, quot 
{impia I* ferme 112. Etratio ’,quae rationis [ dupla eft, 
commata prope habet 66 » quae dupla funt commatum 33. 

Yy 
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Ratio autem ",qua rationis { tripla eft, plus 97 com- 
mata continet, quae item plulqaam tripla funt comma- 
tum 51. Planum itaque eft, omnes diverfa ferici, 
feu, non at» eadem fundana ratione adfcendcntes, ratio* 
nes, inter fecfle incommenfurabiles. Deinde, rationis 
alicujus duplam, triplam, fefquialteram rationem in ea- 
dem rationum ferie & progrelsionc e (Te, in qua crt fim- 
pla: quae bis compofita duplam exhibet; ter, triplam i 
& fic deinceps. Caterum rationem \ non efte rationis 
\ duplam i nec rationem ’ ejufdem triplam : item ratio- 
nem \ nonefte duplam rationis * ; necrationem 'J ejufr 
dem triplam ; &ficconfequenter ; duplici infuperde- 
monftratione oftendemus. Prima, hoc adfumto lem- 
mate : Duplorum duplos efte exceftus : adeoque tri- 
plorum, triplos ; refquialtcrorum, fefq uialteros. Quip- 
pe uti 2, binario inter fedifferunt; at illorum dupli, 

8 & 4., quaternario 5 tripli, 12 & d, fenario ; fefquialteri, 
6 & 3, ternario, qui fefquialter eft differentia fim piorum, 
nempe binarii : fic rationes ?&J,interfe differunt ratio- 
ne harumduplae, , |<Sc , %rationebisduplifuperquarta, 
inter fe diftant; tripla ratione ”’,qua eft ra- 

tionis’ tripla ; fefquialtera, ratione", qua rationis 
• eft fefquialtera. Cum itaque fimplarum rationum , 
[ Sc] y differentiatis ratio fit duplarum, ‘ & J,feu 'J & 
differentiatis ratio, erit fimpla differentiatis rationis du- 
pla,nempe % Atqui eadem eft, qua fimplarum, fcili- 
cet |*,feuj. Quod eft abfurdum. Ergo rationum 
non funt dupla rationes * &J. Eodem modo monftra- 
bimus, rationes \ < 3 c ",fcu "&‘t,qua eadem differentiali 
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ratione,qua fimplae, interfediftant,non elTe fimplarum, 
i & % triplas. & fic de reliquis cafibus omnibus ratioci- 
nando. Conflat ergo propofitum. Liquet autem, u- 
triqueeandem rationemefTeadditam; primdm duplam, 
in his terminis, d.j.2. deinde triplam,in termi- 

nis,?. $.2. &, 12. 4.3. qua de caufa eadem dtfterentialis ra- 
tio manet. Altera demonftratione idem oftendemus, 
hoc fumto lemmate : Arithmeticae progrefsionis nume- 
ros,quorum fecundus primi duplus eft, eodem exccflii 
proximos binos fe invicem fuperare,quo primus fupe- 
ratnihilum. Quippe eodem exceffu, quo unitas fupe* 
rat nihilum , binarius fuperat unitatem, ternarius bina- 
rium, &fic deinceps : aut, fi binarium ponam unitatis 
loco in hac progrefsione ; o. 2. 4. 6 . 8. binario proximi 
bini inter fe diftant & fic de caeteris progrdsionum ex* 
celsibus argumentando. Cum itaque in hac rationum 
progrelsione, f feu, quae in minimis ter- 
minis eadem eft ; M.f.J. ratio ’ fimplafit,& unita- 

tis loco ponatur,cujus dupla eft*; tripla,;; quadrupla,"* 
quintupla';;continpbit duplaj, feu ';,bisfimplam ;,feu». 
Atqui duae fimplae ;, additae efficiunt rationem ;,quae 
minor eft ratione 1 ;. Quaredupla ratio “majoreexccflu 
fuperat fimplam;, quam fimplafuperatrationem nihili 

3 uodeft contra adfumtum lemma. Non ergo ratio " 
uplaeft rationis ;. Eodem modomonftrabitur ratio; 
major quam tripla rationis [ ; & ratio 'J major quam 
quadrupla rationis \ : 9 t ratio '[ minor quim quintupla 
rationis’. Qyodeftabfurdum. Quare ratio 1 ; non eft 
quintupla rationis Ceeterum in vera rationis fefqui- 
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alterae progrefsione 5 ]*.,!. '°J. *£..*£. ratio ‘JJ, quinta 

loco polita, eadem ratione fuperat quarto loco politam 
rationem qua haec fuperat tertio loco pofitam ratio- 
nem j & qua ratio primo loco fita, *\ fuperat ratio- 
nem nihili Ergo quinto loco polita ratio ‘*l, quin- 
tupla eft rationis *|, primo loco pofitae. Quod mon- 
ftrare oportebat. Sed & idem fic conficiemus. Quo- 
niam ratio *, eadem ratione % feu J, fuperat rationem % 
qua ratio * fuperat rationem nihili J ; ratio autem “ fu- 
perat rationem * ratione “,quae majoreft ratione l i id- 
circo ratio '* majoreft quam ut rationis * tantiimfit du- 
pla. Sed & eadem ratio '* rationis * ponebatur dupla* 
Eadem ergo ratio & dupla eft rationis *, & major 
quam dupla rationis ‘. Qjuod eft abfurdum. Porro 
excefTus,feu difterentialis ratio, qua ratio fecunda *, fu- 
perat primam j,eft ratio major difterentiali ratione*, 
feu *, qua tertia fuperat fecundam 5 & haec major difte- 
rentiali ratione " , qua quarta ratio fuperat tertiam ; & 
haec denique major differentiati ratione |[ , qua quinta 
fuperat quartam : ita ut difterentialis ratio inter proxi- 
mas binas rationes •, fimiliter uti ratio inter naturalis 
progrefsionis proximosbinos numeros y decrefcat.quod 
eft contra fumtum lemma, quo quinarius non majore 
numero quaternarium fuperare dicitur quam binarius 
unitatem. Unde fequitur, ut in falfa rationis fefquiah 
terae progrelsione, dupla " major fit quam vera dupla 
cqntra autem in eadem falla prd£refsione,quintupla 'J* 
feu '$> minor quam vera quintupla ”j. Eandem hanc 
veritatem paucis fic oftendemus. Quoniam ratio', ex 
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illorum fententia,eft ad rationem % ut illius denomina- 
tor 8>ad hujus denominatorem 4 ; feu, quod idem, ut 
4-ad 2 ; habebit ratio * hujufmodi quatuor rationes ,cu- 
jufmodi duas habetratio *. At ratio * habetduas ratio- 
nes duplas. Ergo ratio 1 habebit duplas rationes qua- 
tuor. Quod eft falfum. Habet enim duntaxat tres ra- 
tiones duplas. Falfum ergo, rationem * duplam ede ra- 
tionis *. quippe ejufdem tantum monftratur fefquialtc- 
ra; quod hujufmodi tresrationesaequct,cujufmodiduas 
ratio *. Similiter, Ii ratio * ad rationem * effet, ut illius 
denominator dadhujusdenominatorem 4; feUjUtjadi; 
haberet ratio * hujufmodi tres rationes, cujufmodi duas 
habet ratio *. Sed ratio * duas aequat rationes duplas. 
Ergo tres rationes duplas aequabit ratio * Q^od eftab- 
furdum. Quippe ratio * minor eft ratione ®, quam tres 
rationes duplas aequare mon liravimus. Eodem modo 
oftendemus rationem \\ ad rationem \* habere mino- 
rem rationem quam antecedens 72 ad antecedentem 54, 
feu, 4 ad 3. Cum enim ratio \* aequet tres rationes fef- 
quialteras ; ratio aequabit hujufmodi quatuor. Ma- 
jor autem eft ratio 'j quam ratio Conftat igitur pro- 
pofitum. Harum autem demonftrationum, quibus ve- 
ram rationum compofitionem oftendimus,cvidentifsi- 
ma exempla fuppeditat Harmonice. Quoniam enim 
chorda novem palmorum tanta fui parte fuperat 6 pal- 
morum chordam,quanta fui parte haec fuperat chordam 
palmorum quatuor; ratiochordarum9&4 palmorum, 
compofitaex rationibusduabus’&‘ inter fe aequalibus, 
dupla eft unius fimplarum,ipfius \ ,aut *. Quod ex di- 
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vifo canone Harmonico omnes, qui incorruptum au- 
rium judicium adhibent, addifcere poliunt. Interval- 
lum enim dia pen te quod quintam vulgo vocant ; ia 
ratione fefquialtera fpedatur,& quinque fonis in quoli- 
bet genere includitur : hujus autem duplum interval- 
lum,quod in ratione bilTefquialtera ’ (pedatur, novem 
Ionis continetur. Poftquam enim dia pente interval- 
lum, quinque fonisagravi in acumen adfcen dentes, ccci- 
nerimus,alterum dia pente intervallum inacumen eni- 
tendo adponimus,acutifsimum prioris dia pente fonum, 
fequentis dia pente intervalli gravilsimum faciendo. Si- 
militer chordarum in ratione I divifarum fom dia pa- 
fon, feu odavac, intervallo inter fe didant ; at bis dia pa- 
fonintervallo inferfe didant foni in ratione U terdiapa- 
fon,in ratione & fic de quibufeunque aliis rationum 
rationibusex Harmonice definiendo. Eandem autem 
hanc veritatem in miliis obtinere dicimus. Milium 
enim £ viribus duplum eft mifti H i aut quod ipfi viri- 
bus aequale efl, mifti Elie autem milium l', viribus 

aequale milio aut milio i autcuicunque aliimifto, 
cujus vinum aquaefefquialterum eil j facillime ita perci- 
pietur. Sint enim trescyathi,quorum finguli tres con- • 
tineant vini menfuras, & duas aquae. Quare trium il- 
lorum cyathorum milia viribus lunt aequalia. Ergo& 
confufa duorum ex illis cyathorum milia, hoc cft, *’ 
quantitate quidem unius (I dupla erunt, at viribus ipfi 
aequalia. Rurfus trium cyathorum illorum mi da con- 
futa, hoc eil, quantitate unius ]j tripla crunt,fed viri- 

bus ipfi aequalia. iEqualis ergo cft ratio \ rationi *, & 
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rationi «Scfic dc pluribus cyathorum aequalibus miftis 
confufis ratiocinando. Cum ergo viribus duplum fit 
miftum \\ mifti Jl, duplo majorum virium miftumhau- 
rietjfi quis unam menfuram mifti biberit,quam fi bi- 
beret menfuram unam mifti <’• hoc eft, fi miftum bi- 
berit, duplo citius vini viribus juvabitur, quam fi bibe- 
ret quantitate quidem a:quale, fed viribus fubduplum 
miftum HI. Similiter triplo citius quis vini virtutem 
fentict hauriendo miftum 4 °’,quam fi hauriat miftum 
fefquialtero citius, quam fi hauriat miftum Porro mi- 

lium nihili nullam rationem ad quodcunque aliud mi- 
ftum habet. Neque enim miftum *[ duplum eft mifti 
quamvis duplae rationis viribus hoc ab illo fuperetur. 
Aliud autem eft rationem, aut miftum alterius efle du- 
plum j &, miftum duplae rationis viribus fuperarc aliud 
miftum. Uti enim binarius, licet fui magnitudine fu- 
peret fiphram, non tamen dici poteft,fiphrae duplus ; 
fic ratio *, quamvis fui magnitudine fuperet rationem 
tamen dupla hujus dici nequit. Eodem modo miftum £ 
fefquialtera ratione fuperatmiftii fed illa hujus fefqui- 
alteradici nequit, quodexfuperius demonftratiseft per- 
fpicuum. Hinc autem illud planum eft, rationem du- 
plam dici, ob quan ti tatem •, quod antecedens duplo ma- 
jorfiteonfequente : rationem autem rationis duplam 
inmiftis vocari, ob vires. Antiquorum autem nullus, 
quod Euthymius mirari folet, ad utilifsimam hanc de 
miftorum viribus in data ratione augendis,autminuen- 
dis, contemplationem acccf$it,ut quoufque in his pro- 
gredi pofsimus, determinaret. In magnitudine autem 
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& numero has loquendi formulas ufurparunt,utexEu- 
dide» Archimede, aliifque antiquis cognofcimus. In 
figura igitur pag. m, quoniam quadratum afry a. fefqui- 
altcrumefto&anguli MTuxt\,s o-, & hoc oftangulum 
fefquialterum quadrati Muts ; rurfus hoc quadratum 
fefquialterum odlanguli Hp Lqmrno ; & hoc odtan- 
gulum fefquialterum quadrati HLmn ; adeoque quin- 
que hic funt figura: fefquialtera ratione crefccntes,in his 
numeris, 81. 5+- 24. 16. ratio primae ad quintam qua- 

drupla eft rationis primaead fecundam ; feu,quaeeadcm 
eft, tertiae ad quartam, aut quartae ad quintam : ratio au- 
tem primae ad quintam fupertertia eft rationis fecundae 
ad quintam. Rurfus ratio fecundae figurae ad quintam 
fefquialtera eft rationis tertiae ad quintam. & fic de cae- 
leris rationum rationibus definiendo. Atque hinc,quid 
rationum proportio fit, non difficulter elicimus, nempe 
civaXoyut Xoyav e?l Xoyaiv Xoyn ia-oTtjf. Proportio rationum 
e fl rationis rationum squalitas. Ut 6 * ad|,ita' 6 ad%&*ad |. 
Similiter, ut 7 *,’ ad “,ita ” ad ’. yEqualitatem rationum 
rationis dico,non fimilitudinem, quamvis hoc vocabuli 
in proportionis definitione ufurparit Euclides. Male 
autem Theo Smyrnaeus fimplicem numerorum pro- 
portionem ; quod ex fubjundto exemplo videre eft ; 
definiit his verbis : fivaXoyla <Sk' fa Xoym y clPXyXve 
irowi rxjivie oiov, ok &>o Trgk fV, itraif outu trqk TEcxaga. 
Proportio ell rationum inter fe certa relatio : nempe , ut duo 
ad unum, fic otio ad quatuor. Proportio enim, feu analo- 
gia, eft rationum aequalitas, non autem certa quaedam 
uitcr ipfas relatio, quae vel multipla efle pol$it>vel fuper- 
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particularis, vel fuperpers. quam definitionem ex ipfo 
analogiae vocabulo addifeimus. Analogia enim, feu 
proportio, eft,cum, ut prima ad fecundam, dvd Aoyov roV 
dulov, fecundum eandem rationem , fuerit fecunda ad ter- 
tiam , tertia ad quartam , quarta ad quintam ; & fic de- 
inceps,quoufque proportio excreverit Itaque omnium 
optime proportionem Ariftoteles finivit rationum ae- 
qualitatem. V erba illius ex V" Ethicorum Nicoma- 
chiorum adponam_». 


Proportio eft rationum x- 
qualitas,& in quatuor paucif- 
limis. Et quidem proportio 
difereta quod in quatuor con- 
fidat, manifeftum; fed& con- 
tinua. uno enim termino, tan- 
quam duobus, utitur, & bis 
eum nominat : nempe, ut I™ 
termini quantitas ad quantita- 
tem II* ; ira Ilf'adIII.“ : bis quip- 
pe II* termini quantitas eft no- 
minata. ideoque fi 11!“ termini 
quantitas bis ponatur , qua- 
tuor erunt proportionalia^. 


«o H' dvaXoyia itrortft e?l 
Aty« , vg) eu rerla^o-iv eAa- 
tj (tsv iv , 

ori ev reila^a-i, <^Aor. dj&ei 
<rwue%ije. tu yd^ evl 
s u( ii/tr} xpya-ficy, ( melius 
toj\) >(epj Si( Xey{’ oiov , ue 
ij tS ct' irpoc rrjv tS *j tS 
6* Trpop Ttjv tS y. JkdvyrS 

/O/ »/ r/ tt t * /O/ 

b e*g9jraj. ajg re avtjrv b 
xoTtdtj Ji(,T6Tlapct eraj rei dvd- 
Xoya. 


MichadEphefius, commentario in hunclocum, pu- 
tat Ariftotelem ac/ualitatem dixiffe pro femtlitudinenu : 
dubio procul Euclidis audtoritate motus, qui hoc voca- 
buli in proportionis definitione adbibuit. Contra au- 
tem Euthymius vocabulum ofioiorric^femilitudo, incon- 
cinnum in hac definitione arbitratur * quod ad fundes 
figuras rclpiciendo, in quibus proportio in Geometricis 
reperitur,Euclides ufurpavit. ‘ Uti enim binario bina- 
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dicitur, hbfl autem limitis ? fic, ft pfopotf tfo 
fattity fatroprirha rationi fecundae, & tertise, & ceteris 
dbincfcps, a&qdalisi non autefti fimilisdicettir. quod fi- 
mSittidb pltrunquc in inaequalibus confideretur. Nec 
fnovit Edthymium audtoritas Nicomachi Gerafeni, 
Pythagorici celeberrimi, qui libro fecundo Arithmeti- 
cae Introductionis ; inquamcertatimHeronas ) Jambli- 
chus,AfclCpius, commentarios ediderunt j rationem fe- 
cundam primae fimilem nominat, non autem aequalem. 
Verba ejus, quae quid ratio fit, quid proportio, egregie 
alias docent, adfcribaip_.. 


A 'otXoytct nuptas iri duo 7 v> Proportio proprie eftdua- 

Sirte6vin> XoytovovAfjipisoig rum,pluriumve rationum col- 

\UulL koivbre^ov duotv , rj leduo ad unum. Communius 

, / . * . ' ... autem, duarum, aut plurium 

nefvpiyj * relationum 5 quamvis non ei- 
ya ctulcj) UTOicLoxavIcLjj olet- dem rationi , fed aut differen- 

< Popa. de* tj rivi erepa' Xoy®> tiac, aut alicui alii, fubjiciantur. 
fiev xv iri duo ogav fagos dPXij- Ratio igitur e(t duorum termi- 
Xxs cr%ecris. (rwuQecnsde rav norum inter fe relatio * com- 
rotxrto v> y dvatXoylct. as re aopofitio aute hujufmodi rario- 
iveX et%troig ogots rpitrlv durv\ num, proportio. Itaque in pau- 
auu{/,£(JU>tJcLj. dwuctlctj ye fivjv' ciflimis tribus terminis hzc 
xg\ e]} 7r A doori xdrd rov durov commifta eflr. quippe &in plu- 
Xoyov 7rgo%tofav. olov, rx evbg ribus fecundum eandem ratio- 
TT^of rov dub A oy® iri, duo b- nem progredi poteft. ut,I ad II 
gtov U7rctp%6vr(i)v > eis i 6 diirXd- ratio e ft, duobus terminis exi-^ 
crffi dAct^Jf rS £' Tpos rov (tentibus, una, nempe dupla f 
dq ^rkp@* A oy®* bfioi@** d- (ed & II ad IV eft alia ratio fimi- 
vak oytet ciptt r\ d. d'. A a- bs. Proportio igitur eft, I.II. IV r 
ftovydp g-uA^ig^optov rgudvy 30 quipperationu comprehenfiq 
Hctrd' rov durov Xbyov &£toPi ^ feu trium terminorum, iri eade 

iimmmm wmmmfcmmmj. 
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Voculas ti( rl auro i qua: Boethius venit, ai wium ; 
quamvis nec deinde repetitas videam, nec ab AfcIepiO 
agnitas, ut infer&x videri pofsint; ita additas piato, ut 
denotent, proportionem iion effe quarumvis duarum 
rationum conjunctionem, fed illarum, quae a: numeris, 
in uno rationum genere, ordine progredientibus,com- 
prehenduntur. Proportio igitur continua his voculis 
denotari videtur ; utquaein numeris, 4.2.1. aut, 1.2.4. 
&, 27. 18. 12. 8. non aatem qua: in numeris, 8. 4. 4 2. 4. 
aut difcreta, 27. 12.18. 8- Hoc igitur vult, proportionem 
eflequotvis rationum conjun<ftionem,nempe aeque ma- 
gnarum, quarum fimpla & fundana ratio minimis ter- 
minis includitur; live illa dupla fit, live fefquialtera,aut 
quavis alia. At fi alix quxvis rationes inxquales con- 
jungantur,uti * & % in terminis 6.4.3, proportio in iis 
nulla invenietur. Porro verbum o-ufi/sJ/sutlai, commt- 
Jldefl, Afdepius explicat, criwtxiijJvtj ytvelaj\,fit continua. 
Quod fi idem dici potell, quod ejufdem cum alio ma- 
gnitudinis exiftit, Prodius in Politiam Platonis pag.431 
redte proqunciavit : Koyu irlv avaXoyla ravior w, usu <&- 
<Tfj.u)v 0 xd?kir(&. 'Proportio efl rationis identitas, & 'vinculo- 
rum pulcherrimum TheoSmyrnxus pag. 128, Euclidis 
& Procli vocabula conjunxit. KvaXoyia iri xAhcW A o~ 
foiv ofiotorrjc , fj ruuloTfjg, rurem, iv xAmoow ofotf Aofuv ofiomrifi. 
Proportio efl plurium rationum Jimtlttudojfeu identitas ; hoc 
efl , in pluribus terminis rationum fimilitudo. Pappi , alio- 
rumque Veterum ptoportiortis definitiones, nelohgiot 
lim,prxtereo. Novam dedifle videtur AriftidesQukv- 
tdianus, Muficx libro HI. pag. no. te' ytufjttlpot^ -tdc l&at 
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vT(po%ds KtfM roig \6yoig irgog d&tjAyg, alpre? tutirl tup oput 
<rwLtlrti<rt. Geometrica proportio aquales excejfus &in rationi- 
bus inter fi comparatu fervat , quos & in terminis conjlituit. 
Quod quidem in proportione continua veritati cft con- 
fonum. quippe rationis J terminorum quantitas, 15, • 
eodem cxceflu fupcrat rationis * terminorum quanti- 
tatcm,io,quo terminus 9 fupcrat terminum 4. utrobi» 
que enim exceffus cft 5. Neque vero 5 quae cft Nicoma- 
chi,ut& Pappi, altera definitio j hociis verbis innuere 
potuit, primae rationis exceffum efle ad exceftum ratio- 
nis fecundae, ut primus terminus ad fecundum. Cx- 
tcrum redte Euclides proportionem in tribus terminis 
paucifsimis confiftere dixit, qui potentia quatuor exi- 
ftunt, quod medius bis nominetur. Vocabulum au- 
tem hic , uti & in Ariftotele , Nicomacho , 

Theone Smyrnaeo, aliis, vertendum, paucifiimis. quod 
interpretes non obfervarunt. Sed ut ad propofitum 
narrando revertar,rationum proportioeaeftquam dixi: 
nempe ejufdem progrefsionis rationum, rationis xqua- 
litas. Diverfarum tamen progrefsionum rationes inter 
fe comparari poflurit,fed abfqueullo ufu,&contempIa- 
tionis concinnitate. Uti enim in duplx rationis ferie 
ratio * dupla eft rationis J, aut ** ipfius ] ; fic in triplx 
rationis progrelsione ratio *| dupla cft rationis &hxc 
dupla ipfius \ : in fefquialterx rationis ferie, ratio \' f du- 
pla eft rationis hxc ipfius ’. Grandi igitur paralo- 

gifmo lapfus eft Gregorius a Sl° Vincentio, quiClavii 
de denominatoribus doctrinam fecutus, rationum pro- 
portionem in hujufinodi numeris conftituit, ut * ad 
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ita‘adj: aut permutando, ut \ ad*, itat ad Neque 
enim •, quod fuperius demonftravi 5 quemadmodum 
rationis * dupla eft ratio J, fic rationis { dupla exiftit ra- 
tio ‘i fcd longe haec major eft quam illius dupla. Rur- 
fus ratio ] plus quatUor continet hujufmodi rationes, 
cujufmodi tres continet ratio ‘ t : ut & ratio * relata ad 
rationem ). quod etiam ex commatum tabula confir- 
mavi. Superat autem ratio \ rationem * eadem ratio- 
ne, quaratio * rationem nemperatione *. Similiter 
ratio “ fuperat rationem ratione ; qua etiam ratio t 
fuperat rationem {. Quare de difterentiali ratione,qua 
altera fuperat alteram , illae ratiocinationes verae funr. 
fed hoc eft contra ipfius propolitum,qui rationum pro- 
portionem demonftrare conatur. Dicitenimrationem 
J ita le habere, leu eam habere rationem ad rationem *, 
quam rationem' habet ratio * ad rationem } : non autem 
ita loquitur ; rationem \ eadem difterentiali ratione fu- 
perare rationem quadifterentiali ratione ratio t fupe- 
rat rationem }. hoc enim& verum eft, & perceptu facile. 
Nec quidquam ad rem, quod in hac, ut ita loquar, dif- 
ferentiato Gregorii rationum proportione, duarum me- 
diarum rationum termini inter fe multiplicati; .hoc eft, 
antecedentes inter fe, ut & confequentes ; eoldem nu- 
meros producant, quos rationum extremarum termini 
inter fe multiplicati > utrobique enim in propofito ex- 
emplo confurgit ratio 'J, nempe fextupla : quoniam, 
quod ex fupra demonftratis liquet, hac multiplicatione 
bin»acbinaerationesaequalesadduntur.Quippeuy ratio 
' dupUfatiofl&fuperat rationem fic vicifsunfatio‘du* 

Bbb 


/po ME1BOMU D1ALOQUS 

pia ratione fuperat rationem Attamen, inquiebae 
Euthymius , ut enormem hanc Gregorii hallucinatio- 
nem illuftriorcm reddam, unum locum, quem in tota 
Mathematica antiquitate invenire potui, illi fuffragatu- 
rum, hic ex MS." noftro codice fum produ&urus. 

PTOLEMAEUS HARMONICORUM 

LIB. I. CAP. VI. FINE. 


B is dia pafon confonanna 

i 


T O' he dif ha ■sraam Ztwp 

e^irgot; to ha Trivie d, ha -Dita fc habet ad dia pente 
oraruiv' Tifliriv,oTe]pairXd<7to( io & dia pafonj ; hoc eft, qua- 
Ad/® J xpog tov TfnrXdaior dtp drupla ratio ad triplam.* : ut 
piovov to ha nuam xpof ptovov fola dia pafon ad lolam dia_» 
TO ha 7 rsvlt' T&ltTtVi ohirXd<no<; pentc_? ; id eft , dupla ratio 
Xoy& 7 rpo( rdr jfjuoXiov. i av ad fefquialteranu.. Si enim 
yatfevof dptSfii XvjtpSdo-i Tgt-*r unius & ejufdem numeri fu- 
ti-A ehnif re )L Tel^axXderi^' mantur triplus & quadruplus} 
x, 7 rdXiv rpuoXicc re d, hwXd- & rurfus fefquialter &duplusj 
<ri© J- ixir^ilov xcticri Xofov o, fupertertiam rationem faci- 
TtTt\(>aTrXd<ri(& irpop Tovrpi- unt &quadruplus ad triplum, 
xXdartov t dj6 hxXd<n(&Trpof 2 °8c. duplus ad fefifuialrerum.,. 
tov rjfuoXiov dif t€ oaoe avfjt,- adeo ut , quanto confonan- 
(PwvoTegov sti to ha vaordv tS tior eft dia palbn confonan- 
ha irevle, Totriru dvutPcovoTe- t> a ipsa dia pente , tanto fit 

a tvec&ai Xf to hpoid xaadv conlonantior bis dia pafonj, 
i Tratruv d, ha Trivie. 1 > ip s ® ^' a pafon & dia pentc_». 

nop^rpioT Ynd - porphyrii commen- 

MHHMi TARIUS. 

fJP®f hi tijv totmv <ra($r)VHav JJT haec plana fiant, fumirur 
XauSavelcy B-edorjfid. ti loti- hujufmodi aliquod theore- 

tov. Eav evoe dpid/xi 6 fiiv r k 3 0 mu. Si unius numeri , alius 
d^iS/aoe tj TelpaxXa<ri(&, 0 hi quis numerus fit quadruplus, 
rptxXcuri(&' K gjeri tS avii 0 alius triplus •, denuo ejufdem 
fjhtv hx/at*t(§h 0 hi *n t«dA<©*' alius duplus, alius fefquialter s 
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'srotxTct Xoyov, rj ciinry eget) rtj 
UTepo%fj r« SiirXuiriis irqogTov 
*l(lt6Xtov. egi ydp dulrj ev iirdpl- 
tu Xofo. olov , t 5 ff' dptSfid egu 
Tt lguirXd<riog piiv 6 tj , TptirXd- 
cri@‘ 6 g’ ngj\irdXiv tS $vo 
S iTzrAd<ri(&‘ jutv 6 S, ifju6Xi@‘ 
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?xcefTus quadrupli fupra tri- V urrepozq tS TergavrXcHrix 
plum_., fupertertiam faciens TrpoV tov TgtirXd<rtov t eiriTpnov 
rationem, idem erit exceflui 
dupli fupra fefquialrerum-.. 
eft enim & ipfa in ratione fu- T 
pertertia. Ut, numeri II fit 
quadruplus VIII ; triplus 
vero VI : & rurfus, binarii 
duplus quidem ipfe IV ; fcf 

quialter.vero III. Si igitur io<Jf o y. euv d^udirori ^ ir^og 
aratione.? , VIII ad 11, t u Jiio, Xoyx 6ii](&}* TilpuirXet- 
quadrupla , auferamus ratio- <ria, dijpeXuptev tov tuv g irpog 
num ipfius V 1 ad II, tri- tu S' Xoyov iovtu TpiirXdtrtovt 
plani, relinquitur ratio ipfius Xeiirelw\ XdrogTuv rj irpog tu g'. 
VIII ad VI. Et rjirfus, fi « T K iraXtv, idv diro raf S' irpog tcL 
a ratione ipllus IV ad II, £' Xoyx } ovl& &irXa<rtx f d(pi- 
qua: dupla eft, auferamus ra- Xi»fj.ev tov tuv y irpogruS' XS' 
tionem ipfius 111 ad II, fef- fbv,yfJuoXiov ovra, XeiireJaj Xo- 
quialteram_i, relinquitur ra- y@* o tuv Teasdpuv irgog tcl 
tio quaternarii ad ternarium ,»oTpwt, o dulog' dcriydp df/.(pu 
eadem quz antc_j. Sunt eirtr^Hoi. ug Te ov '£%{ 6 SnrXd- 
enim ambx fuperrertiz. <n(^ Xofov zrgcg tov ijpuoXiov , 


Quare, quam rationem ha- njlegi, tu S' irpog tu Tptu,rS- 
bet duplus ad fefquialrerum , T0V £^ T ov Xoyov 6 TeleairXd- 
id eft, quaternarius ad terna-ay^^^^ T & y TPrsrXdariov. St 
rium } eandem habet ratio- ydp uirepe rW 6 TeTgairXd- 
nein quadruplus ad triplum-.. 07 (&• tS TprarXcurlx, txtu o- 
quo enim fuperat quadruplus i S^Xdo-t®- t S juto- 

triplum, hoc duplus fuperat A«. ng) ydp $nrXu<riau&dg 
fefquialterum. Etenim du- JO( j /jdv ^oXi®, Tov.TpiirXd- 
pbcatus fefquialter facit tri- «nor iroiSc o & SiirXkn®, 
plum_> 5 & duplus , quadru- TeTpuzrXduiov. ua) r/v 
plum_>. ideoque tandem ra- dxrrov & Xiyov ?W <5 rerpetr 
tionem habet quadruplus ad ^ X d<ri® Zpog tov JhrXd- 

qmak2^ am ^v^xZ^^ 
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Prima verba Ptolemaei falfa funt,fi vocabula,»™? 
ita/e habet, vulgari modo accipiantur, nempe pro, tov 
duTov'i%4 Aoyov, eandem habet rationem: de difFerentiali au- 
tem ratione, quemadmodum Gregorius illam locutio- 
nem male ufurpavit,funt accipienda. V erum enim eft, 
quod hac ratiocinatione colligit Ptolemaeus, confonan- 
tiam ipfius bis dia pafon eo concentus gratioris excdTu 
fuperare,feu, tanto elTe gratiorem confonantia ipfiiusdia 
pafon & dia pente, quanto gratior elt confonantia dia 
pafon, confonantia ipfius dia pente : quia eadem ratio- 
ne, qua ratio * t fuperat rationem j, ratio ® fuperat ratio- 
nem Sed ipfum nunc catalogum falfarum Gregorii 
propofitionum 5 quas ob ma)orem evidentiam numeris 
expofuitEuthymius; vobis examinandum,cum lubue- 
rit, exhibebo. 

Libro VIII™ pagina 8 ^ 8 - haec eft definitio II. Ti- 
tionum denominat ores voco quantitates, qua mutua habitudi- 
ne fua exponunt qualis ipfas inter rationes proportio intercedat. 
‘cui hanc explicationem fubjungit. Data (int rationes 
A ad B, CadD, & fuit totidem linea , EffF, quarum ra- 
tio exprimat proportionem rationis AB ad rationem C D ; 
hoc efl, fit quemadmodum linea E ad lineam F,ita ratio A B 
ad rationem CD : has lineas , E nimirum & F, datarum 
rationum denominatores appellabimus. Haec ita cenfuit 
Euthymius. Demonftratum eft fuperius,ejufdem dun- 
taxat progrelsionis rationes inter fc efte ut lineam ad li- 
neam. Cum enim, in duplae rationis progre(siohe,ra- 
tio *i dupla fit rationis | , erit 3 ut * ad | , -ita 1 ad 1 : item» 
ut ' \ ad % ita 2 ad 1, feu q;ad 2. Ideoq ue,ut 1 \ ad % i ta * ad \ > 
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fcu,ut4.ad2,ita2ad i. Qjiodfi binarum extremarum, 
ut & binarum mediarum , rationum terminos inter fe 
multiplicemus,binas extremas rationes addemus, & bi- 
nas medias. Binae autem extremae rationes compofitae, 
majores funt quam conjundtae binae mediae : ficut nu- 
meri i additi, majores funt quam additi 2 & 2 : hoc 
ell,5 majorquam 4.. Similiter, cum in fefquialterae ra- 
tionis ferie, ratio ’ dupla fit rationis erit j ut ’ ad ita 
2adi: item, ut ad’,ita2adi, feuqad 2. Ergo ut Ii 
addita’ ad ^ feu,ut Had H, ita Had Ii i hoceft,utq. 
ad 2, ita 2 ad 1. Quarum rationum bina; extremae con- 
juncfta:,fimpla ratione fuperantconjuncftasduasmedias. 
Et cum innumerae fintfimplarum rationum progrelsio- 
nes > innumerae quoque erunt rationes, quae inter fefint 
in ratione dupla, tripla, quadrupla, fefquialtera,fuper- 
tertia, & in caetcris rationum fpeciebus : ita tamen, ut 
binae ejufdem progrefsionis rationes inter fe comparen- 
tur 5 & ex quatuor, faltem potentia, ejufdem feriei ra- 
tionibus proportio confiftat. Gregorius itaque & in 
eo peccat, quod quafcunque duas rationes effabilem in- 
ter fe rationem habere ftatuit ; nempe, rationem J elfe 
ad rationem \ , ut hujus confequens 6 ad illius confe- 
quentem 3. Deinde, quod rationem \ ad rationem * 
eam habere rationem putat, quam antecedens 9 ad an- 
tecedentem d,hoc eft, fefquialteram \ cum, ex omnium 
quoque veterum vera fententia, illa fit hujus dupla.,, 
quemadmodum duo dia pente intervalla unius diapen- 
te intervalli dupla exiftunt. De exccffu autem , feu dif- 
ferentiali ratione, utrumque illud verum_,. *Nam & 
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ratio * fuperat rationem 'J , ratione * ; & ratio* fuperat 
rationem ratione Haec Euthymii do< 5 trina,&<le- 
monftrationibus, & exemplis, fupra eft confirmata_>. 
Falfa igitureft haec Gregorii definitio fecunda; quod aut 
nullae quantitates, hocelt,denominatores,in rerum na- 
tura reperiantur,quae rationem inter datas rationes expri- 
mant ; autnon hu)ufmodi,cujufmodicenfetGregorms. 
Pagina 87 falfa funt fequentia_-. (faterum duplex mo- 
dus a figetur 1 poteft componendi rationes, qui uterqueufitatus 
eft in Geometricis. Primus , quo linea trium , exempli gratia, 
palmorum dicitur compofita ex tribus palmis. Secundus, quo 
quadratum, quod aream novem palmorum comple ifttur, per- 
hibetur compofitum ex multiplicatione longitudinis trium pal- 
morum in tres palmos latitudinis: atque hi duo modi ita inter 
fe differunt, quemadmodum diferepant inter fe additio & mul- 
tiplicatio. Uterque horum modorum etiam rationibus conve- 
nit. Nam fi quis tres rationes m medium adducat i duplam 
nimirum, triplam & quadruplam 3 & aliam requirat qua his 
tribus aqualis exiflat, ortam ex fola additione inter (e datarum 
rationum ; illi fatisfiet,fi trium harum rationum denomina- 
tores in unam fummam addantur : quo paclo ratio noncupla 
emerget. Quod fi autem rationem requirat refultantem ex 
multiplicatione harum rationum, inveniet longe dtverfitm ab 
ea qua per additionem producitur, denominator enim prima 
rationis harum trium qui eft duo, duttus in denominatorem 
fecunda, fctlicet tria, producet fixtuplam rationem ; cujus de- 
nuo denominator fex, duftus in denominatorem quatuor,tertii 
haesum trium , exhibebit rationem vige fies quadruplam ; qua 
longo alta iftabea qua per (olam additionem earundem trium 
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rdtionum tfl produfha.Verum definitio prxfmsQJ "libri VI?) 
quamex elementis Euclidis attulimus, de additione intclliglnda 
non efl,fed de fela Multiplicatione, quod manifeftc patet exipfis 
verbis quibus auflor Utitur , afferens quantitates rationum in- 
ter /e debere multiplicari , rdtionem ex hac multiplicat iohe 

refultantem appellat compofitdm ex rationibus iis,fetlicet fe- 
cundum quas multiplicatio fa&a e fi. Pag. 87 3 . Significant 
autem ha formula loquendi * ut ex ipfis nominibus manifefium 
efl, rationes has, fci licet novem ad tria, duodecim ad quatuor, 
triginta ad decem , trium ad unum, per fe mutuo multipli- 

cari ; non autem ad fe invicem addi, ut mera fiat aggregatio 
rationum ; duplicata igitur ratio non efl ratio /impliciter tri- 
pla , fed multiplicata per triplam , & ratio triplicata figmficat 
rationem qua nafeitur ex denominatorum multiplicatione bis 
C lege, ter) faftd, atque ita deinceps. Hac ita cenfuit Eu- 
thymius. Primum, dum dicit, duos rationes compo- 
nendi modos adfignari polle : quorum alterum deinde 
additionem vocat 5 alterum, multiplicationem : quid 
vocabulum compofitio fignificet, ignoravit. Antiquis 
autem omnibuscompofitio, o-uv&eo-is, id fignificat,quod 
junioribus Latinis additio. o-uihS-evaj, componere i\i\s idem, 
quod nunc vulgo adderem. Nec hic difputaboj quanto 
illud mihi concinnius vocabulum videatur : id foliim 
dicam, antiquorum nullum dixifle,quadratum; autre- 
<?tangulum,compofitum efle ex duobus lateribus, nant 
verbum conftituere, o-v<?i<rct&-<n, ufarpaflent ; quemad- 
modum Euclides ex tribus feAis lirieis trianguldm toit- 
ftitui,non autem componi, dicit. Una igitur eft raiiortid 
Vera compofitiojquath illadfefinitione EucHdefr titadidlL 1 
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Huic autem juniores, quod rerum naturam in Canoni- 
cis nunquam confiderallent, adcoque,quid ratio e liet, 
ignorarent, monftrofam, & contra naturae decreta na- 
tam, rationis compofitionem adjunxerunt. Nullum 
enim in natura,aut Geometricis, fundamentum vel u- 
fum illa rationis compofitio habet, qua ratio noncupla 
ex dupla, tripla & quadrupla compofita dicitur ; quod 
non rationes illae conjungantur, fcd illarum termini an- 
tecedentes. Caeterum quam ob caufam in Euclidea ra- 
tionum compofitionc multiplicatio adhibeatur, ex iis, 
quae fupra multis diflerui, liquere poteft. Illud q uoque 
ex iis planum eft, ex quatuor Arithmeticis operationi- 
bus duas tantum in rationum do<ftrina adhiberi polle j 
additionem nimirum & fubtraftionem. Multiplicatio 
enim & divifio ; quas ferme ut compendiariam additio- 
nem &fubtra<ftionemabfolutorum numerorum fcien- 
tia contemplatur j naturae invidia, non parvo noftro in- 
commodo, in rationum dodtrina ignorantur. Itaque 
ratio per rationem multiplicari nequit '■> multo minus 
per numerum,aut magnitudinem multiplicabitur. Ne- 
que enim, fi ratio |, quae dia pafon intervallum in Ca- 
nonicis efficit, per numerum $ multiplicetur, inde pro- 
dit ter dia pafon intervallum, J i fcd intervallum bis dia 
pafon & dia pente, in ratione * fpc&atum. Deniquedc 
hoc de rationum compofitione adnotabimus,ex doAri- 
na nollra deduAum 5 politis quotcunque magnitudi- 
nibus, aut numeris, ut 8 . 4. z. 6 . rationem primi ad ulti- 
mum, 8 ad <5, compofitam elle ex rationibus medio- 
rum, 8 adq.,( 3 c 4 .ad 2 ,( 3 t 2 ad 6 : quemadmodum 


7>E PROPORTIONIBUS. t 97 

numerus 3 componitur ex numeris + 5 + 4. — 6 . Sed 
eadem quoque ratio 8 ad 6 ex innumeris aiiis interme- 
diis rationibus compofita efle poteft : ficut ex innume- 
ris aliis numeris, excefsivis & defedivis conjundtim fum- 
tis, numerus 3 conftituetur. Unde Clavii argumentis 
quae IX?' libri adpendice expofuit, facile refpondetur. 
His autem breviter ita repetitis falfa eftGregorii 

Propofitio I. mi Quarumvis rationum po fit bile efl deno- 
minatores exhiberem. iEque enim pofsibile cenfet Eu- 
thymius, &fupra demonflravit, quarumvis , adeoque 
diverfae progrefsionis, rationum denominatores exhi- 
bere, quae fecundum Gregorii definitionem fecundam 
oltendant,quam rationem habeaerfatio ad rationem ; 
atque facile eft numeris explicare, quam rationem ha- 
beat quadrati diameter ad tuum latus. In hujus autem 
propofitionis demonftratione inconfiderate pofuit haec 
Verba : ita etiam retta linea exhiberi pojfunt, qua ojlendant 
quanto una proportio major fu vel minor quam altera, quae, 
contra ipfius mentem, quam ad definitionem fecundam, 
pag-8d8- v.17. & in omnium propofitionum verbis ex- 
prefsit,de differentiati ratione loquuntur, quam nulla 
haefitatione ubique exhibemus. Cum enim dicit , ra- 
tionem * efle ad rationem §* uteftlinea E ad Jineam Fj * 
fcu, rationem \ effe ad rationem J,ut 6ad 3 j hoc fignifi- 
cat, rationem J hujufmodi duas rationes continere, cu- 
jufmodi unam ratio * : non autem vult, rationem J fu- 
perare rationem J, ratione numeri 6ad 3 ,hoc eft,dupla. 
Similiter,cu m rationem’ ad rationem * efle dicit ut 9 ad < 5 } 
illam nempe hujus fefquialteram * illud innuere debet, 

Ddd 
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rationem ’ hujufmodi tres aequare rationes, cujufmodi 
duas aequat ratio * : non autem intelliget, rationem J fu- 
pcrare rationem ‘ , ratione de quo nullus unquam 
dubitavit. Veraeigitur funtomncsillius propofitiones, 

S uibus rationum proportionem demon ftrarc conatur, 
e ditferentiali ratione, qua una fuperat alteram, quod 
propofito ipfius adverfatur. 

Propofitio II ? 1 Dua rationes habentes commune confe- 
qucns 3 eam forttuntur rationem qua inter antecedentes termi- 
nos repentur. Ut ratio 2 ad rationem £ ‘ ; ita prioris 
rationis antecedens *, ad pofterioris rationis anteceden- 
tem t . falfa eft : fed de differentiali ratione, vera. Ex 
hac autem propofi««ne; quod admodum abfurdum eft ; 
etiam quaevis ratio ad rationem nihili , habebit ratio- 
nem, quam antecedens ad antecedentem : , *. £ ‘ 4 : * 
Quod idem eft ac fi numerum rationem habere dice- 
rem ad nihilum, fcu fiphram, o. Superat autem ratio * 
rationem *, ratione * 5 quemadmodum numerus 3 fu- 
perat nullum o, ipfo 3 . 

Propofitio 111. falfa. Ut||*-adJ;‘; ita ^ ad vera 
autem de differentiali ratione J, qua ratio \ fuperat ra- 
tionem ‘ 5 & ratio *, rationem ‘. 

Propofitio IV falfa eft, quod hujufmodi rationum 
proportio in rerum natura nobis ignoretur, ij.f*: 
Propofitio V, falfa. Ut ad S * ita ® J ad | J. 

Propofitio VI, falfa. * ‘. ® j * £ ; : ■ *. 
Propofitio VII, falfa.. b J. £ ' : «• *• 

Propofitio VIU i quae cum IX." propofitione libri 


DE PROPORTIONIBUS. , 99 
V: 1 Elementorum convenientiamhabet; verae(Tet,fi ra- 
tionum illa proportio in natura fundamentum haberet. 

Propofitio IX, falla. Ut^ad^i ira" ad?. 

Propofitio X, falfa. 

^J&opofitio XI, falfa. g » * j : » • ' » *. de difFerentiali 
autem ratione, vera : quippe rationem ’ fuperat ratio * 
ratione 9 > qua etiam rationem 8 fuperat ratio 8 . *■ 

Propofitio XII, falfa. *». * 

Propofitio XIII, falfa. $ «*. § *. ] » » : * *; | * & * f un t 
denominatores,feu quantitates, rationum Superat 
autem rationem ratio ', ratione J*. 

Propofitio XIV, falfa. *{. f* ** R at ; 0 . 
num denominatores funt * &?. Superat autem ra- 
tio | rationem 9 , ratione l J;. 

Propofitio XV, falfa. ^ 1 I S 4 » 9 • B A ‘ ; 
■ Propon, io XVtMi. g I i 'f. ; .. 

Ex nova autem Euthymii do< 5 trina,ratio defec5ti va 4 ma- 
jor eft ratione defcdii va U ti igitur ratio excefsi va" 9 fu- 

perat rationem nihili J fui quantitate, nempe ratione 9 • 
ita ratio defediva *,eadem ratione * fuperat rationem 

Propofitio XVII, falfa. $ ♦ B c \ : » \ ^ 

Propofitio XVIII, falla. Neque enim ratio A \ ad 
rationem * * eft in dupla ratione ipfius * ad \ ,id eft, ut 
paci 4: fed fuperat ratio \ rationem ratione 9 . 

Propofitio XIX, falfa. * “. $. | £. f. g. | * ■ 
Superatratio rationem J,feu ", ratione 

Propofitio XX eft vera : quod vero Euclidis ele- 
mento nitatur. m 1 ■ 
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Propofitio XXI eftfalfe. quod ratio A , \ non fit ad ra* 
tioncm g \ ,Ut * ad-« B . aut % \ ad * * , ut * f ad *. 

Propofmo XXII fella cft, cum cxccfsiva ratio com- 
paratur cum dcfe&iva. ut cum ratio excelsi va 2 ‘ major 
dicitur, ex Euclidis elementis, quam ratio defectiva ‘ t ; 
quamvis revera hjec in genere defc&ivo major fit quam 
illa in excefsivo. 

Propofitio XXIII , falfa. \ Y r g , c ,. Differunt 
hac dux rationes ratione 


Propofitio XXIV, falfa. \ g | T, , c 4 : ll\ Ergo 
ut b d : r MM rationes funt quae ea- 

dem ratione \ inter fe differunt, qua rationes 2- 

Propofitio XXV, falfa. £ f. ® Ea ratione inter 
fe diftant. Belle autem Il d, & VII" 1 hic conjunguntur. 
Similiter fcquentes feptem propofitiones falfac funt ; fed 
dedifferentiali ratione verac.Excmpla tamen adferibam. 
Propofitio XXVI, falfa. SMi : . A * 

Propofitio XXVII , fella. ” c 1» *• 

Propofitio XX VIII, falfa. k h m i 
Propofitio XXIX, falfa. g 'J* e i 
P ropofitio XXX , falfa. * d io : A 
Propofitio XXXI , falfa. c 

Propofitio XXXII, falfa. e» .. . 

Propofitio XXXIII, fella cft, quod ratio rationis $ [ 
ad rationem £ 1 in natura ignoretur. Ita loqui debuiffet: 
ratio differentialis U qua ratio g i fuperat rationem ; 
compofi ta cft ex ratione , 1 , & ratione , !• Ratio autem 
compofita efle poteft cx aliis rationibus , in infinitum 
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variis, & innumeris ; quemadmodum quivis 'fimplex 
numerus ex infinitis & diverfis partibus. 

Propoli tio XXXI Y cade cfh & falfa : non ob rationis 
compofitionem,qu£inhac,ut&praecedente,veraeftjfed 
obrationu ratione>quae nulla eft. feu, tantum differentia. 

Propofitio XXXV falfa eft,qui'aduarum rationum 
denominatores,quo ille putat modo, duabus lineis ex- 
hiberi nequeunt. * 

P ropofitio XXXVI, falfa. differuntau- 

tem binae ac binae ratione [. Similiter falfaefuntfequentes: 

XXXV1I.XXXV1II.XXX1X.XL.XLI.XLII. XLIII. XLIV. XLV. XLVI. 
VLVII. XLVI II. XL1X. L. tt. L1I. LIII. L1 V. LV. LVL LVII. LVIII. LIX. LX. 
LX1.I LX1I. LXIII. LXI V. LXV. LXV1. LXV II. LXVIII. LXIX. LXX LXXI. 

lxxii. quarum exempla non difficulter quivis adponet. 

Propofitio LXX1II, falfa. i \ major eftquam ^.quae- 
vis p Si vel rationum illa ratio in natura fundamentum 
haberet,felfum efletexEuthymiido(5trina,quodratio J J 
ad rationem majorem habeat rationem quam ratio 
adratiouem l *. majore enim ratione inter fe diftanc 
rationes £ * & l J , quam rationes J J & p Falfa quo- 
que eft propofitio LXX IV. . 

Rationum multiplicationem, & divifionem,in re- 
rum natura a nobis ignorari , fupra eft oftenfum. Se- 
.quentes autem propofitiones,de rationum compofitio- 
ne,feu additione ; quae fit terminis inter (e multiplicatis, 
fiint intelligendae. Q^fare propofitio LXX V his«verbis 
cnuncianda eflet: Dau fint rationes * Fiat^ut CadD, 

ita B ad E. Dico rationes £ compofitas ( feu >additas)effb 

cere rationem 1. Similiter fequentes funt reformandae. > 

Eec 
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Propofitio LXXXI eft falfa. Ratio * “ fuperat ratio- 
nem oJ»rationeJ ; quae etiam exadditis rationibus i 
conficitur. Similiter falfae funt, lxxxiv. lxxxvi. lxxxvii. 

Propofitio XCIV falfa eft, fed inter novx ipfius 
de proportionibus dodtrinaeelementdres numeranda.,: 
ideoqueadponenda : Dati fint I V rationes, t >? !!> h 

fi rationes £ l \> & h J, inter fi multiplicati idem producant , 
quod rationes ,1, multiplicati inter fi: Dico rationem % ‘J, 

efie ad rationem u 6 t it*t ratio \ ,*eH ad rationem Utrobi- 

que autem ex illa multiplicatione prodit ratio [*. Idem 
hoc in quintae propofitionis exemplo, & multis aliis per- 
fpicitur: J.‘: *. Dediftcrentialiairtemratione,qua una 
ratio fuperatalterambxc,utplerxqueomnes,veraexiftit. 

Propofitiones XC V. XC VI. XC VII funt fallae. 

Propofitio XCIX, falfa. Uti redfcmgulum 2 8 > ad 
re&angulum ® 3 >ita ratio. £ *, ad rationem £ Nec dici 

poteft: ut 8 fuperat 3 , quinario fic ratio | fupffrat ratio- 
nem l ratione aliqua quinquies fumta. Superat autem 
ratio j rationem J, ratione inter redtanguloruxn illorum 
quantitates fpe&ata. 

Propofitio CI, falfa. ut& CII. CHI. CXHI. 

Propofitio CX1 V, Arithmeticam rationum additio- 
nem tradens,falfaeft,<3cmultarii parens. A ,.° A “. E ^.| ratio 
A £ad o una cum ratione ad °,xqualis eft rationi A ^ad“ . 

Propofitio CXVII, falfa in primis, ut&cxvm.cxix. 
qxxi cxxu. cxxiii.cxxv. cxxvi. cxxv». cxxxi. CXXXII. 
CXXXIII. CXXXVIII. cxxxix. cxl. cxli. CXUl. CXLI 1 I. CXLIV. 
CXLV. CXL VI. CXLVU. CXLV1II. CL1. CLtll. CLXI. CLX1I. CLXUI. 
O40y.CUCV.CLXX. . VI. • 
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u Falfac igitur fune in odtavo de Quadratura Girculi li- 
bro propofitiones CX VII. quibus ex libro decimo XVII 
adjungemus ; ut felfarum propofitionum, & quidem 
elementarium, numerus excrefcat ad CXXX 1 V. 

Propofitio I.™ pag.noo,ex Euthymiido(flrina,{alfeefl: , , 
rcdle tamen ex odtava quinti Elementorum deduda.B*.^ 
patio ?ad?+6,feu9,majordefe<5tivaeft,quamratio \ 

Propofitio ll,falfa. ut&in. iv.v.vi.vii.vm.xu. xm. 
xiv. xv. xvi. xvn. xxxix. xl. li v. Caeteras, in quibus de- 
monftrandishas falfaselementaresufurpavit,operofe re- 
cenfere nolui,quod rerum Geometricarum gnarus fciat, 
cum fundamento male jadto ruere quidquid ipfi fuerit 
fuperftrudtum. Nec ita omnia ipfius nova inventacen- 
fui,utadfirmarefuftineam,nullum cuiquam fpicilegium 
eflfe relidlum. Suflfeciilet, duas tres falfas propofitiones 
expofuiffe, quibus deinde caeterae nitantur. Hocautem 
maxime animadverfionedignum,non tantum falfa haec 
Gregorii theoremata, fed & omnes veterum ac j uniorum 
paralqgifmos, in q uibus recenfendis hadtenus occupatus 
fui, ex eo fonte manafle,quod Geometricas rationes, & 
minutias Arithmeticas eandem contemplationem ad- 
mittere putarent. Vera enim eft in minutiis fpedlata 
Gregorii propofitio II. minutiam \ imperialis,ad minu- 
tiam l imperialis, feu 108 folidos Lubecenfes ad folidos 
72, efle ut 9 ad 6 . V era propofitio I II. ut \ imperialis ad?, 
ita?ad?; feu,-utfolidi.2i(5adi4i}.,itae(Teio8ad72. Vera 
propofitio XCIV. nempe minutiam \ multiplicatam 
per minutiam ,? eandem minutiam ^producere, quam 
minutia l t multiplicata per minutiam Atque hic, cum 
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in multam nodtem dilTertationcm extraxiflct, loquendo 
feffus fubftitit Euthymius. Ego autem , cum plura au- 
dirtem,quam ab ullo Geometra expe<5lar i porte putarctm, 
inventionum novitate ac magnitudineimpulfus, omnes 
cogitationes meas in examinandis Euthymii elementis 
defixi : praeclarum laboris praemium ratus,fi ejusdifci- 
plinae,quam fapiensac veneranda antiquitas certifsimam 
judicaflet, veritatem vel ipfe defendere, vel abaliisadfer- 
tam portem percipere 5 inexpe&atum vero, fi veterum 
ipventis majore veritatis luce obfcuratis, animum, di- 
fcendi ftudip incenfum, veris fententiis colluftrare pof- 
fem. Caeterum humanae in judicando imbecillitatismi- 
hi confcius,aim diviniores quafq ue animas ad illa exami- 
nanda exorandas ftatuerem, vos, illuftresGeometrx,no- 
vo more,confulere decrevi : quos etiam infuum prae ju- 
dicium, fi ita veritas &rci evidentia fuaderent, pronun- 
ciaturos fcirem. Eucl. Majora quam ullus noftrum 
Cxpe<5tartet,narrandoevincens,immortaleminventionis 
gloriamEuthymiocomparafti. Archim. Hoc tandem 
omnes vos judicaturos praevidebam. Hermot. Felix 
fauftumqueveritati,& difciplinis Mathematicis, judiciw 
veftrum voveo 5 quo,immenfum quantum, Euthy- 
mius exhilarabitur, qui inventionis fuae ingens prae- 
mium fe relaturum judicavit,fi magnorum 






